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d If^Émbrefa forfè a taluno ^ che raveÈnól 
1^ dato alla luge queft'Opera del Revereo-. 
difs. Padre Abate D. Guido Grandi, ce- 
lebre Profeffore diMatteraatiea neirUni- 
verfitk di Fifa, che con pianto univerfa* 
le dQlla Repubblica Letter^ia (lafsò ulti 
mamente a godere T etemo rlpòfo^ fiailaf^ 
ta una fatica totalmente perduta, t get. 
I tata , quaii #he niuo prpfìtto $ e vantag* 

gio fia per arrecare agl'Intendenti, che 
• ugualmente bene giunger potevano sì néU^ 

\ una, ch§ peU: altra lingua al pdTedimeii- 

to di quella fublime £bienza, che perea-- 
tro di fé «Ila racchiude ^ Ma non così andrìi^ 
I V avvifo loro , fé quale in qìò fare fia ila* 
^ to il nodro intendi meoto, afcolteranno* 
( Siccome abbiamo avuto in ibrte di puh- 

blieare per mezzo de' noftri Torchi altre 
diverfe Opere dell' ifteffo illuftre Autore^ 
j ed ^Itre ancora ce nerefiano, ohédibre- 
i ve Ip^riamo di porre fotte i medefim}^ 
' per arricchir fempre piìi la Repubblica Let^ 
teraria.,} così abbiapio (limato ben fatta 
\ d'udire a qudfle anche I^ prefente Ope- 
ra, liÀefa neiriffeflb volgare idioma , sì 
per continuarne, per così dire, la ferie, 

« * ■ «I \. 
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%\ anche perchè penfando noi un giornd 
dMncluderlé tutte in un folo volume, foffe 
ciafcheduna uguale all'altra nel linguag* 
gio y conforme lo è e nella bellezza , e neU 
la fcienzapiù recondita, epiùfublime. 

Quel gradimento pertanto, che hanno 
incontrato altre Òpere di gravi fli mi Au- 
tori da una lingua nelV altra tradotte, che 
uóù ftiamo qui ad annoverare per efler 
note a chiccheffia , fperiamo, chepoflaot- 
cenere anche la prefente ; Tanto più ^ c^ie 
d è riufcito d* aumentarla, e di arricchir^ 
la: d'un Appendice, che contiene alcune 
Propofizìoni lanciate imperfette dall* Auto- 
re, ed ora in nuova forma ordinate, e 
chiaramente dimoftrate dalSig. Tomma* 
io Perelli , di lui degno fcolare , e al pre^ 
fonte Profaflbre d*Aftrodomia neirUni- 
verfìt^ dì Fifa ; con l'aggiunta d'un aU 
tra dimóftrazione intorno alla mifura ge- 
nerale di tutti i Conoidi, e Sferoidi, da 
efTo ritrovata, folamente propofta tra gli 
Scritti del celebre Evangelifta TorriceL 
li, che dì buon animo vi ofrerifchiamo, 
ben ficuri, come potrk ciafcheduno in leg- 
gendola pienamente conofcere , di non aver 
tralafciato d'ufàrvi tutta T attenzione,^ e 
diligenza, né aver rifparmiato fatica al- 
cuna per renderla viepiii illuilre, e co^ 
piefa, 

.'. . PRE- 
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PREF AZIOME 

DELL'AUTORE 

/ Voihi, m fronte delJ* edizione di Napoli. 

A dourintf delk Sìzioni Co^'CHC 

quanto ^$$conda y e iilettevoU fiè a 

[aperfi y altrettanto utile ^ ^ yantagr 

giofa riefce achi imprende delle i»^- 

defirne la cognizione , la quale f necef- 

faria non fola a quelli , che fanno profejfione della 

fura Geometrìa ^ tna ancora a* Filofofi ^ agli Aftro» 

nomi^ agli Ottii^i^ agli Orografia e agli Architetti ; 

ed in oltre molto opportuna alle Tifiche fpeculazio^ 

ni^ e ad un* injtnità di ufi meccanici • E di vero 

il moto de"" corpi terreftri traverfafmenle lanciati 

fidiftende per Curve Paraboliche ^ mediante le prof-^ 

firne direzioni di gravità ^ tenute [enfi bilmente per 

paralelle^ comecché riguardanti a centro di gran 

lunga difiante é Ma fé le medefime direzioni fi 

(onfiderino non in rigore equidiftanti ^ ma bensì 

fcambievolmente inclinate ^ comecché convergenti al 

centro della Terra ^ fi de fc rive da* Projetti un arco 

di curve Ellitiche ^ il Fuoco pia remoto del quale 

appartiene al centro ifleffo del Globo terr^fire: ti 

Fuoco poi pie vicino è il m^defimo ^ che apparterà 

^rcbbe alla Parabola , fé le dette direzioni de^gra* 

vi foffero confide rat e come p^ratelle ^ Per tal gu^^ 

fa ancora P Orbite de^Pianeti attorno al Sole ^ e di 

fiafcun fatellite defcritte intorno al fuà Pianeta 

frimario^ fono Ellitiche ^ giufla PJpotefi diKCpù- 

ro , e di Kevvton ,* Qertament^ la cognizione del^ 

le Sezioni Coniche fi ricerca eziandio nel difpor» 

tt atJ^anmte k K^fijhni , e le Ke frazioni , di^ 

pen- 
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pgndenda da' Fuochi diquefie la rifieJJion$ de^r^igm 
gi ^ i quali p concorrano in un foto punto ^ ove aC'^ 
cendano il fuoco ^ oin quello folamente tendano per 
viepià avvicinare l^immaginc deW oggetto ^ ofirin 
mandino paralelli ^ per confervare ad una grandi/'^ 
finta diftànzà quafi la medefima intenfiorlet anzi 
che la refrazione de^medefimi raggi ricerca Lenti , « 
Menifci di fuperficie prodotte dalla risoluzione di fi'- 
gure EUitticbe^ j o Iperboliche , 6 "Paraboliche ^ e Cir^ 
colari ^ acciocebè la congiunzione de^ rag^i rifratti 
ia^ Fuochi di quelle^ o la loro direzione verjo un 
punto pia vicina renda i ricercati effetti. Anco ne* 
gliOrivoli asole V ombre della lancetta gnomoni^ 
ca^ nel piano ^ incuipofa^ defcrive il pia delle voi- 
fé delle Iperbole^ in qualche fito ancora delle 'Bara* 
iole , ed in alcun altro delFEUiffi ^ nelle quali van^ 
itole linee orarie a terminare é Ànti dagli Architetti 
tnedefimi fi devono nelle Fabbriche non di rado de- 
fcri'Oere archi Ellittici ; e che le ifoltc appoggiate 4 
termini non orizontalment& poflà fi debbano difporr^ 
informa di figura Parabòlica^ Iperbolica j fu in- 
(egnafnent^ del chiariamo F* Blondel nella fua Ar^ 
4ihitettura. Mala volta a vela alla Fiorentina dalV 
J^misfero tagliata per mezzo di quattro finefire in 
fezioni quadratili , ha Vlcnografia Parabolica , e il 
perimetro delle fue cavità eguale ad unaCurvaEU 
ìittica^ conforme nella dimoftrazione Geometrica de^ 
Problemi del chiariamo Vincenzio ì^iviani , che la 
veva propofiola Volta di cotal forma ^ io fteffo di* 
fKofirai alla pag. i7:e x j5. della detta Opera . Àn- 
zi il chiariffimo Bernardo Belidùro nel nuovo fua 
Qorfo Maticmatico al num. 5op. dà per regola agli 
/architetti Militari y che la cavità delle mine da 
fiempirfi di polvere negli Ajfedj , dee difporfi ion 
parabolica incurvatura^ 

."^ fia perche il metqdo temuto dal gran Geometra 

Apollo- 
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lèlj^cUonié Pergeo neÌP esporre quefià fetenza sputi- 
le delle Sezioni Coniche \ è troppo lungo^ riem* 
p'iendo tal volta la iimoftrazione di un fola Tet^ 
remà^ o di nn Problema due^ ed alle volte tre 
fìxcce di foglfo ; perciò ho flirhatbpià èonvenien^ 
tt di racchiudere in qiiefto più brei^e vompendià 
. là proprietà principali di quefte Curve ^ con dlcii^ 
ni altri moderni rìtr^antenti ; ondepojfanoi&^ 
'vani ftudìofi e oh un metodo pia faò ile giungere ad 
ifnf ararle in un tempo non tanto lùn^o^ L9 chà 
fu anche approvato dagli Eruditi idi Lipfia y iquà-^ 
li nel dar ragguaglio ne*fupplementi decloro Atti 
al* un altro mio fomigUahte compendio delle Sezio» 
ni Coniche y efpojio già in lingua Italiana,^ efianu 
pat<> 'i^ Firenze Vanno tjzt. in cotai férma net 
Tomo Vili. pubblicato Panno i 7^4. alla pag. 4^ ^. 
efprejfefo il loro fimimento» 
::f:' In tantó numfero fcrlptoriirtì , ^uJ traduntpro- 
priecates Sieftionum Coni, etiaoìnum dcfideraba* 
tot liber afiqùis, mole parvus, materia ^^lénu»^ 
là demonftradonibus brerii, & quod palmarium 
cft, àdvcterummethodiimconfcriptuiè : Remigi- 
tùr fecit gratiflimam, & ukllìffimam Geometrte 
fhidiofis celeberrimus Grandus, quitam elegan*- 
ter, tam coplofe. Se tanta nihilominuj brevità- 
tè perfecutus eft hancpartem Geometria^, ^quam 
ìà fchòHs pleriqùe vìx haftenus attigerunt , rpìfH*- 
tadine vpluminum, vel analyticls cbaraftcribas 
deterrfti ^ & idclìrco ultra Elementi Euclidisra^ 
IO prc^refli. 

B poiché quivi àlìà pà^.^^^.i mede fimi Eru^ 
diti di Lipfia avvertono. CI. Chriftianum Augw 
Htufeìi , fn Academia tipfienfi Mathefcos Pro^ 
feffotim utilitate operis permohim inter perlcgc»- 
dum verfionem hujus opufculi latinam adornaflc 
in grfttJAia auditotum brevi ^qi^ ié&ionibus eju^ 

Geo- 
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Vili 

Cveomecricis prodituram , èc ab origintii Tuo noii 
4ifferehteni &c, del quale anc9ra attèftàm ^ che in 
qualche luogo demofìilrationes ìnterdutn brevio» 
res, &cònciniiiores, iupplect$<}utburda{Qi & evU. 
dentius expoficis ilUdonUtp aexibus^ fa€iliores 
effecerit, & Figuras, in ^uibuscbàlcographtisab 
hypochefi aberraverac ^ accuratius conftruxeric \ 
tutta volta non emendo per anche pervenuta no* 
tizia alcuna di cotale ^dizione ^ ho fi irnato perciò 
^portuno di dare al pi^bblicù quefta mia Latina 
Epitome delle Sezioni Còniche^ accresciuta dell* 
ifggiunta di alcuni altri Teoremi >^ e di alcuni fu-^ 
perfiui diminuita ^ Coltacérte%ionc degli errori fcor^ 
fi nella prima edizione Italiana tanto nel Tefio^. 
cjluanto^ nella defcritione delle Figure^ il di cui ufo 
potrà apportare utile grandi$mo non folamente in 
Italia if ma in qualunque altra T rovine ia d* EurO^ 
fa i giufta Vatteftat^ de* medefimi Letterati di Up^ 
fia ; imperocché non moltijftmi^ ma anzipochif-- 
fimi Studiàfi Europei Oltramontani averehkero pOm 
tuto intendere quefta^ t>perettaftampatà in Idioma 
Tofcàno . Quindi è j che anco V egregio Architetta 
della milizia Spagnmla A Giovanni de* Aguilìdr , 
amò meglio di tradurre in lingua Spdgnuola que* 
fio mio compendio delle Sezioni Coniche per fen^ 
derlo in tal forma intelligikile agli fcolari della 
fua nazione applicati alla fttidiofnattematico^ Della 
qual ve rfione però molto pia àcconicafara per avven^ 
tura quefta efpofizioneh^tm2L^ che a tal effetto volli 
piuttofto permettere^ che fifiàmpajfe^ comequella^^ 
che qui agevolmente poteva ejfere intefa dalla mag^ 
gior parte do* Gewnetri .i> Europa , che i'Itali aoa > ft 
laSpagnuola^ o qualunque altra ^ che in ahuno tdie*^ 
ma particolare diqualfifiaaltr^Taefefoffe dettata^ 
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E per un punto A , pofio £}ìpt\ ^^^ f ioT*i '^ 
piano d* un cerchio BEI^' paé U 
.retta È4P indefinitamente prolun- 
ga^a da amendue le parti , e ftan» . 
do fiffo il medefimo punto A , fi 
muova la detta retta BAP per la oiftcmfèren- 
Za del fuddetto cerchio BEJOy coi^tinuamente ra- 
dendolo finché ritorni là , d* onde cominciò a 
muoverfi; Tuna, e l'akra ifaperficfe prodotta dal 
moto di cai linea di £Htto^ e di ibpra M punto 
Ày diceft fuperficie Conica. 

IL £ 1 Solidi comprefi da tali fuperficie ^ che 
terminano al ^rchio BED ^ ovvero air oppofta 
bed^ chiamane Coni* 

III. Vertice del Cono ^ e deUa iuperficte Co- 
nica chiamafi il punto filTo 4 • 

IV, Baie del Cono è il Cerchio dove egli tcf* 

y. Affé dfl Cono dicefi la tetta AC^ che con- 

▲ giun-» 
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..z SEZIONI 

giu^ige li vertice del Cono A col centro C della 

^ fua bafe circolare. 

^G'- VI. Allorché V affé iC è perpendicolare al 
piano della baie , il Cono fi dice retto. 

VII. Ma quando V Affé è obliqualmente incli- 
nato al piano' della; baie ,<» allora*^ il Cono' dfceii 
Scaleno.». 

i. Qiiìndi è manifeflfo ^x che' ambedue le fuper* 
fkie Coniche SAIX ^ d Ab cotìtrappoHe %l verti- 
ce comune A poffono prolungarfi in infinito , 
fé prolungUii: in infinito quella lio«a , fhe le 
genera .^ ' . • 

II. Prelo qualunque pùtìto H nella' fùperficìe 
Conica , la linea retta ,; che congiunge tal pun- 
to con ii vertice A , giacerà ideila medéfima fù- 
perficìe fPónica : Impccòcchè la retta EA , che 
jnovendof/all* intorno ,. genera' la fujllrficìe Co- 

. oìcà y pa'ffa^ per qualfivoglia pònto' di éffa , e 
^perciò «* incontra col punto H/ ficchè deve con- 
y^' venire ofso la ilIfV 

III. Onde .qualun<fùe retta AH y che còngiaa* 
gi il vertice A del Cono con qutlfivoglia punto 

\Hf'delIir f^iptrficie Coèica ,i prólungandofi' dovrà 
cadèrer m up ponto ,£' delU^ eÌJr4^on&reA<a ddv 
la baie. 

ly.: Che ft tóffero prefi due pùnti JET ^ I *ncl-- 
la inedefima fu per fiele Conica , la retta JH , 
che gli con giunge fé non paffa pel vèrtice A \ 
cadeiià depicro il .Conp j Imperocché éongtùnte 
col veptifcè' A le rètte AH , 41, e pròluiijfate 
atta ^rifienV delia bafe ,^ dove èaderamió 'ne* 
punti B ^> B , fé giungafi ÉB^ caderà- déntro 1 
^)jVi^^.jt.ciBrchio ( ^yiyóuQiué 11 fiai*- Ai «laAgólo abe 
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Coniche, . j , , 

$- immerge nel Cono , poiché ièga la dì lui b«v jW^/^ 
fé i e pej «juefto la retta HI efiftcnte in detto E^m* 
piano , come quella , che congiùnge due pund 
prefi ùe\ lati dì tale triangola^ ,* a'nè^or étfa farà 
!L^ dencroV il Cono per quella .porzione fra detti puft- 
[ ' ti int?rpòfla', è fi ftendérS fuori d^Ì> tnedefinio , 
ftf più oltre fi proWnghì . . __ ., 

^ y. èèM tonò li tagfi éorf un pf^no^^chc pa{V 
fi pél vèrtice A ^^ ì^ Sttfdnè tiri éii triangolò; 
* perciqcij^è atóéh'dùe le rètte i3ÌI ; ^^\}^ ^.ì. I^ttfè' 
. ÀB^ AD' y che ifeno Sezioni còinént della fuperfit^ 
èie CcMìfca ; e ìfe' piarfi ifl'E ,; ììBD ; che M fé- ' 
gano ; /empre convengono con, la fetid mòbile 
AB i che nef generar la' fupefficie^ C(5ftica palfa 
pief i meéefimì pùnti B , È , JDi'; Siniifniéhtc la 
comune Sezione cfifel piano fegantc col pianò' délW 
bafe è la, retta ÈB ; o pur SD; dunque ijsEr',* 
ò^ À^jDl fono' triangoli' rettilinei i - ' 
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, t Se le Sezioni del Cono triangolari ,* e non f^^* ^ 
le. Curve folamcnte voléffim'rf élpbbe in qoefto* 
^pompehdio ; yi farebbe cfa cohfidérare i tnah- ^ 
gòli , o generati da un piano ,' che paifa'^ per V 
affé come ÀÉD ^ AFE ^ I quali fempre ,£raf Ip- 
jo nel Còho\ retto* fono uguali .^ mercè delle^ lo- 
ro bafi ùguaH BD ; FÉ l che fcnO* Sìé^iiì àti-^ 
la\,bafe circolare, e della' uguale altezza rfc ',* ' 
affé def Còno' / che perpendicolare in fifté ài pia-, 
no j^c^^cib' a tuac lè yétte ,^ è'he pafftóo pfer 
C :* o pure que^ triangbH y che iia foént i. da^ tin 
piano condotto] fi^orf' dell* affeJ,^ tome ÌÈ^Ì ÀB^ 
diftehdonfi dal' >èrtfcé' j^ aìle 'cóiii É^ V SV V 
1 quali triangoli nel i^itdefimo Cono retto fem- 
^^c fono' eqbibriirl- a éagiòhe de? hxt^'Ajf lA^\' 

È a' < ÀL^ 
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4. SEZIONI ' 

jli; , fra loro uguali ^ attefbchè' il quadratogli 
^uei^i qguaglia il quadrato dtlV affé AC ^ e il 
quadrato, del raggio circolare C£, CB, o CL; 
ina difuguali di grandezza , perchè le bafi SE ^ 
BX non s^ uguagliano , coitie quelle, che giunte 
con , i lati uguali ^ fanno* difuguagli gli angoli 

(•^M:*W verticali oppolll BAE ^ BAL (a), dei quali i 

' * ieni retti £N , LO fono parimente difaguali % 

onde prefa V AB per bafe comune de'^ criaogoli 

ABE^ àBL faranno effi fra loro, come le difu- 

guali altezze E2f, LO. 

. Il, Pertanto fé V angolo verticale BAp del 
triangolo, che paiTa per Tafle, farà retto, oacu^ 
to , gli angoli BAE , BAL i^gli altri triangoli 
condotti fuori dell* a(& , faranno minori , fecon«^ 
docbè infifteranno alle minori corde BE^^BL ; 
e perciò il maggiore di tutti ì triangoli Ari 
quello , che pafTa per V alfe , e gli altri , che 
hanno per bafe una corda più piccola minori , 
iècondo che refteranno più lontani dair afle;^. 
Che fé r angolo 'verticale del triangolo condor^ 
to per r affé farà ottufb, non farà quefto trian- 
golo il maggior di tutti , ma fene potrà deter- 
jninare un altro fupr dell' affé maggit^r del me- 
4efimo, Perciocché in quel cafo il qipadrato del 
diametro BD oppoilo air angolo ottufo ÈaQ 

OOx»..*/ avanzerà i quadrati- de' iati AB] ad (b);* Dun- 

'' que trovata una corda BL minor del dìame* 

tro., il quadrato ^ila quale riefca uguale ai 

dije quadrati de* lati AB ^ 4L ^ V angolo BAL 

^ij^-jfi diverrà retto (e) ^ e perciò il triangolo' BAL 
defcritto fuor dell* affé, farà maggiore dell* altro 
triangolo condotto per 1* affé; Imperocché pren^ 
dcnVjo' per. bafe il lato. ilB , il triangolo BAL 
baveri per altezza jLii uguale ad i4D. , e però 
lMggior« ^cliilà perpendicolare DM ^ altezza deir 
' \ altro 
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" thro triangolo BAD per V affe^ cioè feno ifetto 
fleir angolo DilM confegueute air ottufo B^^ì 
E per queftó il triangolo BAL , che h^ V aogo^ 
tettò al vertìee del Cono, avanzerà qualunque ' 
altro triàngolo condotto per V aflfe, o fuori dell* * ' 
affé , niediSnte V àlcezxa maggk)r d' ogn* altrt • ^ 

€^ fé defcrivaiì fuor dell' aiTe un triangotoB^E 
Jp^jijj. ^ con r angolo acuto al vertice 4 uguale a 1>j&Iì \ 
' ^' ' cOnfègQente all'angolo ottufo det triangolo Sii D \ 

per r alfe ^ s' uguaglìeranno I^iriangofi BAE ^ 
^ BAP i atteftehè per efler fenl retti dV àngoli u- 
guali , le perperidicfolari Eìi , DU debbono ugua- 
glìarfi fra loro. 

IIL Ma fé il Cono forfè fcaleno , tirata dal ft9^v 
vertice A al piano della bafè la perpendicola^ 
3PC ASL y * condotto per eift , e per T affé AC 
nti piano , che produrrà il triangolo per V affé 
jìBD retto ai piano della bafè BEÒ , è tnani^ ^' 
fefto , che il lato AB piti lontano dal perno*' 
éicolo AQ, j è 11 maffimo di tutti f lati del Co* i 
ilo ; ed il minimo pcir V oppofto "è il: lato AD 
più vicino al fuddetto perpendicolo : de|;U alta 
lati poi fra mezzo 4F , AB ^^ tnàggiore e quel- 
Io ^, che più s* accolla al luafsimo , e quello è 
minore , ch« fià dal medeiìmo A dilcofta * Im-« 
perocché 1^ linea ^B , ^che paffà pel Centro , 
è la maggiore 3i tutte Fai tre condotte d^l pun- 
to Q alU periferia del Cerchiò , e la minore fi 
è J^D porzione della medefima^; Taltre poi' ^F^ 
QE maggiori, o minori , fecondòchè ali - una , 
o air alt* ifono più vicine (a): laonde anp 5Wv.#«. 
quadrati delle medefime faranuo «elpettivamen- ^/^\''** 
te inaflirai, o minimi, maggiori, e minori: fic- 
Co^e ^' uguaglìeranno due gualfi voglia 'quadrati 
delle linee fiO , fìE dalla maffiiàa ^B eqmdi-* 
jftanti , e perciò fia loro uguali 4 .Onde'iaggiua- 
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fQ a cia/buao di detti' quadrati il quailrato ^if 
jpf^rfeiidicolare iA£, il quadrato ks. farà il maj^ 
iìin9 di tutti . ed 4 p il minimo ; i quadrati pc» 
♦ 4F ^'4M ina J[giori , o mipor i a proporzione * iel- 
' . la ^or'yicinanza^ o dilUnza dal fnaflìmo. Simil* 
jnwt^ f quadrati 40 ^ ÀB^ che toccano i termi* 
t)i Ideila retta EMO j' ordinata al 4}^mf ir o DB [^ ^i 
V faranno (ti ìpro Vguaji. .Punqu|b p cliifirq ^ che ' ^g 
^ tutti } la^i del Cpno \ il ■mafllmo è I! -ìàB '/ ^! * > >^ 
iip j| nkiviipp ,,^ gli altri maggiori ,0 rnino- j 

p, lecpn^Gchè fono, p più próifimi-:, o più lon- i 

f^nì dal inaffimo j; p uguali fa fieno eqùidii&nti 
dal iriedefimo , fòmc ÀO , '4E .Quali J ed altri j 

Mrin^pte fpné^ùk] a' fermine d* un' altra ordinai j 

u ^nno U itriangolp pquicruf^ ìtOE; ma gli aU . 
tri piangoli ^ faranno fempre fcaleni , fé non & \ 

4^Sk il cafo , che quatchèduno di effi aveife uà 
lato Mguale alla bafe. ^ ^ 

' ly. $f nel Cono ifcaleqp alcuno angolo yec«f 
^ica|e d^l triangolo per T aife farà retto , retti 
faranno pariiMnte tutti, gli altri angoli yertica* 
j[i, eperpi^ ugìxzli fra lofo^ Imperocché défcrit- 
p^^ iin Tegficercjiip fui diametro^ i)JEf nel piano 
jjicl tri^jjigolo per V affé ^ do vera poffare pel yerj 
tiM ' A '^ AtteSò \!; àflgoU' retto , ' cgmfrtC^ ivi da! 
latj de) piangolo ',. e j^r quefto *}* mS^ AC di- 
verrà ^^é uguale al raj^io 1^^ bafe CB : 
pnde in [qualunque altro triangolo E4F , che 
paffi |ei: V affé, il femicer(:}^o 4cfcrittp*fopj*a; il. 
diameno £F^} pianò di detto triàngolo jpai^ 
. ' ^ri pel vertice. >i.,' per pflere AC uguale a' rag^ 
/ gi C^ \ CE ;" (f perciò i Iati ancora EA \ F4 




vertice A diiqguali , eccetto fé foffero le 4i Ia° 
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^ bafi uguaUiaeote lacUnate al diametro BD « 
'à V. Le -"fòrame però de' quadrati , faid dìai la* 
Y li di qualunque triàng^io pe; 1* affé , faraano ' 

fcnjipre uguali/ Imperocché 'fecopdo al^biaimo di- 
I inoftrato ceJJe .pofjxe Geometriche Inftltu^lpm , 
1^ )|i fualfiyo^Ija triangpjo' i quadrati de' due |ati 
j^^^flo ^tig^alj ai doppio def quadrato della rett^ ^ 
' tirata ^t Hprtip alla njetà della baie , infiemq 
col doppio dei quacjrato dell' iilefsa metà della 
.bafe . Per tinto i due quadr^ji 48 , 40 ugua- i ^ ^ 
glianò il doppk) quadìrafo^ jrfi^ir affé AC col dop- 
BJ[p quadrato |3erraggjo CB . Similmente i due 
quadrate 'iiJ5^ ììF, faranno ugu^^li al doppio qua- 
drato del medefimo'afse AC \ e ^1 doppio qua- 
df^to del raggio CE , uguale, a CB ; ^dunque i 
du^'^uadrati 4j9 , AD fono ug^ì^li aVdue qua« 
drati ì1E,"Vf^ ...... .^^ • -. 

VI. n minimo però di queAi triangoS p^ FIG.M7. 
Tafse farà BAD retto^ al piano d^lia bafe , che 
pafta pel' perpendicolo il ig ; ed E4F farà il 
snaiTinqfb , la di cui bai^ £F fia perpendicolare 
aill* altro* diametro \bì>. La grajQde>za poi PAL 
, degli altri triangQÌr farà jnterm^dia ^ di ' modo* . 
che quelli ìàraiinQ maggiori /c^e pi^ il acca» 
fi^anno al ir^^ffimo. Imperocché iè lòpra laret-i 
ta C£ (t2L r. jjfee, e'I perpendicolo ^ còla» ftpra 
al diarnetfp, fi 4^fcr|va il cerei^io CJ^ nel pia- 
no della b^ie 4^ Cono , quivi caderanno tutte « 
le perpendicolari condotta dal vffrtice A alltf 
bafi di qtialunque triangolo per Taise^ foichè 

' r ECF fferpendì^olare al diametro D^ cocche» 
rà il cerchio igic in C , ed il ttìaugoto £4F 
avrà i lati uguali AB ^ AF ( come dinwilram- 

\ mo al num. 3r ) • perciò T AC , che fega pel 
inezio la bafe del triangolo equicrufe , gli farà 
perpendicolare • Che fk^ un altro ^^di^metro P£ 

A4 feghi 
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fcghi il Cerchio £XC In J , coiìdotea dal ycr* 
ticc r AS , farà quefta pure pcrpendìfcolare all*^ 
ifleffii VL ; forche giunta QS , farà il quadrato ^ 
«'jWi; £c uguale ai quadrati CJ , fii* ( a ) , onde il 
^fitgfi bl quadrato XC , uguale a* quadrati AH^ ^ QC (b), 
,jS^iÌ£/.<'a»'à aguale a' quadrati v*fi , fiJ , SC : ma ì^:^ 
quadrato \/if uguaglia i quadrati^g, ilf ;' àuii^ 
que il quadratole è uguale a i quadrati jtf $ 
(O %iei^^^ ® perciò r angolo ^/C farà retto (e). Per- 
f*imotkgiic\\t dunque ( come moftrofli al num. 3. de' lati. 
^'""- del Cono ; la retta ^C è la maffima di tutte le 
rette condotte dal vertice A alia periferia <^l 
cerchio ^JC , xAQ^ la minima , e \4S maggiore., 
o minore , fecondo che alla maffima i* accofta , 
o fi dilunga ; per tal ragione il triangolo B^F, 
che ha per altezza V UC , farà il maffimo*^ il 
mìnimo BAD , che ha per altezza T AQ_ , e VAL , 
a cui ferve d* altezza V AS , farà di mezzana 
grandezza. 
FKi. 8. ^11* Finalmente tuttoché provato abbiatno 
effer nel Cono retto , il di cui afle ila uguale , 
o maggiore del raggio della bafe,cioè dove V 
angolo verticale dei triangolo per 1* afife fia rèt- ^ 
to o acuto,! triangoli fuor del^afle fempre mi. 
fiori di qualunque triangolo per T ade ; noi^i- 
meno nel Cono fcaleno » o da retto , o acuto , 
o pure ottufo 1' angolo verticale di qualfivoglia 
• triangolo per V affé J54D , .0 BAV , o VAL^ ; 
. poflbno però darfi i triangoli fuori dell* affé , o 
' minori di ciafcuno de^det^i, o maggiori del mat 
fimo VAE , o pure al medefimo uguali . Per- 
ciocché facendo para Iella ad EF la retta G?0 , 
ordinata al diametro ED In H , e conducenda 
un piano fopra la medefima pel vertice il » ie fi 
faccia il triangolo GAQ , che farà equicrure , e 
U di cui perpendicolare 'farà la retta AH ^ può 

feguri« 
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ftgùhe » che h ragi&oe A AH ali* affé éc filt^ 
ugyale, o maggiore deUa ragione d'EF a Oo, o 
pur« di CE a (rH, pari^n«adofi e#n quelle^; la-» ^ 

onde farebbe 'In 'quel caio il triangolo GXO ugii4« 
Ie,ip maggiore del triangolo AEF^ che è il ma A 
fimo di tutti r triangoli condotti per Taffe \y^ff. 

Ma ba^i V avere accennato <}tielle proprietà ^ 
ehe convengono alle Sezioni triangolari del Cono « 
Or pai&amo a vedere le Curve Sezioni, che Co* 
niche propriamente s*addomandano« 
'* \ • » 

PROPOSIZIONE L 

Se il Cono ABÙ , o pure il coratappofio al fuo MO^ m 
Vertice , / fegbi con un piano patalello alla b^e 
BED , la Sezione FHC , o fure fgh ^farà un 
Cerchio. 

■ ♦ 

S[I tiri rafie ^C, che s'Incontra col piano fc- 
ga^e nel punto X / e per T aflfe fi tagli il 
ttiedefimb Cono col piano triangolare ilBD-, la di 
cui Sezione FG comune all'iiltro piano fegante , 
farà paralelia al diametro Jella bafe«ED (m) \(AifMr 
prefo ^uaifivoglia puitto B nel * perimetro della i/;,;,^*'^ 
Sezione, e congiunta -al vertiet ì^ AH , fi prò* 
lunghi fino al punto E nella circonferensra^ella 
baie , e fi tirino Ec y HL\ E poiché le medefi^ 
me fono Sezioni comuni del piano del triango» 
lo A£E con i piani paralelli BED , FHq , per- 
ciò ì' triangoli àCE ,. ÀLB'&ftio fiorili .• e fimi. 
li parimente fono i triangoli CBA , LPA 4 on« 
de farà CJ? ad LB , come CA ad LA ; ma co- 
lpe CA ad LA , .così BC ad PC ; di^(}ue CB , , 
ad LBy come Bc ad «Fjt : ma il raggio CFagua- 
glia il raggio BC ; dunque ancora LB uguaglia 
fL.E iiella medefima maniera 4ba9&reremo ^ 

cho 
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fiint0 del perìmeero di f ii(ft<^ Schiene al jf^o^ 
Li è uguale éll* Iflieiia ^i. Pon^wf la Seiipue 
FHG è uu cmkìò i a il CUI ctntfp è^Zr.» eft ' 
ftadochò c^tte. It jJT^tte condotte óa eCs^ ^ V ^'^ 
metro' della Sezione | jdimoftràr fi poffono ugua^ 
U» Il che SiCé 

t 

Quindi è pàanifefls?! che r^fsi8<^dci Cono jfC^ 
pafsa p6l jPffìtro L dr quali! voglia Cerchio ^ che 
parallelo alfa h^fe fegh'i il Cono^- il limile acca* 
de eziandio '^ Cono òppofto i i f* 

* P R 9 P PS I Z I O N E IL 

PSr ^^: Se il Cono SCaltno ABED /^ /e'j:tfro co/ |^^»j 
ABD , cbe^ fgjfi per V affé ferpendicoldre élla taj 
fi ; e di poi fi fe^hi con un altro piano KH^| - 
ferpéndiCQlare al ^tfopiano^ ^BD , per metz^ 

f della linea l^fL:^ tbe\fa€Ciasil triangolo KAM /- 

fniiejalP. ifteffo' $riar^^l% ABD ,' ma pojto fubcon* 

' trariamepte y im mod^' croi , che l* angolo AKH 

uguagli rADà\'onde ancor T angelo AMK ugua^ ^ 
gUerà l* altro ABD per èffere l\ angolo A comune 
ali' uno y e àll\ altf» triangolò'^ 'anemia Sepone, 
KHM fark un Gercbio. \' ^ 

PRendafi nel Perimetro della Seiloiie ^tfalun^ \ 
^«C punto JET, e «juipdi 'fi tiri 4 V HI p^dcn-» 
dieolare aliano \/fBD ^ che caderì nella co-* 
W38.i*i//^ m?n Sezione de' piani KM'( a|j^^ e per* il punto 
bÌìJ!- itirHi FIG paraleU* al diaàct/g; della baleno, 
e per l'iiftèfea FCr, SI fi conduca il pianò FH<?^ 
^he farà paffthlto al pianp. della baie ,'che paf* 
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(i per BD ^ e per BR\ quefta iw^endcplare , 

k quali laranao parftleUé air iftefse FG/OT(à). CO^i.*^ 

Laon(te la Sezione VHG farà un jierchio ( b ) il £Ì#mf ' 

,di'cui centro 'i è nel P afs^,. dove taglia H dia-^^^^Jj;,^ 

imetro FG V^ip^ tagliati, per- mezzo la KM in 

p , fi congiqn'gano JRTL . HO ^ farà il Squadrato 

HL uguale al "^"quadrato deir altro raggio \^£, , 

cioè al Rettangolo FlCr ii^éme col quadrati) LI 

( e ) ; ^a il paed^^ftmo quadrato HL é uguale a! CO s- ^<«* 

quadrati HI , ÌI , àiinque il quadrato HI è ugua- b/ìJ?'* 

le al r^ttailgolp ' FIG . Ma per Misere V ^ngola * 

ÀfLNL uguale ad Jtl^B 9 ^ perciò anche -acÌMCri 

angolo^ efterno delle paralelle , e gli angoli al v 

Vertice I,' KI?',*eii!f eguali; fono fimilf itrian* 

goli FIK; GIM'i onde KI ad IF Aà cotffi Gì ad 

|M fd), «perciò il rettangolo FlG p uguale Ucd)^. i^«i 

rettangolo ' KIM (e) dunque* il quadrato 'H£ ù- |/etf '* 

guaglia anche il rettangolo KIM : ed aggiungo il (e) li.tM 

^quadrato IO . faranno i quadrati^ ^^»1f4 ^9^ **' B/*^'' 

guài! a| rettangolo KIM col' quadrato ICf ^ ciqiè 

il quadrato OH farà ugu;àje af quacirató. OMj a* 

dudque la fetta., OH eguaglia k' retta c^M ; e V 

sftf&o dimeiVcrafli di qualunque retfa ^ tifata da 

}ia altro' fonin del' péfioiecro KHH ] ai mede* / 

fimo punto» o ; diinque ancor ' quefta Sezione è 

un cerdbio , il coi centro è it punto p . Il che 

|>iibg&aya &c. 

C'OapLLARI. 

I. Quindi fi ricava ^ che nel Cerchio il q^ia^ 
drato della ' perpendicolare , tirata da qualfivo- 
pjia punto della circonferenza al diametro ^ d 
jiguale al rettangolo delle parti del diame^o ,, 
fagliate da eisa ; cioè il quadrato HI è eguale 
%\ fettangblo VlQ nel cerchio GHF ; e viccver- 
n'" ■■ -" ' ' Ja ' 
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ÙL fe in una qualche figura KBUAl quadrato 
^ di qualfifia perpendicolare JIT , tirafa* dal peri^ 
mirro alta bafe , è uguale al rettang^o KjM , 
fatto daUe parti detki baie, «stella figura farà uà 
cerchio, if diametro -de! quale è la bafe knedefi- 
ma KM. 

IF^Se il piano fegance non fia' paraleìlo alla 
bafé^ né tagli il tnai;]!|oIo fubcoatrariamente po« 
• fio y fimile al triangolo pef T affé , è retto alla 
bafe , la Scalone non potrà mai éffere un cer- 
chio ; ^inip^Obchè per la difugualità Aegli ango- 
li i triangoli FKI, MQI non faranno fimiii , né 
larà fpl ad IF ^ come jSfI ad IM ; onde il ret- 
tangolo' FI<J , o pure il quadrato HI non ugua- 
glierà il^rettaagolo KIm ; ^ aggiunto il quadra- 
to IO , noa farà il quadrato OH ugu#e al ^ua-F 
'drato OMy e per confeguenzai raggj non iàran- 
nò uguali- • » 

IIL E poiché in tal Sezione fubcontraria i tri- 
angoli per Taffe AKM^ BAD fono fiifiili , perciò 
fta DA ad AB ^ come AK sii AM ^ i rettangoli 
DAMy BAK s* uguagliono ,, e potfebbe^ paffare un 
cerchio per t punti B , K , li ^ B « hioltre tii^a- 
ta SK^aralelIa alla me4efima KM ^* il cerchio 
circofcritto al triangolo DKB farebbe toccato dal 
Iato AB mèi punto B ; imperocché per la ibmi* 
glianza de' triangoli ^DB, ABN fta AD zdAB^ 
come AB ad AK ; onde ne rifulta il quadrato 
AB tignale al rettangolo DAK , e perciò AB di- 
venta tangente del cerchio, che paffa per i puu^ 

COp^ri 5,N, D (a). 

%km IV. Inoltre, perche tutte le Sezioni fatte eoa 

piani paralelli al cerchio KHU faranno parimene» 
te cercb} , tirata r AO dal vertice A del Cono 
al centro O , pafferà per i centri di tutti i cer- 
chi paraldll al detto KMtd ; perocché feghei-1^ 
« per 
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, fet mezzo tutte le linee paralelle a KM , ficco" 
sne effa, e BK fono fegnate per mezzo ne*pua* 
ti 0, ed J.* onde la retta AO futh un altro a£ps 
di quello cono , benché divida il dis^metro 4elU 
bafe diTugualmente in R. Dal che fi conofce » 
fche ne' Coni fcal^ni faranno due affi condotti ^- 
mendue per i centri de* cerchj corrìfpondeati y a 
difierenza de* Coni retti , ne* quali un folo affé ri* 
trovafi, 

V. B quefto affé fecondano taglieri il dJft- 
anetiro della bafe in R , di modo,, che Aia BJt z 
RD, come 'il quadrato del lato AB al quadrato 
ADy o pure come il quadrato <iella retta A2f al 
ijuàdr^to del lato AB: Taffe poi^pcimario iC ta- 
glierà il diametro del cerchio iubcontrariamente 
pofto » cQpe Blf & fegata in ^ ^ di modo che 
jUa B2 a jgN, qpme il quadrato AB al quadra- 
tg^iKf, e perciò $R ad RZ> ,♦ farà come NQ^ 
z Bj^. Imperocché tirata NÌ'T* paralella a BA , 
faranno fimili i triangoli BSR , KST , e ficco* 
me BS uguaglia /N",, così BR pg^aglieri KT ; 
dunque farà BR adJRD , cpme Nr ad RD , 
cioè come«.i<^ ad AD ^ le qrtali ibno /come il 
quadrato iB al quadrai^o AD^ effendofi^ dimoftra* 
te AH y AB ^ AD continuamente proporzionali 
(a) : e fifaiilmente farà B£^ a \2^ >' ^^^ BCcocmofK 
ad NP, per effer fimili i triangoli B£C, PNjJ, j;f' «•^- 
o purè come DC , ugnale a Bc ^ ad VTP , cioè 
come DAy ad ilN, cioè come il quadrato ilBaI 
quadrato. AK, 

PROPOSIZIONE III. 

Se il Cono ABD fia tagliato da un triangoh FIG. n. 
Condotto per Fajfe ^ e da qualfiyogUa fumo H dcU 
la fuperficie Conica^ fi tiri una ut^ HIL para^^ 

Iella 



-^4^ ^ B Z I O N I 

lelh ad uif altra Bf ^ che fia ferpenihdafe af 
diametro BD della bafe del Cerio ; dìdo , che ul 
tetta HIL s^ ine entrerà col piano del ^detto prian* 
golo per t*affe; ed indi ftenderaffi all' altra parte 
della fùperficie Conica in L, ficchè ntt conCótfo l 
col piano del triangolo venga dtmjfà per niezzo , 
^tbe vaie Ut dire rifiliti HI ùguM^^ad IL* ' 

IMperocchè congiunta dal vertice A del Cono 
la retta Afl^ fi prolonèhi tatfCo fino,- cbes'Jn- 
coiitri nella periferia' delfa^baf^ irf M,* € d^lpuit- 
to M tiraVa- nel' piano déft* bafe U rètta 'MkQ 
paraléfla ìft' iftefsa E^ ; òfiè «ghi il diaj^trW 
perpendicolarmente , e\divira dà tfso pyr Mìéz- 
zÓ in K , congiimga'fi ancòm JG , che ^er eisé* 
re nella fuperÉicìe Conica cdnccrrrérlT j^nel punto 
i con la flefsà retta HIL .• perciocché tfséùào 
M(.y MG paralefle ^lla terza ÈF ;' toiió «parato- 
le inche fra* loro. , e per quétfo (bìio; améiidue* 
.C0 9rf«//^^';.^^^^^ piano del iriWngblo ^ifG (a) ; e 
^l'dtgh gìpniz r jJKt fari eii'a- la* <*o«j« né Sezic 



Siem 




che dunque hri^MK' ad J?I,' come' K^ad .<I; 
i)M i. e cèrne C?K ad ri; ed MK uguaglia' G9Ì { b) ., 
^i<'' ^^'^ ancora fft far^\ i\òf^o\À é>A rr / é^ \ ♦ duiiauè ffL 



ttfU:^(^^^^^^ HI farà>iigùalé ad IL (c) ,* d"«l"è HL 
5*^1^^// vién divilà* pel mèzzo' dal piano per P a /sé ; U 

CoROLLàRj* 

FIG. n. I- QuMidl raccogliefi , che iè un^ Cono taglia- 
to' dal triangolo' per Talse ,^ fi tagli' di' liubvo eoa' 
un altW^iàno; cjiè paflV pei' h retta M(x pèriièa- 

^ dicolaré arf dianjetre della btfc ,* de* quali due 

piani 



C6 N I e ME. jy 

flaai U comune Sezìpne £» la letu 3fK , ^ue* 
fia taglierà per mtzzo tutte te linee, cooiefiJL^ 
tirate pair«|élle arfUefcà M<?1b€lU medefima Se- 
zione; , ^ , , , . , 

IL Che fé* la inedefima retta MCr , per eyi 
iondncefi il piano GNM, non folaracnte fia per- 
pendicolare al diana^tro BD^ nia eziandio* aljia- 
sìó del triàngolo per l' afse £ il che ictiàé quan- 
do il <r?àngolo' per 1' afsé è retto al pianò della 
bafe y in tal cafd le rette. jifCz , JSL; non folo' ven- 
gono tagliate per 'làeizV dàlia Seationè' comune 
KH ^ mi Mediar ac^ angoli retti: Xm^eroKhé non 
fofaménfe aHófà farà retto l^angoIoMKD, mal* 
angolo altresì; KKJf , «d Hfir\ che T uguaglia .^ 
Ma quando la' retta MK<& non farà perpendico- 
lare ai pjino dd triai^òfO) ^er f afte , o pure 
^u^ndo' il triangolo per T afse nòti farà retto al 
fiàno della baie^^ col' pafsàre per una retta tira- 
la dal vertice A del Cono ,» perpendicolafre' alte 
bàfey alloifa' cèrtamente NJBC' feghéri pef mezzo' 
quelle rette pairaldle BL , MG ^ già le fegberà 
ad angoir obliqui' ,> e^ non' retti, fecondo T inclina- 
iione della? 4rnt^ Uk^ airiftcfta KXl. 

i.Tf À liM« Nk, cte ùglik pei^ meizo^ ttittéFiO. «jl- 
J_j le rette «t, tirate io qualiia^uè Sezione **•'****• 

éì$M {M^ralellefa^ uaa ifteAa MG ^ chiamefaOl H 

Ii/«»Hìf«ro* di tal ^ezfóiié ; ^ ^ 

11/ E il tiertninè K dtl diametro ( ovvero' ;^ 

St VI sia un altró\ tèrmine £ ad. «dò contrapp»- 

fta ) diraffi if V<rtitt della Sesiope . , . 

III. Le rette «aglhue' dd' diametro' I» , **• 

(^ purè le loro metà «E, MR) k <4i«mÌQ99r*' 

<^ffM« «ilo Aeiso «iiametio KX«' * ... 

IV. Che 



_._V 



( 



té SEZIONI. 

iy« Che Ce ìi diametro , chfe caglia per mezao^ 
r ordinate , le cagli anche ad angoli retti , oltre 
^ii Tuo nome genemle di Piamftrc^ acquifteraffiln* 
tal calò il nome particolare di Ajfe, 

Altre definiziom fi porraopo in alcune, delle 
Propoiizioni feguentl, e ia alcuni d^Moro CoroU 
larj. 

PROPOSIZIONE IV. 

ÌA7. nr, Se il Con^ APMB fegpo. da un piano per P 
"^''* age y fi^feghi da un altro piano MNG , ahe paffi 
por la retta MG ' pèrpendigolaro al diametro delh 
bafs circglare^ e da ejfo O/vifa per mezzo in K , 
per la retta KN paraUlla a uno de'' lati AB del 
triangolo per P^dffe ^ faranno in così fatta Sezio^ 
ne i quadrati deW ordinate MK , HI proporziona- 
U alPafcijfe porzioni del diametro NK , NI dal 
vertice ìi della Sezione, dhiafniji tal Sezione vi» 
rabo1a« 



T 



Irata per qualunque pùnto I della comune 
Sezione KK ^ a cui è ordiliaca BIL , U 
retta VIV^ paraleRa 4 diametro delt^ b^ BD ; 
fé fi conduca per T iltefle VV .OL U^iano 
PjHK, che farà paralello alja bafe , che pafla 
per le rette BJ> ^ MG paralelte ali* altre due , 
fura un cerchio, oode ne rifulterà il quadrata 
HI, uguale al. rettangolo flV^ informe il qua- 
Cs]|Cm»//. drato Mie è uguale al ret^angolo J3KD, (a) cosi 
f4^^ U quadrato J?I, farà uguale al rettangolo PIF ; 
dunque il quadrato MK al quadraco Al fta 
come il rectangolo BKD ài rettangolo VIV , 
<pioè come RD ad IV , per e0ere BK uguale A/ 
TI , atcelb , il paralellogrammo BPlK compre» 
£) dalle linee oppQj9;e paralelle,s ma KD &sl ad 

• IK, co. 



CONICHE. ITI 

IT, come KM ad I>r, a cagione de*iriangoB &- 
mili NKD, NIF ; dunque l (Quadrati dell' ordì- 
nate MK , HI fono come le parti del diamecVo 
NK, NI afcifle dal vertice ; Il che &c- Òr sì 
fatta Sezione^ in cui tal proprietà rictnofcefi, fi 
chiama Parabola. 

C.OltoLLARJi, 

I Quindi è^ che fé fi ponga KK a KM^ co* 
me. KM ad- un' altra NF , applicata ad angoli 
retti al vertice K del diametro NK; ficcome il 
quadrato MK farà uguale al rettangolo KKF ^ 
così il quadrato di qualunque altra ordinata BI 
farà uguale al rettàngolo IKF; perciocché ^ 
cagione dell' altezza comune NF i fuddetU retf 
tàngoli flanno fra loro , come le afcifle ICN" \ 
IN , é perciò come } quadrati dell' ordinate 
MK, HI ^ che fono airafciife proporzionali ^ E' 
lai linea coflante VtF chiamafi dàg^ antichi la- 
to retto ^ e da moderni: furanketro 4fili^ Vara-, 
Ma . 

IL Tirata pariniente NE ' paralella al 4iame« 
tro della bafe del Cono, e terminata da'}ati del 
triangolo per V affé , fé fi faccia con^e Nk z 
K.D , o pure come AE ad EN , cosi EN , ad 
NF , farà la medefima NF il lato rettp , o Pa- 
rametro dell' iftéfla Parabola, , Imperciocché BK 
uguale ad Eìf (attelbHparalellogramnfloBBNir) 
farà ad KF , come ^E ad EN j o pure co-» 
me NK a KD ( per i triangoli fimili ASH , 
NKD; ) (Laonde il rettangolo BK^ ^ cioè il 
quadrato MK , fttà uguale ^1 rettangolo 
KNF. 

IIL II medefimo parametro NF può ritro- 
varli Xe '];ongafi , come il rettangolo BAD ddà 

^ lati 



kci del ^$^oìo ({iftr V s^tk 9l 4UK}»to ràdhHl^ 

£t *D, cQsi Aif a4 KF. ^n^perMcbc il mttfl- 

)gplo .A4P ^l qMckfito JKI> M enne il mttngo- 

gelo E4X[ Mi quadrato £ìt j^ ftt eiTcre ^^i^fle !1U 

^ inee if^t^^zìomlì ^ «quelk-- ma rilqujKlnep jEK è 

uguale al rettaogolo di Eà ju MF ;pBriinetm « 

mediante le linfee Eil ^ EKT ^ NF continue pro^ 

^-j ii^,.;porzionaIi (a;/j |lun<ilic i| «ectangolo BAD al 

^0//«r. quadrato ED ftà come il rettangolo EaK al 

^**''' rettangolo di BA in NF^ e perciò qqepje ;lV ad 

N,P ^ attefa la copiunc iiltexza EA 4i . qis^i .'l»c« 

itai\goii . 

i> IL p ó s I z I 0*1 je V, ; 

iejM , J(Btf la <Scxifkn^ cpmuìie 4^1 ^ri^n^lo f$r ^P 

^e ^ .f iel finìiù fcganu jti^dtatp fer I4 $cètd 

^ fAKGi^ ^KpendicoUrc aI diametri MU iiaft?^ mn 

j,ii fi^raklU a uno 4^\liti d^l iri4n^ é^ ^*W- 

fe^ ma iitcUnata fidr tfiiprf^^ eh t^vc<»ta mi pufi* 

to N col lato AD fotto al vertice A del Cpno^ e 

mI f»mo Q^^ con l'ahro Jat^o AB f^ra al fUerti-^ 

ce Ai ikramn» i ^^adrati dell^ ^Jinafe ,M|l ^ MI 

4^k S/?zione MNQ^ ^me i rettamoU QJN , 

QIN j^mprefi dalle ^arti 4kl Jiitmeiro j interuffe 

frgi Je nudarne ordm^e , e ji due ter^nl JSQ^ 

VP adi* akra Jii^rfifi^ C^nieia ^<dkf* l*^^ rìfé^ni 
wa Jhxiile Sezhne l J2.^iJc^iè $ ^adf^ti diUe 
ffHf ArdiMAU far^paati frf >*• ^ co» -% fitf. 
dr^Uii d^W^frdànafc delU fezipne iì^eriore HS^ ^ 
fatami f aumenta ca9ì^e i 4r^tan^c^ A^mp^ da^la 
parti dej diametro intere et te fra V ordinate^ if f/n^ 

• ' "' sr 



del éuiinéMi! iaitr^giiiìtA éi t dm Hr0f<É» i «hi^« 
A iati iMtf'^'» , ''''"', 

■xifm ^ il ^tf #4 16\^ ^atitiArb^k im^ 

^M« Ufi è'«ff{lctie« ttl MzaMìtti ftK. él ^UtM 
iieteiodft. U. retM l^'lf' piraletfa ^ ^«MMro del^ 
k (»«& 2li i dettUtìteìm il ^Utui 4 éUi fiSi fui 
it mti f^f.i titti i fet «ir«fe ^^éMielh]! «Hi hilk . 
eilBf ^bmieri il cérchio ttf^P j òale M t(ij«(lr«' 
<o HHi al (fiiériìa Stl ikti cCJÌltì| il lettanjgji^ 

^4 é «BnipdABt <1^M iìHgioH éi^K i Pi iitAM 
è là «edeftrtia 4Ì l^£ * 6' J « -«^elk i'«gi#. 

Nt ) ficctìitìe k «giooe (fcl *«fe«iigd(o £R1C m( 

éfeoì (à) i hmée ìi. qa44«w> M^f *I 4««^*»*i^^*5<i.*/ 
Ifr et <;òme ^^leìr a ^ilf < < H taadéimo di. j^'' 

«(^^«rtfffi 49tl^ ardiaite éOk «{«^ière Stàienci 
<6ì(^<rtt« / sé 4 / ••nàe fi è |*éf»«ft;( 4* #fiW«ìB» .» 
ChkttwAfi r *itià, e i' a«*i « ^«te $«Bi0iM #- 
fofte ^^^0^ } e te |>c»tfialMf j^B^ 4d £4iiW(itr 

ttiió tritf'ùerjo f 

C « ié H i ip 

t Sé fi focck rfl^ ii itk .,■ «òtrié iCM i f^^y 
4iffikità tià «ngoii retti tì«l jùaté K éì 4ì»^ 
loétitì itk i 4 taà^virfii QZ ^ fi, ptìflÉiri^Wtó*Ì 
«(& 4é *erte MJP ,- «ìT f^Mdfe alk KZj iMfleP 
fi ItF tìttfti dd vertice Ny farà »/ /a*<r «fr/o' * 
^ 41 ftfrdmftni 4eirfp«rbcrfe ? « farì ^fùeftó ^<^ 
•€4tó di tarf i>rOipfietì , chtf (itìdttMtf 3 ^tódi^to 
4ì ifK i nfcdii {»ropai^K!W«fe fri 1^^ * *f*» * 
«guite it itstUMf/ào HiXtZ 1 ìiffXia^ 1AÌ0 Aeffo 



Iinrapctro KTP , pia coaJV^ccffo del rttt«flg% 
|o .PrZ ^. fimite gì, rcttungolQ QÌIF ^ che vjfep 
f^opaprefo dal iato ^JT trafvcrfo, e dal retto NF; 
(ìipilmente il quadrato di qualun<]ue altra (Ardi* 
Hm Ul «guagUcrà il rettangolo HlS applicato 
hUp fteflb parametro iM[F ( ma tirata FRT para* 
lelH 5td KK ftgJinte W , KZ uc' punti R, r ) 
co»: recc^flb (lei rettangolo VRS ^ fipailep^rimen* 
te jil detto rettJingoIo QlsCF. , Imperocché effett- 
uo 1^:5 ^d Jf , fotnc Kfi a £I, fé aggiungefidi 
qua, e di 14 la ragione difC^^adNI, farìilret* 
tangolo ZKK %\ rettangolo NW , come :Ì1 ret- 
langojo fiKN, a SJ^^ o pure come il quadra* 

. |o MK al quadrato fil ; onde ficcome il quadra** 
IP MX è uguale al rettangolo ZKK, co$ìilqua«. 
ilrato P^ è uguale al rettangolo KlS. 

H, parinieme fé fi faccia , come NJC a KB ^ 
co« kP ^ KZ» congiunta, come fopra» la £Z, 
con cui concorsa in F la retta NF paralella all' 
ift<fffa KZ, fari Tifteflì^ NF il parametro. Im- 
pproccbè il ,r(?ttangoIp tKH iarà uguale a BKD, 
i; perciò al quadrato kM ( come nel precedente 

.jporoUario ; ) onde .Worn Siii farà uguale al 
quadrato HI, / v 

III. Similmente ritirata KE paralella a 5 D, (è 
fi faccia com^ a,|CÒ, cpsiNEaNF, farà qiìefta 
il parametro : imperocché giunta la QF , e prò* 
lungata per modp^ c}ie tagli ne' punti J*, Z le 
rette IJ, KZ^ paralclie alla medefiflia NF , farà 
tanto la ragione di BK a NB, quanto ft^ r^gio- 

iie di KZ a KF , uguale alla ragione 4i K^ a 
SlN'^ onde farà BK a KZ , con^e NE a NF , 
ovvero come NK a KD ; e perciò il rettangolo 
JPKD ( che è uguale al quadrato MK ) ugi|ag{ie- 
yà come ibpra il rettangolo NKZ. 

. <V. E condotta dal vertice del Conq A nel 

'' piano 



t Ó NI C UÈé ài 

j^làno del triangolo per V affé la retta ÀÙ pAé 
I ralella à' NIC} pòid&è -^ òooeie nfel Gordllà(i6 pre« 
cedente FN ad N£ fta come iCI> a Njc t o pu« 
rè còme jTO ad Oi , e fiinllmente NÉ i N;g , - - 
ftH come 0£ ad 0/ } iàrà FN à N£ ih iragioil 
óompdftft di DO 9à OA ^ e di £0 ad Oil ^ cioè 
come fi rettangolo B^B al <luzdut6 ÒA * òn-»' 
de faèeiido come il qmdtztà OA al rettangolo 
DàJB, cosi ^N lato tfafircrfo à N F, ikrà ^ùc* 
ite» il latto retto, ovvero U Parametro j / 

V- Inoltre tirata dal vertice del Cono 1* At 
parildla al diaimettó -DB della bafe , e xoncor^ - 
rente col latd traf<rertb N£» nel punto T^ farc- 
ii rettangolo £TN al quadrdtd àt ^ ^om^ il 1«^ 
tò trafverfo N£[ al retro NF f Imperocché cfc 
ietìdo Nr a TJ^ come NK a K0^ o'^ìlrecomé'^ 
JO ad OZ); e gy a TA^ come i40 ad aB, farà 
il rettangolo £rN al Quadrato* ilT ^x'come il <Jua- 
drtto AO al rettj^ngolo X>0J5^ e perciò come £N' 
ad'NF (a). 

VI. Finalmente il ^liadratò dì ^uàlfivoglW òNCai/j^^ 
dinata HK, al rettangolo ^kN , o pure, fl ^uafc- ^V** 
drato HI al rettangolo £IN , ftarà come il la^ 
to retto NF al trafver Ib N£ : Inafperocchè an* 
\ co il rettangolo ZkN uguale ài quadrato MK < 

ftl al rettangolo QKSi , come? ^IC « 2^ /a^tte- 
• fa la comune altcìt za N«: } e il rettàngolo JIN 
uguale al quadratp HI fta al fetiaagota £IN , 
come il a ^I: ma c[iiefte ragiona à\ Tit %QKv 
o di il a £1 fono 1* ifteRè >^&e la^ fagio&e 
del lato retto NF al traf^rfo . N£ « dunque i' 
quadrati dall' ordinate , e i rettangoli cofmprefi 
éalle pani cotrifpondenti del diametro , Cono cO'^ 
me il Parametro ^ o U lato ietto al lato xtAù 
verfo. 



P ROBONI a^): gis g vir 

fMlf4rf4l ff» ^ì^endti^ h hd^ fwo il Uffrtm AiWV 
nidi ^uefta Se^,m$ J2ifi^ f fom i r^tt^mg^lidd», 

ffé Fuw>^ fPakr^ tarmine QVi ^ c4ùi ^om^OjaH 
fi Q|N t è Mi ffnim^ ( fé nm ^4 farahfh Mh 
^^^ } ^ 1^4 fiiic9n$r^0nainet^ff ^ cbo pendii f^n 

B*!#> ^ njieff^, C^ fari fgrimnu il fuo htfif 

(?«^ ri^ffy iitìm^r^^i^M^ fo^ fui fi p promi'* 
f$ f^m^^^ff^pe frfpojizi^nff i fi frma ancm quffia 
fi a ; màe non fa di mcftieri adejfo il ì^ifeHPU ^ 
kafianJ^^ cAtf 4a^lm^i h Wdtfitm fi 0dapt% 4 

I$bMc^# 4é *9jgi(»lif yetti al di4tpetrp £^ ^^' 

t? 3yjF fWalftllft jU* Iftrd^ |g?r 4 ^ui parimenti^ 
tkifi W p#r4Wl^^,c ffwrjfpoodcnte^ «juilpn^u», 
«i|tu wélwia #1 i ferA W il >KP retto ^ a P?^ 
rao^efro 4i ^^ Sezip^e , e i i)oac|iu|ii ai ^««^ 
Ittoque or4ii»j|f% ìiff: f IILÌhvi^q r?ipei4vamau 

|>Iicati al Parametro ^F, ma col difetto d^^jrn^ 
tauf^i ^rp^ SfiF Jimili al rettangolo ^N? 

(:om« 



NF ( ciò^ che chiaro «ppariice ^ timido la reUcnk 
FRT paralelU a N^ ^ e fegante le rette KZ 
I« af*^*pajdti »fti«. )f B oi^ f^rc^afi ntU'' iftifi 
rft.miiÌBra:y chc^i ctoii iSordlarla i; dèiU Ptopofi^ 
zìAac priBcodom,. cangkitik). ih difistt^' P" ec^egh^ 
< dÉi*< iWAUj^i applicato^ ak {iarstoeciso< ^ ug^aili a* 
^«adcati dolllahc&atb < all' Iperfiole , che dv ta^ 
le et^cifift plsEiile'^ti; aotòe^^ flemme r EJUfe diit 
difétW;. . 

II. Kanaièi^te iè fiicda&' cerne SfKaRB^ coér 
iCft a «8Z, gittot* la^ £Zy ohe^ Wgli 2*F in, F ^ 
determinerà il Param^tra ( a ) • WCoroiK 

IH. Similmente facendo NK, aKD, come NE , »;^^//* 
paralcUa a J5l>t ad 2«F^ feiA cjuelU.iJl lato, r^t- Sf" ^ 

lYv Tirat* parimente T^O» parajella :^ 3^5? ^J;*'^^ 

càsii il tatsn tiainrerfo ^^K . ai retto 2«P' (e ) >. te) Caroìu 
T. 6 fimilomuoe tirati^. C^iiir paralèlft. * Ad^ , J;^*J^ 
cktt danveoga^ in^ T eoa £$£ , &rà il' r^angoto ^- 

jga* ai retto a|«^ (4). fdìir^.^ 

ÌM; Q.ual&70gUa^ quadfiaco^ dell? oedioatai d^M^ ,. l/TT^ 
tattgbloj GOAfioauM d«il€^ pivtit (teA- diametco^^^ do^ ^ ^^ 
me farebbe U quac&tafiò-^JH^ a( rettaagot^ Sl^X ; . 
o pure m a £IN, fta come. U feto retto. Nf al 
trafverfa 2*2 (Je)\ (e) <?•»«. 

B R0.»0 S I\Z l «>K ft VII. ST^^ 

• * ' ' • . ■ ' . 

I^jamt tnr di» jim j)«rirM/Ì MNG, SVft Air !»>* *^ **• 
tré mai fi ns vg^UMn^ , Jkrém^ i ^^ VéH^Mtfit^ 

B 4 ftan-^ 



ì 



44 S B ZLO M I- 

. Jfémt Vtfi , VA, de* hn Vertici . W, ■ V^ dal f*r. 
tice A del Co»6, . : 

Cf^JJj;^'^ TMperocchè ila NK a KD, come EN al fari»; 
^r0^4.C0. JL metro NF ( a.;) , e. parimente fat^ebbe. come' 
'^^^tt^<^ M ODy COSÌ TV ad rr , parametro cteU\ai. 
tra Seztope paralella alla prima ; laonde per cu 
far la cagióne, di NK a i£D riftefla, cbe la ra* 
gìone di ^O ad OD, attefe le parallele NK,ro, 
farà eziandio la ragione di EN ad NF V ifteffa ^ . 
che di Py ad yx ^ e permuta odo ^, .farà NF. ad 
VT come ÉN a P^ , ovvero come Ì^A sui VA^ : 
Il che &c. t . . V.' . 

^'^ ^ ... . . ' Co n b. t ;. Ji R 1 Ow ■<:.••.:;/ 

Ndf Iperboli^ e ndrEUflS., poiché anche ilati 
ti;alVerfi gN, VL.^ fona conae ;le difl:àhreda^ve^•^ 
tice ^.el Cono N4 , .f^4 , faranno .padraccnte ilad. 
/ rròNF, VT proporzionali, a* trafverfi ^K, VI.: 
e |fer queilo tali Sezioni .d^otte dal medefimo . 
Coao;coii piani paralclli,,fi dioono i^iwi/l • Ma 
le Parabole fono fompre fimili .; cotoe quelle, che 
av^dp. Uiidiametrd, pararello a ,uno > de' lati del 
CQi«>,^poflono fempre.c:pQdur£- tagiiatìB-dauiiCo^ » 
no OTEidefiitìp con. piifii parale! li» ,: • ' . 

. : p R o p o s I z I o W E riM. 

^^* J*3v' I» ogni ; Sezione C0nna, /> H fatai rèàto.tiF p0* 
fio perpendicolare al diametro venga divifo per mez-- 
xo in K^Jtiratd la KT i .^iejMJteMaParMMaptt- 
raUHa\iiiJi4ffietro^y^e Hìll'-^tltre SezJiwiUagli per 
mezzo in C^il, d^iaimpr9 . iraft^erfo Q.N ; Qicù , cbt 
iLquadratOiJi qua^miUa ordinata iMK fai^iop^ 
pio del quédrikferrrfi^rriffondme NRTK ^ eh 

vicn 



co NI C U£i M^ ^ 

'^ien eomprefo dalla retta KT paralella alla mcic^ f 

finta NF, e *ialV àUn già Hettt lin^. 

IM^rocdiè lirifi la retta FB^pair^leU^ ^ nelU 
t>«rabòl»v «* <liameiaro,/ni» cte ijeir altre j Se*: 
zìoni éotì^kóigi-a.técipiiie F itel il«tq ;i:^to cqIT. 
alttd termine :£ del trefyerfo ^ > Mdp in tutte r 
/nr ir X^zidtó- (feri patalella all'i Iftcfla Rr ; ■ per 
effere. nelt^^Iperbolè, cf oeirEUiffe^.fiN: , in e » 
ed NF in yR-^ tagliate pel xwa&*a,:C Attila Para*: ; 
boia amendue le FJ5 , Rr paralelleal diametro i. \. 
dipoi giunta NB , farà tagliata per mezzo in 
J dalla ntedefima Rr , ficcome KF è tagliata 
dalla medcfima in R . Laonde i uiangoli NiR, : 

SBT^ che tinfi'eme coMati uguali.N^, JB, han- 
no uguali anche gli angoli al veirtìc^ J , ,^ gli. 
angoli alterni delle paralelle , faranno fra loro 
uguali ; e aggiunto di comune il quadrilinco 
NjTiC,.farà il triangolo NjgB uguale al quadri- . 
latcro KRrx; ma per la natura delle Sezioni è . 
manifefto , che il. quadrato deir ordinata Mj è ^ 

uguale al laetangolo NkB, e perciò, al doppiodd 
triangolo Ts^KBù; dunque lo.fteffo quadrato deir.: 
ordinata è doppio del quadrilatero ì^RrK . Il i 

che &c. ■ • -^ .- .; > ..'. ' ^ 

•Quel punto C, che neirip^We, e nell'EHf-- 
fé tagliai per mezzoil Iato trafverfo Q^^ fi chia-t 
nierà il Centra dr qiiefie Sezioni . La . retta ,gF , 
FB Kegnlàt9i(e\ e CR, o Rr c^^ciò nella ?a* 
rabda ancora^} S^ìhirfgphtricc potr^ cliiaiaiacfi..: ì 
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Of- $B t I OKI . 

> £*iec«d(b à9% mmitmn dì quidiinfaft (m>iììiiii>(ii 
r^fypwìl ^uadn«r .dtaiif tHa» iucd^uM MIC | 
iWè^sigM^ ^ c'oppio «cvefio ilei ^MwteiUtnrff. 
2fR(Sr ftoptti itami cioè sft dappio> <M <im>ii. 
dritldeo KiP'XP : éi i ticao» lé^ j^uleUtv al 4i% 
m^tìK) , quelL' ecccflb «le^ <|aa«lr«rii è ilr nwtMigek'' 

p R óif ©f » I z ro N B IX« - i 

* 4' qttafJtvégUa^ dbia Snione M\ G^m t'0^fmté ^ 
mA ^n%pkt9^ ikt* un^ ^m dafB mi éi ha fcrU 

Pietri^ ^ 



< ziofie^ tifac» Kfii pttrdoUa^ airordioaiìe, fa» 



TTAV. III. 
FIG. %6, 
XI, 18. 

r^ ht CMgence ; -^p«>c!^ciiò fèi dai punm 2i& 
v»i«fir a? cadere- 4fei*tro*la Se«io©e, fiooaciiebb^ ; 
uaì^ ìpordift' (^ \xt^ ibi' baisid« di^I dSaaustro;^ oa^ ^ 
dè> il éUmctrc jiòa^ fagtier^t;^ per mezzo tat^ 
te le paralelle pofte itra la Sezione airoscKQa>». 
té; S e&b fi^ff(Mie> vSXk^ poma, dello àtSaM)^ 
w* iWofiide^i: dai¥({uc» tfat iietia< tosoa mh éBitoi. 
panfob^ \$i iMzfoae^ B> id it(i;iip> pqn^os noa è nek 
veÉtì(»i mn^-tiel) peiaraetrò* ddl^Seewiitv carne- 
farebbe^ ì#> J| j< aftfota^ cèrm» A^ {eamoffAÉib^i 
ce , fi ponga MK ordinau al diametro della Se-* 
zione, e Kr paralelU al ièmiparametro NR, 
prolungandola (fino alla femiregol^trice in T^ 
e nel diametro [fopra air ordinata pongali KQ 
terza proporzionale airiftefle Kr, MK» e con- 
giunta QU, ^ farà quella U tangente della Se<* 
A^^ j zio- 



ilini al dUmetrp qualui^^t^ , 9]^ SL^H^SQ^ 
corra con Tift^ffa GH io Pj e fi conduci i^ 
paralella a iqr^ ^^ t4g]j la. ffogregolacrice in 
F, ^ la ristta gT ip p. Perchè dqn^ue icr^ 
I6M ^ K® feiof tro pfflporasiwwKr, il • ììWWgolo 
Oiiir è ligKakr aV ^4ilrat<^ MSI,,, ft pwai^ dogr 
pio del 5ua4rilaterp 2«fJ{:rfC (a), jna lo ft^Cti/j^/-» 
retìKingQb è a<icor doppio chi Iifi|sin8«l9 G«T } ^^^ 
doii^oe ciueflo triAt^lo è Hpiato ^l-d(?((9r ^uo^ 

J^l, z ua, e come gK a KM^-i?q$^ iUi ^4 
^ LP; eccome fi>Qa proyorwoiwtó ^K,. ifiAf ^^ 
jK6 . posi ancora &raiflJìo couoimtftsieoc^ pr<^^ 
porziònaK 06» Ii9 ,. i.$ 4 on49 ib ^uaijfarfl 
tP S^tk ugpule al twiw^oat^^ Q pwff dof^ 
pio del tiimgpkf DisQ ^ fsccom^: H ^adraro ^bel^* 
ordinata O:. à doppio dal .^uadrllaiesd ^i#^&t 
^(a il rriangolp pJLg farà feinpre maggi#ril d^ 
(pMrilarfro JfZ.fi'g.f p»tfkè & l^H i ordmu 
di folto aliai MK apgi^nefi >!: cHai^goba ^KT 
U tiapeaKio. FLl)^ ^aggipre dbli ^ìx^ìWmq^ 
JBLKT, Pb? aggip^cé a ìriSTi; 4e poi «i ^ 
prdinata di fopra alla.MK, ^daJ tnaogoloi Of^r 
ft togK&^it th||^9b /pd. àittore dd tuAdriUte- 
ro /icri^, ctp^ togfi^ daiUMaeifo HIE7«; M(l« 
H iPOBgola Dft€. rifiliti ffimfire aiaggt0J« del ^ 
^{uadritlnfpi 'HlVB:\^ o p«r^ i> ttjaogoto H^ dc^ 
qaadxai|ga)a 2f /«jft , Pcftao» il c(u^a£9i ^i> è 
inaggiore dri quadraip Bl;^ e il:qttauim(D ^^ d 
maj^gtasr del fnadratp ^/j pn4i9 qiiaiflvoj^Uarpltn^ 
P^» o. p ddis isuM SiM,, - epcettaatòi il ^xMQn 
M, è /uoci dalla Seaioft^, f' perg^ G M è tei 
^.taKig«ntfi. U die ce. 

1^ poteiOM J(e dll ditnittra,, cho refla in% 
. : . ...:.•!' f ;|er... . 



Mtttfi 



^■r^lHPIBP^JHIHPMiVVHCT?!^^'"""^- '"■■'"' " J- ^ 



:i« S fi Z IO Nt 

cehretu ' fra "P (ordinata , e il ^oncorfe detta tM« 
^nte, chiamaii ^(^//tfii^^iif^. 

Co R O ILA* I. 

L Quindi 'è chiaro V eh» Ia;Jtaftgehtc di qiiti«i 
fte Sezioni conviene ' con la i^ra curva in unfol 
puntò. .' i . • ^ ;'- 

IL 'Ptoiungata KT fino atta regolatrice FB 
nel punto B ^ poiché per natura di q^efle S©^ 
zioni y il rettangolo NKB è uguale al <juadra- 
MCùfoU.^^ deir ordinata MjK fa^V,^ quello quadrato è 
^ i.<<«//*i>ro-uguale al rettangolo Gg^r^ farà ■ NKB ugualeU 
pof*^%*6. (5^1* , ^ perciò la fottangente Qfn a Nk, afcif-: 
fa dal vertice^ i farà come. JtB z.&'\ ónde po^, 
tra anc^a determinarfi la* tangente del datopuii-. 
to M, 1^ fi faccia come k^ a ^kB ì cosi K^fva 
X^ i e Virata ài' punto M la QM^ farà effa li' 
tangefttts- ' * ^ 

IH. E per cònverflon dj ragioiié , farà cóme 
/ X' a BT , che è ta metà del parametro { per 
, effere BT uguale a RF., o pare NR ) oasi I^ 
ibttangente.KS a Gii ^ interdetta < fia la t^ngeii*; 
tc^j e il vc^rtice della Curvai , :./..? 

IV. Parimente dividendo y farà . jtr a TB. ugua-* 
le al femipàrametro^ ccìnaic k^ ^ ^^* 

V. Similmente 'ic»giungàii la BR, che concor- 
ra col (tìanietro-an S , farà. ^ U fottangciite. ,* 

W>mH^v «ffere kB ad ^R, coriie. ifCr. a CrN'|b). 

e«rf/- ^ VL Quindi nella Parabola kfottaagentéj KQ 
è femprc ^ dóppia» di k^ afciifi dal veutice. per 
xiiezzo dell' ordinata,, ficcome aàcora della li* 
manente NG ., .intercetta < fra: il vertice, e.ìi 
conco;rfo della tangente col? diametro .};zfetchèf 
effen^ la regdairicc PB pàralella al diame-* 
ero ^ ta KB feppre uguagliti il parametro NF , 

e |cr* 



*e perciò la KB ;^rr^f^re doppiai dei ftmiparir 
-metfO'NR ^oKF^ onde an^o Gi(, è dpppi^.di 

. VII. Ma ucli: Ipcrbple , e ncirEHjITe , mercè 
deHe yar;>lelte CJ;^ QB^ è QK sl CK, càiat BK 
ti Kr , e. p^rci^ carne GiC a KM (a); onde fe^J^f/'^f 
fi faccia QomejCIC diftanza dell'ordinata dai cen- *^ * ** 
tre 4 ;g{C , 4i{^^nZfi dell' IfteiTa dal più remoto 
termine del trs^vi^rfo, cosìKìl. di^anza, dal ver- 
tice più proffimo ad un'^aitra (?£, farà ^aeftaU 
ricercala ibtiaqgeqte , ^ 

VllL Onde il rettangolo 0iK farà uguale al 
jeticangolo CKG per effere £JC a CK , come 6K 

» m, . . ' . 

IX* In oltre farà per cQn/erfion ^ì ragione 
jJlK a C£ , Q7vero la pN , ined del iato traf- 
verfo, come la fottangente GK alia 6N , inter- 
:^etta fr^ i| vertice, e la tangente. 

Jf^. E jerchè QG a Gc fta come BG a GR , 
atceiè la paralelle SJB^ CH^ e BG a G& fta co- 
xne G£ ^ aJ^2;, atteie la paralelle iS^B , NR^ pe« 
rè farà QGsi GCy cpme £^ a C;gi ovvero CM, 
cffendo nuefte (b) peli* ifteifa ragione di Gif zci-^pitn 

XI. E dividendo farà Qf ^ ^^ > come CK a 
ìCj2, ovvero cN; pndei faranno in continua Pro- 
.porzionCiC*:, C£, CG, q pure CK^ CN ,.eG ; 

e il rettangolo ^CG farà uguale al quadrato 
XH^ o CU dei m<?%zo lato traiVerfo.* ficchè tro- 
^TMaffi la tangente^ fé prendafi ,CG terza propor- 
.:4onaie alle CK^ CK^ e giungali ai puat;o K la 
.xctta GM. 

. Xn. Poiché £*; a Cjg fta come GK z GT^ 
.<c> , e C£ a;Gfl come K^ ^ GK ( eficndo,CO^ 

clie r una, e i' aitila. dì £uefte ragioni è uguale . 

all**jr;agione di RB a BG ) farà dunque per l* ' 

ugua- 



^«^^^^'^■■^"^■■■■iur^ii^HPP 



^ 



m&t!R à 6if[^ t fcritìììtimdò 5« a KN^ «- 
me Gg t GJT." ónde il diatiìétra MV ipà/bà^ 

HttìimifiM dft^tefnriiii éet lafo èràfirtìNb^ <oìtóoi*- 
. #b 4tìl*òfdniàta ^ ^ dtfthit ttfwgttift,- « pedici* fdfb 

ne éittionìcà< cioè ^eteMàinttofid 41 ptiotó e fet 

Xlir^ Quindi ricavali (;n^ éttà fiib^cAU ^géiW^ 
^frfe pei" tìrare dfl^l data spunto *f la tang^fe i 
i^tfatett^^e -Seaiìoiie Gonidi y ^irfpefetóélì* *^*« 
Torditìaca iflt^ e dal Vertice N la patraMiT M 
tfift «fi < che ^ùLtk Ul tangente viferifeàte^ -fe dai 
]ptìttto * fi -tiri «ella ÌNukb^H Ù Mi f*fafel& 
a* *airlrtrd^ e MPi^tìffe^ t'tìelFJfpè!*^ liKférn^ 
giunga coIC ^^& «fniiiié g Sé tràfverfó- 1« r»^ 
ta M^^ che leagli ^k tMgtnte. vttikite 4ni;^ € 
-pet^ntwt fi diTìda per ^ùs^ta iit fi ft réftìi;*Pr^ 
giunta M£^ «ti ^tfe«à % t^^f^n^/ Impisròcieiftè 
fe ^u«fla fi la'alQn^i «no al tliatiteÉro' in <P^ 
« tfbiaièr^ -rffe ,nèfk «^ràboW fati «» itfafTpia «di 
fi^^ coffle MjK: ùgUàfe a NI è dóppia: dr-Èltf', 
t*)> e però ffM % ia eangfenfe/ :!*iè> É?e(l-lferv 

* * 2*fi^:che fti* tagfiJiti iri'GT dWIa ^^*a^«W fp(^- 

-fcfelia «cffa tógictóe tì* iga ^ tóy che è* Hgtì*^ 
* « !ftB^ ev^tì? af* *E l(a celare 9M ai «tf;^ 

eotoe £11^ a XN ;: onde il dianuetrof è ta(gfla«^aj»* 
«flómfcsHttenfe tfel ftontty G^ e 'tfe^wmiiiitW la- 



e O M I;C » E* ^ 

Xt$^ iQoaUrvogtia. mtigfintè delP^r^ ;;^Cr 
ftttipae ìoofìcmfc tsxd àìmnmo 4\ fy^ il ^ttntxp 
tT) n Jbpto il veietcc; N4 in^rodchè ^jgX è m^g- 

k^ ^ eSkaào ^fu^fle tmt ira Jori) jproporxicu 
-aaiii 

BPr. Tiittcì dal <3Bn*rd .t: ^eftl* ilklfe,, . ^ dell* 
Ipcrbo/e la retta CX paraljBtìa * Jf£^ cfac «oo- 
corra in X con Mj^j è manifefto, che cX fa- 
rà la jnetà dì I*r ( ificcome Cjg ^ k tnetà di 
QK ) e però tiguale a NE, o pure ad lE, e 
^lo^&te 'le i»tte CE^:!^^^ Si fcramr^uitia i ^ra- , -^ 
itllognmwi CXSU^ CXìÉ, JS^KEC . JLaòndc 
fer tiiane dd Mio ^nto M \wA .ungente ^ ba« ^ 
^crÀ giufigese h r^ta MJl ^oi pìù^ireiiioto ter- 
-mine £ ^M d(tgia^Kl»i e cgnd^a dal xen^0 la 
retta CX ptral^Ua, ^^If ot;dioat;ie ^ ^ ì^q mo de* 
fopraddetti paralellogrammir^ o porre XÈ para- 
-Iella, «irfugi^rie dJi fonidi;tKie(^ CN^ che -filici* 
1^ gùif^gendo il ^jttìAtp M cipii i^^ogolo, pAn- 
^ e per iBez2o ^eljla r^ta MÈ^ £uk ^uefta .la 
tciangntiSj' 

xyi. Eiaalwwte, 6 k 4uaIfivoglia Sezìotìe JJ^i,!^' 
H 'di amaro Nk £11 il fuo aie ^ poifta in tSà 
òelk pàiFte cppoik alla ibttangeiice^ JCi* (Ugtt9^ 
\fe tf xar^ £ congiiftBta if]M.| Ara ^efta |ierpei^ 
-tfc^kre «Ila ctirra « fanreroaobà elsa farà ^aiCCf 
Àe eoa la iiogenfte i*4og^ retio i(MC ; c^^ 
.cieiSMhè 4ttr tefirà ì^Tk^ o ICf i <be rugati- 
%Vk^ a itM ) «Mie Mài à ISG/iiiià il ^uaofara^ 
40 MK tignale al a6ttangol0)JKiS, « {>6KCib ti!^ 
Ifabdo AtìK laspeattieolwB. a}L']a&e ^/, farà tee- 
tAfO^olD il tcrìaQgol0 JM^Jt la di cm JMU»air 
«ìK c ^oieau ifea A|p»9É6t ^1^» ibaife ^« J^ 
(«^. I.'iilef«i JG^flbbtaifiitobnarfiiate, (^e:iiel«éOf.^ 
ia ?araU}la.iari ièm^oa uguvte i|l 4m«>«rafiift« «1,1^^ 

tro 



n ^ 
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tro STR, ^ CUI è uguale UCr; ma néS^IjJftrWe» 
è ne|r EUifse ftarà al femiparametro ^ come CK 
diftanza deir(>rdinata dal centro a CH femiaff^ 
traArerfo, jper eflfere in tal ragioiie JSCr a NR; o 

^urè r ifteffa fuhnormale KJ , uguale a KF, ft* 
a CK diftanza dell* ordinai* dal centro , come il 
lato mto NF al traFv^erio £K, attcfi i trìaogo- 

li fimilt TgO, FMg. 

P R O * O S I Z I a N E X. 

FIG. 'jt;' Neila Parabola qualunque retta MD faraklla 
al'fu^ diametro NK, ^«» diametro anch' ef sa y che 
taglia per mezto tutte le fue ordinate HF , NZ 
fi^raklle alla tangente MG, ci quadr^^i parimene 
tè delle fue ordinate (HD , "SX fino come le afcij^ 
fi MD, MX dal vertice M di tal diametro. 



T 



Irata, dal vertice N del diametro JlK , ca- 
de ègeheriata la Parabola, la tangente KE^ 
the concott^^coa' MD in I , tir^ifi ancora JTXZ 
paralella alla tangente MG , che concorra eòa la 
- ' ftefla MD' in X , e con la curva in un altro pua« 
. to Z; dipoi fi tiribo l'ordinate al diametro JfJK» 
rioè la retta MK , e Zr , che taglia MD in F. 
'Per natura cjell» Parabola farà il quadrato MR al 
•^ ^^** -quadrato ZT, come Njk a TM f a;, o pure co- 
lile il paralellògrammo KkMI ad un altra NTFl 
tP uguale akezza ; ma ì triangoli figlili GKJML ., 
KtZ fono parimente come i quadrati deliaci o- 
0>) ^ /tfpnologhi MKy Zr (b); dunque quefti triangoii 
Eìmf^^ "ftanno fra loro cornei detti paratellogrammi: ma 
^1 triangolo ><?XM[ è uguale a ìi&itì attefalab4- 
fe di quello <?k:, doppia della bafe di quatto V^K 
Xiò^^n. {c)j e l'uguale altezza^ d*aaieAdue; dunque lan- 
ì^li!^ che U triangolo fj^TZ uguaglierà 2iWI: e tolto 

dal- 
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llairunOj e dall' altro ircomuné trapezio 1SFXF2*, 
farà il triangolo XFZ uguale al triangolo firaìle 
"XlJi^; laónde s' ugnàglieranno anco i'iorbhti o- 
Woioghì XZ , XK ; dunque la retta MD taglia 
per mezzo in X la detta rètta ìfZ paralella alla 
tangente Md. Similniente tirata di fopra a KZ 
'qualunque,; ajtra parafella ^1?dP , che tagli • KK 
ìli P; ed NI in -*, e prdiiiate'af primo diame- 
tro- >?JK le rette ^L , PB , che taglino F ifteffa 
*jkl) .ne* punti R, ed S; poiché il triangolò PJLH 
ài -fuo ùmile OKM Rst cortìe il quadrato tH zi 
g^uadratOjKftf , ciòè'cfeme VtL a NAT, o pure cO' 
me T^LRl z HtCMl-, flccdmè GKM è uguale a 
KKMI, così PLH larà uguale a WLRI; e l'aU 
tro triangolo fimife PPB farà ujuale ahch*effo a 
NjB^I per effere a^CrXM , come il quadrato FB 
al quadrato MKy eroe come BK a NK, o pure 
come JTBi"! a NjtMI ; onde la difièreiìza de* 
trìanigoli PFB, P£isr, cioè il quadrilineo L^FB, 
farà uguale alla dlffèrenik ''de* paralellògrammi 
KBJjf, ^LRJ,-^ad effi triarigoli uguali, rioè al 
paralellogrammo LBSR , e tolto di comune lo 
fpazio LBSDH rimarranno i triangoli 2)JF, DHR. 
uguali y che per effere àncora limili , averatino 
i lati omologhi DF , DB parimente uguali - Si* 
rmJlmènte -tirata di fotto; a tlZ la retta bf para- 
, eila\alla'"tangente JM(?, òhe tagli NK in f , ed 
"HI in èy'é ordinate le rette hL\ fb al diàmetro 
KKj'xrhe taglino là fuddetta MD ne* pumi R/ , 
diihoftreraffi il triangolo bpL uguale a JTIÌRI ; 
ficch'è 'aggmgnendà'an**utìò; e ali* altro È^bfR\ 
fari hpBftL uguale al {iaralellogrammof Hifl\ 
icUe tiguaglierà il tnangolo fbf , per W' legione 
di fopra addotta con le lettere fimili; per laqual 
còfa'effendo^ hpbfR uguale ^ fbf^ tolto di comu- 
ne, fbfi ne rifulgerà il triangolo WR uguale e . 



rtrtiiM'nr"^ 
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ornile ^ fiif^ epercii^ anche i lati omol<^Ìiiì$^, 
kf Taf anno uguali • Dunqi:^ \l rètta MJD f^lià 
ift\ t^tzio tutte le paraìelle àìlà tan^i^ ìtG ; 
!aoh4e an^ MD rifpeito k quefte 'ordinate e ak 
À'àmétrov EJ ferchc per effete Sit ugliate i ^^ ^ 
b im're a.IM fono agnati ì triango^ fìttHiCzE^^^ 
I£M, poftó di cooiune KEMX fari à triangolò 
tNX uguate a! {^araldlopammo/C^XM: pari- 
mente p^o di comune Ì^MSB agli èeiÒS tdànt» 
jgoli «£lf, tEU^ il ijuadriìinéo ISMJS Urirulta à- 
guale al paraleìlogràmmo IKBS^ che dimoftràna- 
ino eCere uguale al triangoìò PBP r^dutic^ùà toì^ 
tò da quefto tlriàngolo ^ cf di ^MSB il trapezio 
PJd^-B, airremò il kriangoìo J>ifP ligualc fi pa- 
ralellogràmmo G^i)M ; ìaònd^ il trian|polo l2i)'X ^ 
o V ùgnal« ad eflb X^Z >, &rì al tciat^fo lì* 
mile DJF , e però àncora il quadralo XZ {a- 
iri al quadrato DF , ovvero il quadrato i^i^ ^^ 
gùadraro ÉD^ contìB il paraldìogrammo 6XXM 
« 6PJ)M , o jitti^ ct>Die XM a J>|(v H ehe hi* 
fognava &c*^ 

GokOLLàa^v \ 

. ..Ir ^ind! cii> ^ che s* è dettò rifpettò aì ^i^ 
ttiari^ diatpetro N^^ e le JTue ordinare può rii^ 
rirfi a^ qi|jili|nque aljro diametro^ ^D^d ^fi fir* 
ca.ja tj^^lence ÌII^ di cuìja |iottangenèe XtÙti 
dc^pia parimente deirarcifla SfX^ o fia^cìrca. if 
^jimetro^ o lato ^ retto da deterniiiiarfi j)er que* 
^4^ altro diametro M3^ che farà tfii^ka pit^riio^ 
jpaie «: qualunque aiciifo MD, efiia ordiaata DPi 
dimodoché il quadrato di qualunque ordinata fia 
:i]£iu^ al rettangolo della fua afcriTa nel mede» 
fimo lato retto ^fpettante a ul diametro» 

li. j^oofi^ <à6 ami i triangoli pofti fulFordU 

aate« 
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MiHi^ ddiicètìc! àlibo cH«betra, ( con lì ÌatoJ(bt« 
bft> paralèitò Uh Ungente, come farebbe TLÉ^ 
PBF, ìtTZ^ fono Uguali ài paralcUogrammicor* 
fffpondenèi libici j NBJI ^ IXtrt ecc. Siccw»« 
lineò tXM è uguale à MXKtr, Kl>il^ è uguale 
à fcrATO^ fe 4/jp è uguale MdpG^ e così di tut-* 
ti £H altri ì 

IIL\SiàiiItitente s' avverta ^ ^he iì triangolo 
IfÉG fi è dimoftrato uguale al tfiangolo IBM .' 
è perbhè il triangolo DHR è agitale a MBfG « 
tolto di comune MDÉO ^ farà il triangolo ORJf 
iiguàlt ad OÀ^; onde lo ftelTo triangola OAM 
toh il fimilé ftà è uguaie al triangoIo^ 6lo : 
paìrjfnienté ^ pérèfaà il triangolo bpL è uguale a 
PI» l>eir eflb'e Ut ugtiale a LÉ^ ftrà OfcM con 
j^£.i& uguale i GLÒ^ onde i ^uaérati dR , HL ^ 
b pure t?Rj i&L fonò uguali al ^lìadràto ÓL : o 
\fvtrt^ l^rendendo altri lati omologlii , i quadrati 
MR^ o KLj tà lP ^ ofvero Lp fono gitati ni 
^uiadi*atò IG% 

iV. Parimente ^ perthè li tfliaittgòlo XVZ è 
aguale à MXN€ , fé pfoluffgkifi la fangentt 
GM in modo , che feghf '^ì' ordinate tZ in t ^ 
e «F in il ^ e pòngafi ÉiXZt dì comune , rt- 
Colrcrà il triangolo Ht^t ugnate à ZìfGt j fic- 
tome ^ perchè il triangolo DPS è ugnate *à 
itùfa , fé pofìgafi « comune MbPA j fòrà H 
ttkngolo MS A Uguale a FPSjtf: È in fimi! gQi^ 
fa potrì dimoftrarà il triangolò ìilfà tifate ad 
fpGa, _ 

' V* In *kre éffendo 11 triangolo 'MVt itguàlé 
ài tta|icti(> ;21*G2^, fé all' uno, e ali* altro ag- 
giungaà à tri^ngote fimile i^rz ^ ftramio l 
darrriangolf AfFr ^ ed >trz uguali al trian- 
golo fimile &rTf^ e perciò anco 1 quadrati Vt ^ 
e TZ faranno uguali aj quadrato ft : fi^ccome 

C a ag« 
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aggiu agendo lì triangolo PFB al trìan|fe>io MJÀ^ 
,c al. fuo trapezio uguale EPGA , faranno i due 
triangoli fimili PFJ3 , MIA uguali al triangolo 
iioaìle (jBAi pndc i quadrati BF, iil uguagliano 
' anch*efli il quadrato BAi e umilmente prenden-» 

do gli altri lati omologhi , faranno i quadrati 
MV Kr , ed KT uguali al quadrato', GT ^ e ì 
quadraci PJB, ed MS ^ o KB uguali al quadrato 
GB ^ e cosi degli altri . 

VI. Di nuovo, perchè il triangolo PLH è u- 
gijale al paralellogrammo KLRI^ toltodi comu- 
ne KLB^ ne rifulta il triangolo PN^ uguale 
ad JEHRt , e aggiungendo all' uno » e V altro, il 
triangolo fimile HRI), faranno i triangoli PN-^, 
HRD uguali al triangolo fimile ^DI , onde i 
quadrati dei lati omologhi N^ , ed HR ugua- 
glieranno ancor ^ffi il quadrato -£l ; e per la 
^ ftefTa ragione i quadrati P^, HDiaranno ugna* 
li al quadrato ^D ; e perchè quefto è uguale al 
OOjf* H rettangolo F-^fT ( a ) in Geme con' il quadrato 
Bua. ' ED , farà il quadrato P^ uguale al rettangolo 
F-^IT . Parimente pei; efièrc il triangolo hpL 
j uguale. ad NLRI, pofto di comune T^Lh^ ^ lari 

/ il triangolo pìSLq uguale ad IRhq ; onde fé ali* 

uno, e air altro aggiungafi il triangolo bRd^ 
4, faranno i due triangoli pN( ^ bKd uguali al 
triango/o fimile (Id^ e perciò anco i quadrati 
desiati omologhi db^ ff faranno uguali al qua- 
drato ^ d o pure al rettangolo /^* con il qua- 
drato rf*,- ficchè il quadrato p( farà uguale al 
rettangolo /f A ; e la retta ^p farà media, prò* 
por;zionale fra le due rette /f , ed f A , ficcome 
la retta P-^ è media proporzionale anch' effa 
fra l'altre due F^,.^fl. 

VII. Per la fteffa ragione, polche ì quadrati 
cSSTif OR, Lff fono uguali (b) al quadrato i p , ò 

pu- 
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pare al rettangolo bOH con il quadrato L Et i 

farà il quadrato OR uguale al rettangolo hOH , 

e perciò la retta OR è media proporzionale fra 

io, ed Off: fimrlmente prolungando V ordinata 

FB all'altra parte della curva in • , per eflère 

i quadrati SAy FB uguali al quadrato BA (*:)s^J^j?''f 

cioè al rettangolo OilF con il quadrato BF, farà il 

rettangolo AP ugulale al quadrato S^ , otìiie 

la retta SA è media proporzionale fra le due 

* i4 ed i4F. • , . 

Vili. Laonde ft due tangenti N"B, ME ton^ 
Vengano in B, ed ^ il paralella ad una dì et 
fé NE féghi T altra tangente in -4, farà il ret- 
tangolo di tutta la /ègante il nella parte e* 
fterna ilF^ al quadrato della porzione ^Jtf'ddla 
tangente ìAtefcetta ftz il contatta , e la feg4n- 
te , dome il quadrato della tangente paraUela* 
NE ài quadrato di EM,- che è- P ftltrataagenrJ 
te : ; imperocché il quadrato NÉ ,al -quàdfcato EM, 
uguale al quadrato Eq , fta come H^ quadrata 
SAy o pure corale il rettangolo' * AF ad effouguav 
le V ^1 quadi^ato AH . Nella fteifà maniera il 
rettangolo F^H fatto dalla legante ^EHP pa- 
ralella alla tangente M E Ih al quadrato; EN, 
come il quadrato P^ ( b ) uguale ad eflb ret» (foper n 
tangolo , al quadrato JEM , cioè come il qua-^^'^*'* ^ 
drato GÈ, o pure EU ad t£s6 uguale , al qua*, 
drato EN. 

P ^l O P O S I Z I O N E XL 

,'1 " ' ■'"',..■.' 

- Krf/^ V%lrahola AND d^la hafe è^AD ^ it 
diametro tm , eiit lato rem Wl ^ tutt^ /r r^ 
te MB, HG paraleth ai itameffo \ forià Còjft» i 
rettani4li*^ÀEl> ^' AdD ^ fatti da' fegnmH dellit 
bafì , e fé fr^lungata h Vafe fu^ri dàlia 3fatabcf^ 
( C 3 74 
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I^Ji tirim le p4raMle 0I 4i*metro « nj , g b /f^" 
rgnn«0fi(«r qumfie cpm i rettanfoH\ AcD, AgEjU 

PErciocchè eccome U ^oaartto BD ? pgùale 
al mtanfolo BìtF , così il quadrato dell' 
Wtt» ordinata JfP , ovvero bf i qguale ai ret- 
Uogolo del parametro HP ocU' afpiffa NP » Q 
n}»e >?;,• dopqwe U differenza de' quadrati BD, 
P», ovvero B<J, che gli è uguale , cioè il ret-p 
tangolo AgD è uguale al retiangplo della me- 
4t&m3L NF nella differenza deiraJèiffeNB, NP, 
(^ nella PB uguale ad ^G: umilmente la dif^ 
iéreoza de' quadrici BD^fb^ ovvero B^, che gli 
^ Mgti^ , cioè il rettangolo d^D ^ uguale al 
^•ci^gQiia di 27F ìa ii^ t P pure ^b 1 che è U 
. ^il^Nnza di BK àm Ufi isarimente diqio^ere^ 
pto , che Ù («CUqgolQ 4ED ^ Pguale al mtan^ 
nolo di ì|r 4i| ^, f <;h9 il fettw«9lo 4*i> è 
5ga«le al r«ta9g<iln4i NF in mei dttnqw qoe» 
Ae lihee |«»al«tt«*l ilivue^Q ME, fl^, fono co» 
me i reit«n|goU 4?I>, 46fi, per fffiNre Wg»wna4 
«ìE noltifilicate «elio fteffp pitrametra T^P; eper 
la fteini ragione l« palateli? *»» i* ^on» <»»»^.< 
rettaagogli <X)rri^iid5i«i 4fD, 4^^ . H ?j|^ l^t. 

- "i^a E •. t.ik 4 * >. «-< ■ . 

Prolungando «», che taglia M^ i« ' air al- 
tra parte del dlanwMra in i,, «\»à i» ^e«ango, 
lo ^ED al rettangolo MB eome ME ad Mi ; 
iikip^rwchè ÀfHa <Wfe «J"!"'»'^ ^ .«tta%p<*i dì 
KF la m * Igeate <*l ?#tran^«Ic» ^^ , * 4 
rtteaogolo di 2*F io ¥1 ^ tW«*Ke » *^?* • ^ 
^tmoatt p»l«M«ai»di> ì« -? ♦ 1;? , «h© M«U «1 

- / - * — %iar 
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ll^golD 4t XF in m „ iàj-à il rettangolo tib- ^ 
f^e è uguale psrtmente «l rettangolo di KF in 
i^^eovae'm id mi. 

f I^Q ? OSI ?,I.O NE, XU 

ffttt<;4i MC coniétta. fel ctnvro C , concorre con V jj. * 
ó/Srrdt jpflB'W deìla, Seii^P' *» S ,, e vien, divi/a per 
ìnez2fi nel eentr», '^ in oltre l' tangenti., M<5 ,^ SP 
Mféte atea Ut tfrmink HS fon? tofnìeiU * èl ù^ 
Itulà fM Im^ 

^Ofl^ UR «fflSttMtHk at fwm. ^&ftamr(h ^Sl \ 
mr e CP ugijalé fk CK , faccia£lt F/ osdinat^ 
ìdÌ*^Uira, pane dellp il:^ dìMnetro ^ ^ giuàt» 
U 4C i tP'9^ 1* dij^renia de*- quadrati 2«?C \ 
C$.^ cj^è il retuogolo 2^j;;^ è ogùaié alla, dif- 
i^eóxà' d^ altri due «i^adraii re^tii^ainiente 
VSfi»iy^à> CF». *^ al tettangolp KCF^ (a ), e Cf)^^^ 
i ^«draii did^'ordina^ MK,, SF topo ^roporzto- r-iuku^. 
jmH a' dettó retangoli ( b) , faranno quelli ^la-J^'j/* 
^r^ UguaH ^ loro ; penaato «flèi^do MX Hgi^ 
ìe a4 FJ» e CK «guaje a X7F , e di più' eflendo 
lugani gU aiuLP^ alterici dèlie paralellé ii^\ 
^C,iar^ taU^ CM del iriaogplo CKM ugua- 
JÌb alia balé'CJ àel t|Ubgpl<» CFj. e l angqb 
JircJC £ir^ iwi^ alVangol» JCF; ond^ eccome 
quello cqo ? aog9)io .IÌf? coopilcc di^ retti ^ 
ccN^ ^ h fie^o gii compiici ancor ^iiéfto^peiw 
dR> ex ^ in '^ir^to a Mc » inerqè ^ìt angoli 
^F^ jfCF ugii^ a due r^tti « t>uaque la retu 
KC prduQgata éoocf^» qua 1* altra par^ ^^^ 
SeziQpe in X, e la retta 1<(;X d di«ira pel net- 
aftnel centro C. J£p«rcfrè tira» te tangei»ii Mff , 

C 4 JTP 
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còrìliTi^^ il rettangolo fecK ( a';' è uguale àlquadrat# 
JPrfip.'s, 'del femidiametro CN, ed il retangolo fimilmen-" 
te PCF , è uguale al quadrato C£ ; ficcome 
CN è uguale a CQyCOSì il rettangolo GCKy è 
uguale a PCP; ma CK è uguale a CF ;' dun- 
que ancora è CG uguale a CP ; per la qual co- 
fa elTendo CAf uguale a CJ, e gli angoli MCG^ 
JGP uguali , anco le ball MG , SP di quefti 
triangoli faranno fra loro uguali , e paralellé 
per effere uguali gli angoli alterni MGC ^ SPC . 
IL che &c. 

Corollari.* ' 

I Prolungando la retta JF' air altra parte del- 
^la Sezione in E, farà IFB Uguale ad FJ", ^^ Per- 
ciò ancora a kM^ che gli e paralella , òiide f? 
giungafi MB farà paralella, ed uguale aKF. ' 
II. Se tirìfi pel centro C la retta CH' para- 
Iella air ordinate MK, J?F , dividerà pel mezzo 
in B la ' retta JBM con tutte 1* altre ', ctie fono 
paralelle a qùeftà, e còngiungono t termini dèli* 
uguali ordinate al dlamiEtrb N£'/ Iltiperocchè 
' far^ la BM uguale alla Cjc, e la BB uguale al- 
la CF ^ effendo ì lati oppolli dipafalellogrammì; 
ed eir^ndoll di già pofta la CF uguale alla Ck • 
Onde Ci?' è un diametro ancor efla, di cuipot 
^ fono effere ordinate le rette M£ , TL , paralellé 

ail primo diametro , che dalla medèfima JK fa- 
ranno divile pel mezzo ne*punti B, edR. 

Chiamafi' qùeft* altro dfaniétro Secondario'^ e 
Confugato àl*'primQ . Queftl n^II* Ellifle vlen de- 
terminato a' punti tl\ l del "fdti perinàetro , eft 
fendo CI uguale' a **CH ;'*'ófdiriaifdofi ancor efla 
il jdianàetro'N^ ^ e' perciò da "eiTo divìfò pel 
mezzo ih Cn QueftMftéffo diametro vien 'deter- 
. - mina* 
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tnipato'neirEKffe dal fuo perimetro ne^puntiH, 
I, e perocché è un*wdinata anch' égli del dia- 
metro NQ^y perciò è tagliato da effe in C pel 
inezzo, ficchè CI è uguale ac^. E perchè il 
quadrato (a) dell* ordinatale fta al rettangolo Oa^^ 
de'fegmenti del diametro £C>r , cfoé al quadra- jPri>/.V • 
to CNy come KF lato retto ài trafverfo^Iir, 
anche quadruplicando i termini, farà il quadra- 
toci al quadrato Ng comeN'F' aN^; onde il~ 
fect3fndario diametro coniugato HI è ±edia prò-' 
porzìonale fra 11 parametro NV\ e il primario 
trafverfo diametro £Nr. Ncir Iperbole poi bifo- 
gna determinare la media proporzionale HI fra- 
li lato retto NK, e il trafverfo K^, e adat- 
tarla in modo nel cèntro C , che fia paràlella 
air ordinate del diametro N^ , e fia divifa pel 
mezzo nei medeiimo punto C, e quefto farà il 
diàmetro fecondano coniugato al primo ^SL* 

PRO P O S I 2 I Ò N E XIII. 

Nell^EUffe i quadrati BM, RT detP ordinata ^j^^ ^^ 
al fecmdarh diafhetroVfl ^ fono ànch* ejft come i 35. 
rett angoli iV&l ^ Hlkl dvlk farti dello flejfo dia^' 
metro ^ cioè conie la differenza del quadrato HC 
dal quadratole alla differenza del me de fimo qua" 
draiio HC dal quadrato ViC. Ma nelV Iperbole i; 
quadrati dell* ordinate BM, RT al diametro fé*- 
condario IH fono 'Cekne la jòmma del quadrate 
HC, f BC alla fomma del madama quadrate 
KG, ed KC. 

LA prima ' |)afte^ 9 Aanifeftà, perchè ordi^ 
nando le refte Mk, TZ al primo diame- 
tro N^, per eiifere i! rettanj^loKCJ2, ©Varerò 
il quadrato CST'a^ìrettaiigdlo^iea^tcòiA^Jl qua» ' 

drato 
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tjinfjo tutto .1 ,,padr«^, c?S? f àtto'r«SS£ 
C£f coxo? .i mtiAgok) o^y (torto dai STwM 
Wadra» e* tolto d»l ?^n^o j oqà, li 7^ 

«^jftaogolo Jifflf (^)„ come t^tto a suTSocfi^ 
Aa«£ jtsft il 5n^«o c^. l^dl'ifie^ manie», diiu,: 

W c^ ,1 tttidt»»9 c3sr »^ ^pàrm CB i 

*^'» ii'***^'^^ ?f A ^ frr /fcoo' «00» irft: 
MPgoI» doMe P,mt^ del C^ad vfo diafl«itr«Bl 
«Rii tfbc fqoo J« dilfei^ze «te» fliajfrad %' 
^4^ ,«^«0 ,pa4r^o C^. gTS^^* 

juadrupl, . com« il ,«adr«to e» «| «Urì^ 
ce; iafi<ìw jnco l/i .foiju|a dteli ameoedeaU 
cu^è&mcoa il ^ttadrTc^chc vSetdi: 

=« coa^neixu, «;i^ «1 ^^4cMp Kc co» aW-^ 
(W«ri.««!f/fK*. '^^ !*P anf^cedei^tc af Àio confe. 
«£.«& WC^'<.Bwprpye»w>fin}|[g^ote,chea«a^ 

«1^»» %f» ^««W del .^arf^ ai gniiri. 

,|. ^* ci^^ , (^ 941*^lUflQ il «udrata di 
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to 4alie pffti del i(^on4aria ^iasio^trpj, A^conm 
il tr^fverfo «gif al r^ttp N^ ^ p|fti*4o cqtQf 4 
quadrato CN al qugdrftto C^ » P pome il ^u^ 
draio »Pg al ^uùnto Sl^ cfee fpna aella 91^ 
dfiima ragipnet 

l(. Qfldr4è ponghi! ^ ^iiactt proporzipnate 
^ * >f^, ^/^ fiN, farà «X a par^wptro dfjd^- 
miptro coniu^gato JjB .: i^iperocch^ pfrj|iut^o4p 
PX ^dffX farà cpjtw £7^»^;^^ oAdeilitwdr;*ta 
deirordii^^i4 BjM al i^rt^golo 9m^ ^ il ^^adr^tp 
deiraltra ordinata rn a|reKj(agplcifr&j, A$i i(»>p9|9 
^ucfto p4ra meifo , P la^o i^ttp ff;S aj trafrorfol^I,* 

III. Ma neir Iperbole efff^Qdo U ^uadr^tq I(Ij^ 
alla ^xDma de'qii^rati 5C,| Ji^, c^ooais ì\ qua^ 
drato NC al quadrato BC , o pur^ cGpi$ £21 ^ 
N^, pvvero Cpjcià HX ^iiar^a propor?Jionate arf 
Kf', HI ,£K} come »x ad «I i farà «»: a 
lato l'etto, 4{ parametrp di qud diaio^o ^pn^ 
darlo Bft ah« appart^rrfbb a dae ahi»^ ParaJboni 
|e de&ritte da^i diametro trafv^erfo m , Q0t9^ fa« 
rebbe I i!èd HAbt le quali due Iperbótefi ^Sm^ 
ipaao Conhfptu aUe ^ prii^e H¥^ ^^^ 

iy« 6 perchè |a retta 4& or^initta dentri uM 
di quefte Iperbole (pou^ugate al AUm»^ JB^M 
il fuo quadrato 4K al x^tangolo IR9» com&ìX 
lato retto «X al trafverfo Bl\ i^rà il quadrata 
7R, Q 4^R aaia fomma d$ i qtta^Fad S^» CA^ 
«oflie il quadrato 4IL al rettan^)io IRB » per 
fCer Tuna^ e ì' altea ài qwS^ rag^i ligMile^ 
^61)4 4i fiX ad J», 

¥. S pemumt^do iàrà it ^^aadrato X^al^iia^ 
4riitp 4«^, còtt^fJa fornma 4e i quadnti I^C ^ 
C9 al mtangolQ |Rfi loro diff^euM i « /divi- 
dendo il quadrata JLR, tokojne il quadrato A9. 
tlw T«|e « 4i«e il' pttaiil^lor 74i.» farà aliiiia% 

drat& 
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drato AR come la fomma de'quadratì ilG,CK, 
toltone il muhgoioIRH.cìoè (^me il quadra- 
to HC con il quadrato medefimo «:, che vale 
a dire come il doppio quadrato HC allo ftef- 
fo rettangolo IRH.- e permutando di nuo?o fa- 
rà il rettangolo TAL al doppio quadrato HC ^ 
coitìe il quadrato AR al rettangolo IRH, cioè 
come HX ad OT , cioè come il quadrato CM 
al quadrato Gif, o pure come- il doppiò qua- 
dràto.CN iti doppio quadrate CA«'fiechè il ret- 
tàngolo TAL è fèmpre ugiiàfè^ al doppio qua- 
drato cN", e perciò è d'una quantità fempre 
còftante; ii ' 

^ VI. Quindi, tirando al diametro HI dal fuo 

termine H un* ordinata HT, che tagli una del;^ 

lè prime Iperbole, come EQf in r, farà il 

quadrato della medefima HT doppio del goa^ 

drato CW. Perchè farebbe il quadrato delHor- 

éiiiata HT alla /omma de'quariratiJErc,C15r,cioè. 

al dóppio del quadrato CH, come il quadrato 

■MB, alla fomma de*quadratlEC,CH, cioè co- 

(•)^/#i»«me il quadrato NC al quadrato CH (a), oppu- 

d$ ^uifti':^^' «^ottJe iJ doppio del quadrato CK al doppia 

del quadrato iTC, onde il quadrato HT farà 

doppio del quadrato CN , . . • ^ 

PRO POSIZIONE XIV. 

FIC, 36. ' Ktn' miijt» , t nefh Ifetiilf vffnfle qualunque 
altra retta MC condotta pel i entro. C S un diaf 
mitri y' che divide- per ■ mezza tutte .'Ujjrette y(Z 
V EPPi, -sdeff» applicate y é pa^ahBe <4tà tangeÉ- 

, fi'GIAi. .. . ; ■ -■:- '.. .;.... ; ' V 

^npirìfi ppr il vertice If dèi .pi&no diametro 
X dato 2f£ la tangente NI, che taglierà la 

CU 
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CM in l^ la, tangente MG in E, q 1* ^pHcate. 
JBP, i/ne'punti -^, ^d €> «nf jidelle qua^,4 
tirata iopra NZ dal vertice N , I-altra fofXP di! 
«ffa. Si tirino iupUre T ordinate, al primo dia- 
metro MK, Zr , HL^ FB , Lh , fk ^ che. cpQr 
concorrano con la retta CM ne'punti r,R ,/,/» 
;e con Iji tWgente H(5 ne*puati T ^ 0^ A ^ a ^ 
PcMchè . qx M a^C2sr (^) come C2tf à CG , farà il C*)i>'f '^ 

-quadrato CK. al quadrato CN:,. o.pure il trian-^ Pr0i>. 9. 
golo CKM al fimile CKL, com CK a CG, che 
fianno fra lorocon^ il triangplo. CICM al triangolo. 
CGM della fteffa altezza ; onde i triangoli CISTÌ, 
C® M fono^uguall j ficchè togliendo daU* uno , 
e r altro di , quefti , il triangolo CKH , refterà 
il trapezio NK;MI uguale al triangolo GKi^ : 
ma quefto triangolo a' triangoli iimili HTZ , 

.PLfl , VBF\ pLh^ fbf ila come il quadrato 
KML afqu.adrati de i lati omologici TZ , LH , 
SF, Lh^ hf\ cioè per natura deli' Elliffefbj^/e ^^^5^^^ 
dell'Iperbole^ come il rettangolo Q^K^ **.^f^* 
tangoli a quelli corrifpondepti QTÌl ^ QJ^^ \ ' - ^' 

H^^^QJ^^i &^^ > cioè come la differenza del 
quadrato CK dal quadrato CiC, alla differenza del- 
lo fteflb quadrato CN da'quadrati cr, CL, CB, 
CL, CA, o pure per l'analogia de' triangoli fi- 
mili con i quadrati de* Iati omologhi,, comjS la 
differenza del^|riangolo CNI dal triangolo CK.M" 
alle differenze) dello fteffo triangolo CKI d^tt 
ttiwgoli, crr^ CLRy CBS, CLRy Cbf,y'Chi^ 
vale a dire, come il trapezio NKMI a'^trapezj 

. KTFI, NJLRI , KBSl\ NLRI, Néjì] dunqpe 
ficcome il triangolo GKM è uguale ad NKMI .• 

.cosi Nrzxar^ uguale aNrri, PLH ad KLRl^ 
PBF ad NBJI , e finalmente i ri>manenti triaa- 
goli uguaglieranno i trapezi rimanenti . Pertani- 

*ro fetolgafx JUTVZ d^ Nrz ', ..e ddl'ugualè 

- ' fpa- ' . 
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inailo nfvtyteOktìi tyz> uguale al tning&te 
fitóJte ilH^ j Iati omologhi dc'qMl! XZ, X« 
l&t-a^nò dgdàil ; Similmente ieffendò la dlfieitntÀ 

;• dè*trÌànèDli !^BF, 'Ptn^, cioè il tràpetio £BFiÉ 

uguale àtla diferenia de ! hapeìì à quegli ti- 

' gualì kBJl, JrtRI , cioè al trà^rio LBJTR ^ 

fé Ha 4uèÀÌ diUé tripezi Ì^Bf , tB^Jt tòlj^fi 
lo rpatio^ comuneL £BJrB#, dmariaunó ugnali i 

; trlàtìi^oU fimilì JoF ^ %t>n , onde aiico i lord 

\ iati omdoghi DF ^ D/f faranno ùgUaK ; l*ari- 

inenìtè Te al triangoto fht , e àì Irà^étio ttguài 

r le iS-LItr aggfurtgàfi ZhftL^ ne rftultèrt ìbfpài 

tiò »jp*/fc uguale iNifl ^ dUèr i\ triangolò 
ftf tfguàìe à (jueftd trapeziof fe tòlto fli dòmu- 
tìd lo rpazio ph fa y rcftér à il triahgòld blLÌ ugùià* 

I ite àifiio fimilfe ffiì^ onàt anco ì lòltóUtì òniói 

\ loghi ^d^ if faranno uguali, iìttn^nè k retèa 

Clk è un dianìetrò^ che divide {^r nfiezzb ttxttt 

-; lè fétte KZ^ jJfF ^ jbf ad effe apf^Kcate ^ e pà- 

; raiéiiè alla tangente GM. il che &c. 

*^*^ Uk neil*Ellifle può accadere ^ che T ordinata 

f^ fi ài primo diainietto ÌSTig cada di là dal ìcen- 

èro C verfo <g^; che pèrÒ tirata àlìorù un'aUra 

I tangentfe Jinenicaìe ^l, che còhicòrrà con tiCìa 

i\ farà tzi^àìò il triangolò ptfv^tìt ^lità^ 
j^zlò :o*/l < jlJèi-èflfer quefto al trapezio K ÉMi ^ 
f cìtóe il rtìttàogolò £ è K à ;g^N , o j^ure cb- 
tófe ii ''^nàdrató fb^ at quadrato À^, ó purè eòi 
itfeli triingoip fif alfimlle GKM^ .Ai abbiam 
yììtó iiguale a Ji'Kiin ; ) e f^fto di connine 
j^fC/farà lo fpa«o pC// tignale ài triatìgob 
£CÌ òvveto CWJt 4 dhe è Ìó lliab > Óntfe tolto 
51 còmutie CJ^ farà il triangoio if// uguale a, 
itpii^ che ttgùàgiia il triadgoto 2^^^ per eÀ 
fere pth aguale a MTLRÌ ^ e Io f^acio L/^ifA^ 
toinunc air ite» ^ eTàltrò} ficchè tUendo ugua^^ 



tiÓ (Àaotóglii /<*> Sùxiknò uguàfa. lltfaeacc. 
~ ìC % % ò i t k X f . 

%b^le ì C»i. te^ tSto dlèómufac ii quadri^ 

siiàrie a triàngòio Ick ugualts :a <?bK * e po- 
ftó A coAurò Kè^ né, rlMtà il tmngdo 
iXtó uniàlé al tr'aèetió MX)pS. 

B: Pkritóflte re àgli fteffi tr|in|:on tB^j 

tSMiB Sffiale . 7^B« cioè al t"^?<>»«/.^^ » 
che dimoftroffi à juefto iigu?te, d«^.*°«° ^* 
còmiiM PWB, a trfàbgolo I)*F^ °P?'*^S' 

Similmeate péfto a$ comone. » */MB *«n itefl» 

to uiuate ài triangòld ^5/. «guàle a «*/«« 
« tSo dì comÙM j»>/à, rìmatirà 11 triangolo 
iff ù^ide al Vapczio M dpC , 

III. Quindi i àianìMó» che I qWrat' ^«1^ - 

tro MC, foiib come i «Étapgoli delle P»"»'^*» 
L'' ^jV«« ro^ift fra lAm . tome ì trftogon fitttiU 




,_jL. _ 
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f" tv.. Inoltre* ciò che fi dimoftrò/cira le ub^ 

genti , e circa il Iato retto del primario drame- 
tro Jl'lt può riferirli a ^ualun^ae altro diame- 
tro condotto pel centro' C, per efferfi dimoftra- 
to y che r ordinate di eto fon dotate della ftef- 
fa proprietà ^flenziale ; che vale- dire , lì^co^ 
me la. tangente M tì taglia il diametro jg, N* 
in modo $ clie.fiano in continua proporzione le 
rette Cx, CK ^ CG^'é il rettàngolo GCK fii 
uguale, al quadrato del iemidiametro C N ^ ed 
armonica fia la proporzione di ^ K a KM^ co-* 
me SG a Gj^^ così la tangente Ni dividerà il 
' diametro mC2tf, per modo , che fiano continue 
proporzionali le rette CX , CM, CIj e che il 
rettangolo XCI fia uguale al quadrato del ftr- 
midìametro'cJlI, e finalmente farà il diametro 
divifo in arnionica proporzione, cioè farà tnX 
ad XM, come thi ad IM. 

V. Il Paranietro poi, o lat(^ retto di qucfto 
diametro CM potrà, detej'minarfi facettdo c9me 
' il rettangolo delle pa^ti di effp mDM al qua- 
drato deir ordiijatJL DF, così io ftefso diametri 
tralverlb m M ad^ un* altr^ linea ; imperoc- 
ché farà. quella il parameti^o, o lato retto (per 
il Corollario 6, della Propoffzione^. ) che (do- 
; ve 1 quadrati dell'ordinate fon come I rettàn- 
^goli delle pj^rtì del diametro), al lato trafverfo fta 
* come il quadraito dell'ordinata al corrilpondentc 
; rettangolo d^lle parti del diametro." 
W Pw*i VI. E eiò che din»oftrammo (a) nella Para^ 
!•. ^tfw/r. boia circa r uguaglianza dé'trfangoli , e de*! 
^ ^^ *' quadrilarérj tórrifpondenti ,. appartiene altresì a 
quelle Iperbole, ed EÌliffi per la ftefsa ragione, 
che di nnoro addurremo: cioè per lefsere ùRH 
\ uguale ^d'OHPG faranno i due triangoli Pfl-C, 
, ' ORM prelì inileme uguali à tutto il tdangolt 
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C£0} ma non faratmò ]^ò^ i quadrati HL ^ OR 
uguali . at. ^adraro XO « Icagkm de* diametri 
KK , UD , c^e non fono qui • paralelli come 
neUa parabola ;^\ onde i triangoli DHEL , PLH 
fion fono fimili. \I1 medeiimo fi dice del triaob 
^o Afi4.jqgiiale\l crapesio E9GÀ , e de i 
sriaog«»Ii> CJtF , JÉu ugiiafi a GàB , JkMmc 

r VUkuChe poi il :rettangolo dtlla ftgante ntU 
la pacte ettreina iatcrpofla fra la taogàite, eia 
curva;^ ali quadrato della tangente » comeftreb* 
he #ilF. al;: quadrato AM ^ &U come il quadra» 
to della tangente KE paraklla alla iegtnte^ al 
quadcàto £M dell' altra tangente contigua ( fic- 
rome anco F^B al ^adrato jEH , o pure / 
g h Md e X jcoae il quadrato Ji £ al quacfarato 
£M)^cade eziandio oeir Iperbole^ e nell* £1- 
Utk; e ciò le^ipre ilegoe aocorfehè da duelper- 
fole oppofle A tirafiero - le {algenti ^ che còn*^ 
correderò infieme, il che indlreniffi diffufamen« 
te nella Propofizione i6. 

... ' ' • \ 

PROPOSIZIONE XV. 

Se nàl ferinutr^ deiF Iperhle , e deU*Elìijf0 HO- IfS 
ffindmf ftuifunqufi puntò H fra i due diametH ^ ^'* 
ÓfiiCM i e^ fure éfncé fiiéra di effi ueirBlÙf. 
fé ) f da quel funtù Ji tirino alle tangenti NI , 
MG le faroMle ì-a^ y HP prolungata fi^^^me^ 
éaJinU diametri in R^ ^ P; fari il quadrilatera 
PHRC uguale al triangolo CGM, o CNI. 

IMperoccbè per eflère II triangolo DHR , a* 
guaio (a) al trapezio DHQV ^ le V uno ^ co pitn 
e r altro fi tolga. dal triangolo CPd neir Iper-^^JJ"^ 
bOtei o qucfto 9' ^giunga all*nno. e raltronel*W«*i4. 

^ ' D rei. 
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rElIiHéy riroUerl il qiiadriiatcro PBRC uguale 
al triangolo CCxM. Iliche/bifognaFft &c. 

L Quindi ft prelida^tun alm>:4mill<t^^^^ 
IM?ij0aetrp delLUpetiiok^eìddl'^lIifle^ é 5 tivW 
no da oób alle medeiime tàogcol» le pkfalQlié 
4r, ^L prolungate iìno agli fieffi ^diamciciri' in 
T ^ ed Zr /, anco il quadrilatera. i£j^€ facà ih 
uguale al triangola médefimo CGM ^ gnde ì 
(^ quadiilareri PHRC , LATC làraano uguaK 
fca ioro. . . :. 

\i]. E fé AT ^ l'ir xoncorrono in JK , fe dìf* 
htpnzc de*det(ivquadnlai^ri uguali^ daì^uadri-^ 
Uwiio PKTC^ che vate a dire i ,trap«ii ; ìUtRT , 
TKA%^ fargnno fra: loro uguali, j t 

IIL Che ie 4L eziandio, ed JTR óònveqgb{-k 
n^ in Z, aggiunto^ o. toUo A&HZ à d^tti tra* 
pe^i, ne rifulteri J^iLF^gualerad MZJLB. 

PROPOSIZIONI XVI. 

t • ■- 

JiG^* 1* ^^ qualunque Sezione Conica , fé due tangenti 
^i. ^^^i^. deUa medefima S^^^ne, òweté delPlgeriole op-^ 
4^47.:4«-^^ ME, NE, ioncorHnp iM^E^e^quxt/TJiM ret* 
ia FM faraUlia ad una delle jtqnge^ttlAE, ta^ 
gli la curva in H , F , e Taitra tangente NE i» 
M^Satl il rettangolo FMH ' al quadrato NE , 
coTM il quadrai^ ME al quadrato EN. 



P 



-- Er i pùnti del contatto M , 1^ , fi tirino ^i 
i ^dijimeni MI> , i 2ff^ , oh» taglino J|F in 
P, ed Ini», la 'tangente NE in:l,ìMB ÌB<?, 
e U mta cpodotta per jH panilcib a NB ia 
* , e K . p(jichè tt: 5<^drv» •-*!? »l ttòingolo 
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JBj)l m cwm % qtifadriitp 80 at ubitgota $? 
mile H2)R, Ara la difiérenza degli 4fliece4eii« 
fi, 4:Ibè il «««pigola PjdBif ( f€r effere .BfF dU., 
viia nel' iMXffir in B dal dfain^tm , MD V^^if 
ordbaM, comf {Palella alla tt^ngen^ MS } ,4 
trapezio f^SKR digierenu de* cooiègticoti fjcg^ 
me on aatgeedenie al iao^ conieguente, che V2(^ 
le a dire come il «quadrata MB ' al itriangolQr 
ÈMl^ the è rifBeffa ragione àfit quadrata ^D ^ 
al 'triangolo ^DI} ma I^JSR è tignale altri* 
angoto '^pX (perciocché mUz ParaMg-f ^ 
CQMii^cw figure Pica; èngMlp $ì^ts^Pfi 
de tolta , o aggiunto If^SSK, , relfe^o 4igi|à|| 
I^fi& ^ ed. ^fX ; AcU' If^boki poi i e n^l' 
Ell/iTe , mercé dei ^pxadrifiaeo CRjB^ «libale 
ài (i) iirii^go/o CHI tolto, o«ggiaii[tOiC£^P,Ci»«M«r 
ovve» C*fi^M ^ rifiàlt* 4iPN ggtiate par^ ^^ '*•; 
mm^f^i^l^Hìi ì «1 il triiii^ p*fl è (b)JJf;^^^ 
ligàÉfeVi SUi9} -daii>f«e: tl«t(i|ègQbvP^S at/H«A-io.t 
iriaogoto JBfnn&^\ cocneiA ,^*dr«oJfrP ar^i/f.*? 
triangolo ENG ; & farvant^tido il ;f«Wng<?la'*'^ 
Pw£jf ài 4^»lr4io JfcE fta corno 9 triinfolo ^ . 
.dEi'K al triaogolo MKQ ,, cìke vate a c^t .cfl« 
me il (joadr^o -fiKE.al qu*Jrat» By ; opcte. 
féttnafimiio 4i noov^» il rétidogolo f^^lf al, 
^oadsatii aS» xU come il ^qadrataXfi al^v^r 
4fat9^; £]?-;' -11 eh» *:^ .. .,.:. ^v . , ; ^ 

' '■• -.C .« a ìa tilt '♦^aj^v .- i* ^.ixi 

I. Se tirifi la ^etta MK , che. conghng^ ji 
contatti , e feghi W in V , faranno in co0ti. 
nua prc^^aftmc »^, f^^^JMi ; dot il f^^- 
tangola F^H farà ììgaale al quadrata -^£^ • 
tmperoccàè <{adfe qitadratf ft qtiadrifa '.4^ ^ 
fta comi ilofiilidnatqbQtf ^ i}Mcfa»ui JX^^ c|l^ 

O a CO' 



mtbe it ^etco rètungDit Pj£B alio flrifo:i;aa# 
èrtito jBK. 
W6. 4a. 11/ Nella ParaboWt anco il quadrato ^jP i 
^' bgtt^e al rettangolo F^JT . Impccoecàsh ficco- 
the ME è Qgaalf ad £<? per proprietà della 
canigeàte^ cosi P^ Tara uguale ad ^P, onde 
ir quadrato dell' una , o l'altra è uguale al i^et* 
taogolo TMA. 
fio. $•. in. se più iegaoct, a paralelle fra loro Ffl; 
fb concorrilo' con una qualche tangente MB 
ne^panti jE^ ed f; fararno i rettangoli E^H, 
/^f i»^ come t quadrati K^, Vf delie; partHu- 
tereetce del^a' taivgente} imperocché quei rertaa* 
goti fono uguali a*^adrati>er^ ;m ^ che fo* 
no proporzionali a* quadrati K^^ Nf. . .: 
ff ,^,^ >lVt Poiché JTF dìvifa ud mez^o la B d4l 
4mu* ilio diametro, ci da il rettangolo F^SJI acin il 
quadrto BD uguale al quadrato J}JEf<it fMio* 
pL& io vece dal aettaug^o il qiiadlraio JBy' >^ 
che gKé uguale ^ &raaoo i due quaddrétì^f, 
Jlri9- uguali al quadrato ^D« ^ -d 
riG. 41. T.'& nella Parabola per dfétt F^ uguale 
^'* ad jBP^ Ikrk il rettangolo VBP con il quadra» 
co i£ H uguale al.quadraco JEV ^ cioè, al reti* 
Ungòlo FBJE con il quadrato ^Hf, ficchè tq)^ 
to 4i comune il quadrato ^U refterà il rctiaiv 
goto VHP uguale al rettangotof Fff^ Ve perciò 
TU ad HP farà come H^ ad H^» o pure co. 
^ me la rimaneaie F Falla rìmaaenteP^; ovve- 
ro fari Fff ad HF, come PH ad 0^ , cioè 

donae PK a flf. . 

-ì . , ■ * 

»RQPOSI£IQNS ZVII; 
TAV, VI. '/^ ^ ^^ ^^^ ^^ fauiMk a ine ungfìitl 
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Sezfine Cinica , è dm IperMe opf0jtel n0' punii 
H, F, K.^T, e céiif affinò ejfeJmlk ùidfntr^ , 
p fuori delU Sezione^ fari il réttangph HRF , 
al rettangrìù ìiKX ^ toms il fmdrat^ d^la fan* 
geme MA 0I quadrato Jkttn u^fiMtf 4^». 

^^Owdottl per I confitti hffSikmttti ifJ? .^ 
\lj JTL acquali farannb ordinate le rette FU, 
TK pmlelle ^lle can^oiti -^ ;oDde faranno divi- 
iè nel mezzo ne* punti H, édLj & conducji, x9 
paralella a 2^4, ed XS paralelU ad 4^ #Il9 - 
quali faranno tagliati idiain^cn in O , ecf^^^-iki- 
cnmk 4òho tagliaci dalle tangepct j^pluffgate ìp, 
e , è 2> , e dalle fette: pr«tunf are F» Tg; iu 
T^ e\g. E*manifdlo\ chie il rettangol^^ HRjF 
diiferèittai de t quadraci fiffB ^ RE al trtpcfz^ 
HSQK iiS^tiU df'criingdi fimili HEf ^ t§^ 
Ita t0tù9 il quadrato Jf£rai tfjaiigolo BBS , p 
pure come il quadrato UÀ al triangdo $f9pp 
4M/> , o ATXG 9 che. gii è uguale ; 4 ^ly^ 
Ho poi MSQK uguale all' altro fCpPR ( «ooi^ 
dimoftraoicno ne* Coronar) della Proppftau 15^ ) 
éX rettangolo RBJP fta come ti triàiigoio KLCl 
^l qà»dtato K^^ rioè isoipe U triangnlo 4X<f 
èl quadrato 4 K ; dunque per iiguaittà di ti^ 
gbne ordinata , farà il rettangolo HRF zKlLt 
come n quadrato Uà , al ||i^tt9 «^N * || 

' ■' ir Sé ^ «orde «fcii4iftintr SP , ZZ fiaba 
%até d« oa^«ltnl KT io |^ , «d 9^, ftrà X 
lettangete «».r » ZPX , cume KRr « «crr ; 
lmpei%ldcfcè sitéeriittivaiikiite .aS.F tfta a J^t.^ 
r» )-i}d«ict«^X a «rjp , ^oè come il «[«du Mpt^u 
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Hrato <1«IU tftftgeiM HA ptrafeUt «Uè prime ft. 
ganti, al quadrato d^Àìi pualella alTalcM fi». 
>gante XT. - 
' IL E fé le iene BP » KT concorreiiti in R 
fiano paralelle a due altre XZ^ ra^ d» con» 
corrino in I , tanto HBiP a KRT, ^antpXlZ 
ad TIB faranna nìdUa.fièfla ragione del^uedr^ 
té della tangente M>f al quadrato della tan* 
gente \^H , onde ikri permutandp B^P ad XiZ ^ 
come x^^ ^^ Tilsr. 

nasi* III. Nella Parabola gli fieffi rettangoli BRF ; 

'^ KRT tono come i parametri o lati retti de*dia^ 
siietfi M£, KJtr, che hanno per ordinate quel* 
le rette: perciocché icrdal punto del coacorfò 
H fi tirf KB paràlella a* diametri , farà il ret^ 
tingbio HRF uguale al rettangolo del parame^ 

COP^/^^irof a) appartenente al diameteo HE^ in KB 
e parimente il retungolo K&T farà uguale $1 
rettangolo del parametro appartenente air aL 
tfò diametro KL nella fleffa RB: onde^è cola 
^iara, che quefti rettangoli, ùmo come i detti 
parametri . 

* IV. Dal che fi raccoglie ^ che i parametri di 
' diametri diveffi della Parabola iooo oomelqua^ 
drati delle tangenti coodecte da vertici, di tali 
diàmetri, e contiM^reoti iniieme^ che vate a dv 
te come ila ti quadrato Mjl at ^ladrato JVl^ 
così il lato retto del diametro UE al 1^9 tttm 
to dell'altro diametro HL . 

V. Ma neir£llifle, e aelT Ipetiiole i quadra, 
ti delle tangenti fono in ragione compofta de! 
^ametri tirati da* càntetti , e da* parametri ad 
Mffi corrti^ndenti ; onde ibno' «ome t quadfa^ 
de' fiBUìdiametri cxin}ugati\ paralelH. aite mede- 
ftme tangenti j che <pe«ò in quefta iftelfo'fagioQe 
ìmq tttaiKiio i rettaogoU delle pasti deUe ie. 
^ ^ . gan- 



fntl ^«efl»,Se«ioat4 psiriiéllé aite ungenti giè 
dbcte. Ciò api^ifco qiAnifeftàuiente neirElilA 
iè/ perciocché iirtndofi. pel centro le ^ralelie 
«Ile tangenti ^ faraiinq i reccangoii di <iuelle 1 
quadrati de*, detdi ii^kliameiri ( jciie per effer 
paraletli aillordilnate de'ctiamètri trafverfi , fonò 
confilfati agli ftcffi iiàfl^tri) proporzionali al 
^juacfarati delie tangenti paralelle » Neil' IperbpM 
j^j^ £ccome ancor heirsUiffe^ vedremo dò di«^ 
moftrato nel CoroUarior*». e 3Ì. della Propdfizio* 
ne feglrente 4 ' ,..'■}.; /'.'.j 

PROPOSIZIONI XVIII. : 

... Se nelT ElUffe , MPlpertda é^ternUni diqua^ "C st- 
Unqui diametri^ Q» fi UtiM le Ungeiitì'X^ \^ ^'' 
BÈ, r*f ^r fjprr pafaklleaU^criiMU^^ptrkHn^ 
fmnieUe ftm Ur^^ è urC aUtii ^éngente mGb^td^ 
^ n^fWtÈi iR , €Ì E ^ fitti ^ iì reitangéo '■ W/^ft 
In NB i^giuri^ 41/ qHMÌrM$9 ieh\jmàiiàwmè^fihn*i 
iariò Chi eùBJt^iatoatprimi^Q^.' ' .::.;-..- 

IMperocchfc poAa VX ordinaca^al diametro , 
per proprietà della tangente MG , larà QG' 
a $N fa) com^ fiC ^ XM t^ onde k^ixifaia QOCaf$ii. 
iti £«, GSC neUVEUiife,. a k dìlfewiita nel!' ^J'^ 
Ipi^rbobi « farà a <2^ coaie la ronnoia di &K « 
JCN nen?Ellf0e| povero cove, kdifiefen» nelP 
Iperbola a KK^ e prefii U metà degli aMkece^ 
4ettti, firà ce ;i e^l , tonae CQ^ a KK j fe. 
^hè la fomtta dtgli amcBèdénti. £6 alk fom* 
«ut de* eWègnenii lElS ^ fa^à come il primo 
antecedente iCQ^al ;ptìmo eonfi^neote ìGHt mt 
mediante i triangoli fimili £6 a KG fia come 
jffi fi JMi, e ce a ex ia 4x>me C^- * «^J 
4Mfilf £& il KM fin come CL ^ V^ i oa^ 

D 4 ^ 
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de il rettangolo ^ QR it^f^B è ogMlf at m^ 
UDgolo di KM'U ex*; e però tirtsiiidO' MK 
garalelia a CN^ itbe taglierà dal ièmtdtametro 
(7Sy CH uguale, a JCM, il rettangolo di jgtt 
io NE Tara: uguale a LCS: ma il rd:taogolo 
tCH è uguale al i|itiidraco del ièmidiàtbc^ìQ 
CB ( imperciocché U fuailrata del frìansiò 6h 
piidiaqoietro CK ai quadrato del femidiametro 

^ulTfi CWJ««*^ <^^ r ^\^ ««In^^ S^ trafvcrfo ( « > al 

éijft nri fuo parannetro, cioè come il rettangolo- CJC^ 

^J^?». uguale a fiXN al (b) quadrato KM, e il 

^^Cg.^iJJ' rettangolo Cj^ al quadrato KM^ è in ragion 

i. iiSS ' compofb di CK a £H, o Ci^, e di <?£ a 

''^•- KM, cioè di C6 a C£, e perciò Ita come il 

rettangolo di CKJn CC7 ai reitangolo di* CL 

(eWi/i** '^Hi "*» il Quadrato CM è aguale (e X- al 

Cjj/yi. j^ttfugplo KCG; dunquét.anco il quadrato GB 

]p.V*'è i^oaie al rettangolo LCH ) ónde ul . rettaiK 

goio di £R in N£;.cbe ìdilnoftAmaiOvUguàtt 

a . L C Ji^t ..i; jugu^é «^^ìmeor ie&> al qi^agbra^ I dal 

femidiametro. tDojugatoCf. Il che i&k3 u . 

;...; ,.ì r^ . /. .,.' . ^ >. ' ^■::'--- ^'' ' • ■ ! .L 

' . Xi< Sf fel^ contatld M fi jrdnduca uu altro dia- 
metro} MJC^ e fi eiri ta ta^géntt SA\ àtt fa» 
fk l^ir^eila a Mt? , e conii^Ol^a^ nel puitn> ii eoa 
iaianfente ^C,>che coutJDfracctò il Piarne. 
UOiUkS ia I, e da» centro fi tiri CD parala^ 
l*;a^ M:ff, che fia U iemWiametro ftcon<iarÌò 
«Wiljugato iti femidiametro CMt , ftr4 parìmeif- 
<e il rertangoJo di J^ tuf' K£ uguisite al qui«- 
dr^tQ del iènidiamecro CZ> per la- vfleflEia ra. 
• -utow»' i \ '•^-•" -- -•'- ' —• - ■'■ 

: H. E t$rau k rttta gj, KM, Osi; èhe 
^fin^o pamkK£« &a ioiD(' mercè dl^'tvteiigidli 
^ \ *'s ugua* 



«goal! RB6 ,um , f i«ra^ «ncl»H(lM , NMT^ 

y|;^ » SR asma SI ad IJi; cptorciò iiiM 
gft a MB cim» i'i^a MB$ fiediè il mtango» 
lo di ^R ifi NB al rettangola di \f^ in MB\ V 
4Sifà ift dnpllsatft fagxMie diN£ mMBì che va- 
li i dlrd U rftudgoto di £R fu US. al itcttòt- 
^^0-41 SAj^MEy qòè il ^MdraioCBar^ltii^ 
dr^o CD , , jkrl^oiM il ^usudrato KB al ^ihu 
tirato M^v 

IIL Bptrlriò ^ due cordbparaltlle alte.taa- 
%Étxu N£ y |l£ còncorrifio .ii^iieine , iaranno i ' 
lord tactangoii eotoit i qisadrati de'^mkiiaiiietri 
C9, Cl> a^efé; paralelJi, per eflere come i 
^[Mdrati delle deue tangenti « 

JP R O)? Ò S I Z I O N B XIX, 

/kr» «/ ^imTiM >^p^h ^ll0 qumru fsnf M fuè 
fdramttfi^ e ài fopM'àl wrtkc NP ugsuile aU 
l^fyttiJ m i~frfac^iaji PV fatdhUu àtPorii^ 
Vétte ^ f tirando dalfunt^ F a fualunqne funié 
detta 4urva M h réna FM, / tiri fa iMnpni§ 
^m& \ € il 4i4mmnx paraklh dP^ge MS, 
fati rgn^ch XMe uguah m FMGi ' A**"^ ^^ 
K^uak féifimenH Ma quarta parte del pétrWM^ , 
9P0 attenente àl4iàfnnrà MX- 
- Chiamafi il punto F ,Feco della Fatabola, al 
il fViMi> ^ 1« tàZroltiàzMi ficGomi h fetta jRF 
Utk^ deH'altnta. 

POila Mx ORSnera alValiè, iàrà il ^a*aib 
Mf aguale al tetcangolo di jj^H nel ^ua* 
dindio di NF^ ohe è il paimeuo dell' alle j 

dun* ' 
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duoque fi i|Mdf i^Io del rttca&goip Icm?: Ui|» 
aie <vti fb^^sLtù PK\'^^tk i^usUea'^ftok^ 
tìMK ^ FIC-4 cioè al c|iucl«ato PM : ma}, per 
c(fef& :ppibVP;ttgiit}e a>&F^^-^]ico il quadìriCD 
&^/^'I/!j'''^'^^SW*Jcf:<*) al qHttfruplo del- rtttangolct 
X. tPBuehKV^F eoa il ijitiidMto /i•K»^dall)Qtf jl qitadta»> 
Filò ugnile ài qnzdtsLtoPK^w^FM^ « n). 
^uile a J%E ^ tnrv^o FG ;. imperocdiè ptr eir 
iera NK: frgualt a M6^ ed 2fF uguale a NP^ 
farà FK uguale a PG ^ e per confegueiiza PK 
oguaU a FG;..fiicdkè ti triangolò GFA( farà e* 
* iquicrure, e T angolo SMQ fìui uguale all'aii* 
goAo MQK^ or vero all' eOeruo delle paralelìc 
XMO • E ; qxieAo . dovèa dimoftsiriì in primo luoì» 
go • Secondariamento proluagAnck}; il ^aOM^fo 
jMX fino alla retta delF altezza PFin>, iarà 
lAV ijguale a^i^ , e perciò altresì a MF , e 
ordÌQàiiddNx|araIelIa alla' tangente uè\ e dal 
vertice deirafle condotta la tangente MD, che 
« • tkgHefà per watztor Mff w JD^J^giungafi DF, 
farà il fuadratolKi uguale ^al rettai^giDlaFGKIif 
iinperoochè ;pér ^(fere MI> uguale a DG .5 ficco* 
dte KVi è . liliale a NG ,- e per effere MF ugu^i. 
le aGF, e rmgcdo FMiì. ugnale a FQJ> , an« 
M gli angoli .rimanenti di quefiiri triangoli fa* 
riilno uguali iras^ loro^ OfiderangpIo.CDjpèjK^f* 
^^^ cornea qiieUb ;, ì^hk è/ugaile a| foo conli^» 
Cb)P«r/«^tieate^IPF; ficdièilqttadMlofi<r Ara (b> «^ 
^'2''£«!Ì'/gM'e a FGN , o pure al rettangolo di MF ia 
MX, per «flttie FG uguale. a.MF» cGN ugua^ 
le aMX ; jnft il quaddraio OG è la quartawf ar^ 
te del quadrato MG , ovvero X|ff|. per fflèrf 
amendue quelle rette doppie di DG ; dunque il 
^piaHtato delTilrdiaataJUI. è quadruplo del ref^ 
cangola di FM. in. MX ,; mi il detto quadrai 
^ uguale al iMiaiig^lo dd Ito pwunetro acU* 
> ftfcifla 



COKI c- » «. ^ 
«&tffii. sor, pcftatito FM è la ^culrtt partt ÓA 
éetto parametro. Ifdiìs &c. ; : ; ;f \'\ 

* X • a o i.5.L^A> JV'j .. 

I. C*iiifègiia la Càiotttkà ^ che i tzggi r»^ fig. so: 
flttcobo in guifa, che T angolo d-iAddenzaXKO^'* 
è uguale air angolo dì rìflefficae FMG^ onde è 
iàznikQòy tht tutti i raggi ,<chft £>no sparMelli ^ 
airaflè 9 ^ che icendono dr a»!fierpoliiintiiof(^ 
e poiìo « graodiffima diftanaa ,?;eome farebbe il 
Sole (i iqùalf riggi prender fi poflbnoperpasf-* 
klU^ eoo pjà'i ragióne che ole direzioni deVgra- . 
▼i verib il' centro Aslla terra v eome Quelle che 
rilgoardano un ìnogp a£ii ^iù profsimo del So- 
le) jìeir-ìncontrarii ccm lo. ipecchio, KarabfiAiep 
MKm^ come peefempio. XM^^jcrT^^^amt; Ì9v. 
debbono rìBcttttù nel punto Fiip ed ivi -i^n :tl 
loto concoréo^iciBendervi iriiioco., pei: b y^l 
l^^pijefeft il ponto F, chiamafi IBk^i^o. > 

II. Air incollerò ^ ft pongAfi: tifi kune al faoeo 
F dello fpeccfaio Parabolico, i raggi, chequiadi 
partono FJf , Fm , Fm dovranno rifletter fi , « 
ilenderfi per le rtttt M«, mx^ rns^patallek^a^ 
i^afle; onde per Innghif^ioio tratto coniar rerai^ 
ao la flafla intenfione , che Mono victno al 1»* 
mt^ cùtùt farebbe in MX ; ficchè anco i tarala 
tari molto difeofti dal lame porranno l^gisrfi ., 
• le inperfide de i luogU, benché diftanti , ror 
fleraana a haftanza luminate* 

Ili. La reti» FD airata dal foocò al eoacofw ^k^; ^^ 
ft della tangente verticale deU^afse, con la tan- 
gente laterale, è parpendiòolare a qutfta iftefii 
«wgente; pdrciocieiiè abbiamo dioioftrato, cheT 
angolo FDQ è ietto. 

IV. Jknm JCr poiaioae dcpi diimeti^c MX in^ 

ter- - 
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wrcfcu frft'H variiceM, e U litica deiralteszs 
yr, i fa quarta parte dei lato retto corriipmi» 
dente ad tffo diametro: imperocché FM è u- 
guale a F6, ov^vero a P^, onde è uguale a 
JUVi e ovunque fi tiri Fm, farà quefta fempr» 
uguale a mi^ parateli a alPaiTe, e.diftefa fino 
alla detta linea del rV/^zzir: onde in ogni luò» 
^o F3f a MF fta com« FN a JVP. 

FiG. 6i. 1 V, Qutlfi^roglia. fomma delle rètte XM , MF 
è ftmpre iigaalcalla iamma ilei L'altre xm,m.F: 
perciocché quefte fomme fono uguali; aXK, ovw 
▼ero TF, per eflfere MV uguale a iHf^. 

ras. §%•' VI. Preé nel perimetro della Parabola di qua 
€ di là dall'aire dtte punti M, B, (o pur« delta 
, snedcfima parte M) e giunte eoa il iiiocoFIe 
rette M^, SF, ovvéro *F, fé tirinfi le tan* 
^^tati MG^ BH^ che concorreramio ifl(.(o pu- 
YeMC, h^,' ohe parimente concorreranno in /^ 
'fatlà radgolo MFB doppio dell^angolo GLB 
comprefb dalie tangenti,, o pure MF;^ doppio 
^(A Qlb. Perciocché eflèndqfi noeftrato equicru- 
re U triangolo UFG^ ovvero BFH, o pure 
*FA, farà T angolo efterno KFJJ doppio dell* 
^ntei'no FffB, e KF^ doppio di Pl{^% fi<:co- 
«e MFK farà doppiò di MGF; onde kP^» 
iafieme con MFK, doé UFB farà ugnale al 
doppio di VHS con il doppio, idi MGF , .cioè 
^i mi, arquatè uguale iL doppio di GL^^ 
i ma iffb meno MEK, cìoeM^B e ugnale al 
doppio di Fi* meno il doppio * MGF ;^ o pu- 
re *«/, acquali è uguale ridoppio di Glb ) 
-laonde T angolo contenuto da 4 rami tirati dal 
ifooco , MFB , o pure èl^b^ è ^doppio deir.aa- 
gdo .compreib dalle tafigeatiff £iB ,. o puie 
Glb. 

ne. é^ VII. che ia i {ìiinti « , B ; fiam: Aellà me^ 

defi* 
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4il£mt retta linea eoi fuoco F^ k tamgetati |if IL 
$L fi uoiranno neirangolo retto JILB; mMCrl 
efleodo gli angoli BFK , e KFMi uguali a duv 
recti , la *aietà di effi ^ cioè i-an^do MLB coin* 
prefo dalle taogeìyti^ farà. uguale a tm rmo^ 

Vili. Quiàdi h tnedéfima.m|a MB farà il 
pacameace del diametro JLXR , dbe.tagiia pca 
mezzo la UB come ordinata. Imperocché ciT'* 
colcfitto un cerchio intorno al triangolo MSt^ 
avrà ^uefto il fuo centro in Jt, per dfere TaiK 
^olo retto L nel Amicerchio; penJa qual coA 
MS farà doppia del raggio RL , ed eflendo KL 
dopjna di R;f ; o pure (tirata ja! tangente SM 
paralélla a MB) afF^, che uguaglia FS, fic- 
come fu dinsoiìrat^vFM uguale. ad r FG^ adon^ 
qùe MB è^^uadmi^ di Fi; ma queiU è la 
quarta parte-cfel paraoìetro appartenente al dia* 
metro ii^; dunque riftefifa MB è il parametro 
del detto diameiro' • 

IX. Se giungali la retta IF, farà quefta per* 
pendicolare alla retta MB^ percioccbé per ed 
ièrfì dimoftrate uguali JLJ^.fR, Fi, farà ret«- 
to r angolo £FE,:come quello ^ che ritrovafi 
nel iemicerchid defcritto fui ria terno diametro 
JLR ; onde il quadrato XF è uguale al rettane 
i;olo MFB. 

X. LMfleflb angolo retto MLB, comprefo dalle 
tangenti , giace n^la retta PFdi attezza della ftelfii 
Parabola , per elTo^ ¥S uguale a SL , ficcome F2C 
è uguale a NP ; onde il punto L appartiene aliar 
retu py, in cui tal proprietà riconofceii. 

f R O B OSI Z I O N E X X,r 

VeWajfe sr^fì^fi dtWEllìffe, $ àélflferUU^^^^^^ 
^f^Ii^ , f^U i r#/wais»ft QfN., NVQ.«jm/ì fio.' &^ 
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Wimf^ ulUquMTM patti del rettangri$ eomfti^ 
iat firafverfo QN, e dal lato rm4$ HSi^fi da i 
- . patti S ^ V a quahiupa punto della curva ML , 
fi glt&tghimm k ìngttf. EM, VM €omfrran»& qmtf 
ftc m» ia^^amgetfte GME ang^i uguafi. Siciia^ 
mn<^mt^fii'dite punti Fy ^ Fuochi 4r//tf Aw 

, i»'-: • n- : .A .: U. i.. . ,. ,:. ,. /, m| ..; - ._, 

Cr^Oncorrinp ,lé làngcotiirerticalt dfiiraflcjgÉ^^ 
-» tR» coniiBi'altira ttogence MS n' punti JB, 

kI[teog«agKail^uadrat9diCJ^( t;>. Tignale al fCN 
c*agdlddrjgF»r^,c»vcrodiKr£j e peiciè iati 
*£ a £P còme EH a NO^ ed. Ji|e- afiF, co- 
iiie VÌI a^NO : opik giun^ fa^«tce ET , OP > 
cfd BBS , Fo, faranno i triangoli B£F, OW^' fi- 
«ili, fid^oinefjQF, ONF; ficdiè r^iigoloi^f^^ 
farà uguale a NoK: «i perchè MOFIniiesie^Q» 
3NrD compHce un fetco ( per efferflf ratta ran- 
gola ÙKV.àa m^dc^fioio triangola ) farà EfTil 
infieme cpn *JfF© uguale a,.ija jnertc^ che vate 
« dir» 1* àngolo OFH iuà mttìi- Simirmentc per 
«fBwre 1* angolo ffFE uguale a K«i^ , «he con 
r angolo MFO^coropifce uii:j«ftoi, ancor Tait* 
gelo EFO fari retto ; onde il femiccrchio d<* 
Icriuo fbl diaoittmE^', paiferi per i punti V y 
V'y compreadeodo gli angofi retti Bt^O » EfQ ; 
{oQoItre tirata per lo punto QJU retta éù p^ 
iHilelIa a KE y che fla tanfata in I dalla retta 
^My fari r angolo ilOJ^ retto: per ei&reufoalt 
air alterno delle paralelle EV^: ma la retta iiO 
è ugbali^ adOly perchè tiratìdo I?(MYfìxtata M^ 
^^^^j^^'^'eflendo^CxaGJr (b) come fiKaxN:, farà an- 
^1»- 9* Cora £6 a iSO\, coinè BMs z Mù ^ ificchè^ ancor 
Br ad Oà t ^omr £3^ ad iOsipóii i(|.<ma{ cofii 

OA ' 






9d è uguale « lOfc doni}!» l^nplo^ 0|r| r ii|f3| 
ttgaale aOKib i|^riai^li« ogoaH^ t ifimati OWÉ^ 
OVÀI ma l|f angola OJ^^ié n^ate air angele 
0£F, perchè fono nel medefimo cei^io^, e iii« 
ftfiettio f»I mede&tto aièo 0^ |^ Uaaà^ ézìààdio 
ì* tmgolo OH i 'f^Mk |]gtiale> ali* fUgolo 0^ V è 
dal j^Bnta'lr dove.ciuu;ort4)aiii l^Ltctte JKd ^ Mf 
giunta al-]ièotò 'M la rétu ,JUf « iàtà* guaite 
perpendicolare Mlf t91àffi^(^EM^ perciocché a 
cagiona dt^i M^i vigùnlhjUrM , HEM peffA 
delcriverfi ' up c»cKio* per | pwnti ff^ F^E,jn^ 
^fltndo retto l'àhgòloi lOiEi oppofto air altro 
angolo rètto BFB ; ofde reto- altresì iati HMO^^ 
il )uale efitndo q^ioflo air ^ro rettp .EFO^ ^ 
potrà èaia^dlc» f^ri i punti *ll,. Il* ^ ^ t O > de^ 
ftriverfi ofi filtro cé£ckì0;lsfuM3ièrajigoIo P^£M 
ter à uguale^ )iir Mgolo VBE, t T angolo ^2i| 
^rl* ugliale ,iBHo^ f&r eflcte^ ne^niedefimi jeg^ 
meliti circolari ; niia T ai\gnlo : V(HE è ^gualei ^ 
o put l^iftcj|^>di F|ro.; diin^itegli angoli /^Bj 
FMO cómpreA 4a ì rami tirati ida^ fuochi F, B 
airi^flbi pamt» M della Sezione ^ « dalla tav 
gente ) fono uguali* 11 jdw ^oyjaa.4i<^ftrarfi. 

i' ' . / .. ;.. : sii: •• :■ '■; -i , . / •; '?-. • 

Coro t l' a a t<^ 

v^'\ ^. :•. . :•-.'. -: .•! 

I. Quindi 1 «agg!^ che dal piintp Scadono nel 
perimetro della Sezione fillittica , o Iperbofict 
NM ù rifletteranno in gulfay chefroiùngatian* 
deranno a concorrere nell'altro punto F, attefb 
r. angolo ai rtfieffione Fltftì ,- <krwoT M% u- 
guale air angolo d\ incidenza VME . Quindi è 
che. tali due punti il chtcmaaofpioflfti, pereftre 
À{ ^al natura /che i raggi d'un ìiimepoftoJiiiind 
di eiTi , nei rifl|(terlì nella ««rvk ellittica , \t neU 

ripcr^ 
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fiàb tJQteader dcl^rmo degli oggetti,: eke^V^tn 
baoo a redcre per m^zo dì igeccbi^foE^Uitci^^ 
ci I e Iperbolfcr .<n ; .. • ;♦; ■ , 

IL Womuaé 4i >1ù dfienoia«r6i: fkóchsddr 
Elliflév o detripél-bole; fé preailsi^ ptt ihm^à. 
%WÌfitkqìi€^unffin^i9E hmtctM dalle ttngeiui 
nui^li 9«) » £E , e < ^m dk eAuèqTcrtvafi utii 
cercio dn Cui farà fie'ptiiici F^ ic^t^e farsmim. 
appunto i fuochi Yfcèhcari, tàglitto Tatfe per e£^ 
Jèr ael femicerithio gli angoli Of^E , .OFE ratti; 
, tIL Parioaaate tirintfd aell'^ilifTe éd^ vertice 
Jir deiraffe fecondario, fopra Ti^ crafrerfo le/ 
Tétte BF, e SF uguali ambedue al immaffe traf* 
«trfoCl^^o C£, Aranaa^t puAQ F^ F gli fls^; 
Wuotbài i»peroediè lallora JL letraàgolo MF;g 0- 
0^K eòa il quadrate di CF e CK, ieilè&do i^ 
Siale al ^tdmtoM C2€ o iiB.Py ò 4i .3F , 
cioè at quadcato ili Aa, con il quadrato di CP^ 
o Cr, farà H^fio rcttaogdo MFg, a fiFN 
tiguàle al i^àdratò del ìlèiiiiare fecondarla BC ^ 
cjò che appunto accadrnel derérnuiMre i fuochi» 

I¥.t«eiriperiaoie^ feneirafie trafverfodalcta- 
ero pongafi CF, o CF uguale alla retuB2f,cht 
congiunge i termini dell'uno , e dell'alrro afse^ 
faranno i punti F^Vì fuòchi ricercati: percioc* 
che il rettangolo £F2f , che col quadrato diCK 
•Eguaglia ils quadrato CF, farà uguale al qtìa* 
dràto CR ^ ch^ con riiefso quadrato CX ugua^ 
glia^ il quadrato BTX. 

P & OS OS I Z IO N E XXL 

S9 a i^léivf^Ì4rMm$VyL\ cmiM^ dai fuwé 
F Mi unfu^P U dcWSmffe, ì ieWlprhk, fi 
Uri Marna C U parélbk CI^ ^h s'inc^n 

fti I4 
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in l^ con la tangente ME, farà C t^. uguale at 
fimiaffe tranfverf$ CQ, , « CN."* 

nrifi dtirdtro fuoco P" la retta FP, che' J'Q- ^f 
fia parafella alle ^mcdefime FM, CI , e*^\ 
concorra co» la tangente in Z)^ e dipoi giua- 
gafi h tetta FM , che viea tagliata in r da 

» CI, e fi tifMK) le taogenti verticali £E, NO; 

poiché l'angolo FME è uguale (4) a FAO^WpcrU 

1 o pure a FiiM , che l'uguaglia attcfe le para- ^'''^'^*'"'* 

Ielle; i lati FJH, VP faranno fra > loro ugua- 
li , cpmc quelli , che $' oppongono ad angoli 
> i^uali ;. e fta MI ad ID cow UT z, TV ^ 0' 
come ve a CV , che fono uguali, adunque ol- 
tre i lati MF, FD, anch^ i Iati , MI , ID , 
de' triangoli MKI , IWl y che hanno il lato 
VI comune, fono uguali; ficchc gli angoli an- 
cora MIV , DIV faranno aach*effi uguali ,, e . 
in confeguenza retti -, q ' perchè iluio altresì 
fetti gli angoli VQM, V^o, il cerchio deftrit-' 
to intorno, il diametro FÉ, pafferà per ì pan. * 

^J fi j ^ > ^ ^,^ cerchio defcritto intorno ^1 dia- 
metro ^0, do?rà paflar parimenite per i punti 
N, I; per la 9ual cofa l'angolo J^IV farà u- * 
guale a QJBIV per effer polli anjendue fui me- 

j defimo iègmentp del cerchio: ma l'angolo £EK 

è. ( i ; «guale ad OVK , ^he uguagUerà pari^ ^^ ^,, ;^ 
mente NIo per effere amendue ael medefimo ^rop-prec. 

\ icf mento del cerchio, che pafla per i punti KT, 

l^V^ : dunque l'angolo £IF è uguale a 
KlO ! e fómmandogli amendue eoa l'angolo 
NIF neirEUiflfe, o fot:traendogli nell'Iperbole, 
rìfuitcrà l'angolo £I>r uguale aj retto VIO . 
lutonde il cerchio defcritto fujl diametro £^ 
pafferà per il punto!, e farà il raggio ci uguale 
*l iemia£reCj2) o CN. Ilchcdov^adimoftrara. 



^ 



5 ? Z I P N l 

C p R p L L A R J. 

I. Quindi g rìcaira , che nel}' Elliffe |a fonj, 
ma deiriniclinate da j fuochi a i^alunque pum. 
to della curfra, eia dl^r^n^a di^^i^e neiriper- ^i 
bolc è uguale airinter,a affé £??. Perocché ef^ T 
fendo F^ doppia f« >(? , farà e«ìandio FJIf 
^oppì^ 4i cr i e per effere anco J)H doppia d| 
Mly faràFD,* ovvero ^M che T^guaglia^ dop* 
pia di Tli^ fioche jieir Elliffe la fomma. diFMl^ 
^d TM è^oppia di. ^mendue le QT , TI , ch^ 
vale, A dn-e è doppia di CI ^ o fQ^jP in con* 
ieguenza ^ ipguaje a £N . ^a peli' (^ert^ie Ut 
differenza ^ì VM, da HV , è doppia^ della di^ 
fercn?^ ^i TI da CT , cioè è doppia di CI , q 
C«g, i!p confegueutemem^ f pguale xlPaffe $r^. 

|r^ § tirando pel ceatrq P fina paralellacp 
dll^ tangente ^ che (agir T uno, e VaJtro ramof 
»e' punti P fl> k , fara&no |e jrette ^P , ^R 11* 
guali 9I inedefiino |èmiaffe (21C <» In)pero$cÌiè> 
MP è uguale ;i CI inediiinte il paraleMogratxi. 
mo iCIMP: e tirandoci par^liplU M ranip rAfj^ 
farà pi uguale ^1 feinis^ffe ; pia nel paralello* 
granii|ia %CSM \ }aci oppofti CJ, MR /bnon-» 
guali; ficchè ìe r?W JM?', I^R fapanno ug«a« 
li al femiaffe GN^, 

III- Poiché fi è dimoftrat^ Cl^ o CS^ ugu^ - 
le ja C 2*7 ^ ^ congiunta V l diviene perpendico- 
lare alla tangente, ficcome far^U^ perjpendiea. 
lare ;illa medefiipa ^ancora Fi , quindi ii dedti« 
ce , Vhe jdefcriv^ndo pn icercbio fui diainetro- 
£JV , dove jtermineranno le retce-Cl , €i u- 
guali a CN, del <]ual Cerchio I4 periferia fi a 
t^i^Uacil M i punti I> ^ da ^ualm:t^ue cangea« 
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W MQì giunte le fuddette linee Cl^ C^ facaq* 
;ìa paralelle a'ram> tirati al contatto FM^ TM , 
come ^el|^ , che fonò uguali al ièmiifle ( e& 
fendqchè tali paralelle non poflbno incontrar- 
fi con i^ tangente fuori deU4 ^irco^fere^za cir- 
colai^, perchè altrimenti non f^rebbono ugua- 
li al <emiaffe) f fatti gli angoli GlV^ CJF ret- 
ti, le perpendicoJart VI , J'F verranno, a, deter- 
ininare [ fuochi neir afle : ficchè potranno àn- 
(;ora in quella giù fa i fuochi det^rmjnarfi 4i 
^uefte Sezioni^ ' t 

ly. Se da*fuochi F, T, a una tangente <?Af 
vengano tirate 1^ perpendicolari Fj , FI , farà il 
rettangolo, contenuto da: elle uguale al quadra- i 

to del femiafli; fecoudatrio CB, che vale ^ dire 
al rettangolo KPJH i o pure al rettangolo di ^ 

Ho iu St^^ Perciocché prolungando fino ^lla . 

circonfer^za de^ cerchio. JF in X, egiugnen- 
4o XQ ^ (sLtk quefta iq diretto alf altro raggio ] 

CP; inaperocchè mediante l' angolo, retto 1SX\ 
V.arco XJr è una ftmiperifcria uguale alla fe- 

miperiféJtia SJ^7 e tolto di comune NI; Tarca I 

XN è uguafe a £1 , ficché V angolo XCN è 1 

aguale a QCI ; ma intorno a queft' angoli vi / ! 

fono i lati XC, (?JF uguaM a ì lati CI, CV, e 
la bijfe FX, uguale ad VT: adunque il rettan- 
golo <li F^ in Tt iàrà uguale al rettangolo, 
JFX, e perciò, apche il rettangolo NF£.. 

¥• Tirata la perpendicolare MHalla tangente 
farà Faffe divifò in proporzione' armonica djxli' 
uno ^ e I* altro fuoco , dalla perpendicolare^, e 
dalla tangente : ' cioè farà FH ad Hf-, come FG \ 

%Qf. Perocché concorrendo Fi; con Af'^i^ 
Z V attefo gli angoli; retti FX3f ^ MfZTugua- 
U» e gli angoli parimente uguali F^» JKZ, 
Vguale a KM £, che tutti foQO adiacènti al 

Sa lato .^mÈ^^ 
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|«o cónJttlie MS de* triangoli MJF, MSZ , s^ 
ttguaglieranno i lati FJ, iZ.- onde FS ad rr 
> farà come SZ ad FI; ma la prima ragione è 

la fteffa, che la ragione di FG a GF, e la fe- 
CMda è la ftelTa , che la ragione di SM aMI^ 
o pure FJf ad HF, dunque PG fta a ^F come 
FH ad HF. 

. YI- Finalmente i quadrati PS ^ FI, IS fo- 
ao. Tempre uguali airifiefla quantità ^ cioè ai 
quadrati NF, Ffi^ o pure a i quadrati NF , 
F£. l^erciocchè congiungendo FI , fìranno £ 
quadrati FJ , JI uguali al quadrato FI ; e po-^ 
fto di comune il quadrato VI^ ì quadrati FJ ^ 
FI, ed IS uguagliar annoi quadrati FI, edlF^ 
W^w^'^ma quelli quadrati fono uguali al doppio (ay 
i^/Z^j^fW* quadrato di IC ^ che divide, pel mezzo la ba/é 
•\ FF del triangolo FIF iofieme con il doppio 

quadrato di CF, metà di detta bafej e il dop^ 
pio quadrato di CI ovvero CQ con il doppio 
quadrato di CV è uguale a i due quadrati del* 
OOpeth^^ P^""^* difugualiFfl, F^, ovvero F£[, FN , 
io%\* • pure ( t ; a i due quadrati NF , KV , or- * 
Wr^/.£*/«».vero NF , F^ : dunque i quadrati FJ , VI ^ 
IX, fono uguali addetti quadrati, e per quello 
fono fempre d*un'iftefia quantità invariabile, 

PROPOSIZIONE XXII. 

«|. • * ìlcW IperhoU , la fcmma d$gU angoli MFB ^ 
MVB contenuti dalle rette , che f^no inclinati^ 
daW uno , e P altro fuoco a due punti della curm 
va j e netr Ellìjfe la differenza de'* medefimi è 
doppia delV angolo MLB, comprefo dalle tanj^enti 
ié* medefimi punti • 



COMIC «fi. é^ 

ESféndò tìelPIperboU Tangolp eftérrioMFK^ - 
uguale ^gll angoli interni MVF , FMV ; 

n fera MVK con MVF uguale ai doppio di MFF, 

è col medefimo FIAV ^ che è doppio paritìiente 

B- (rf) dcir angolo FMS, dunque MFKconMKF 

:, è doppio dell'angolo MGF, per cfler quello ^-^^^^J^ 

e > guale agli angofi ^^F, VMG ; Nella mcdefi- 
ma forma proirerafli' ^ che I* angolo BFK coti 
Tangolo BFF è doppio di SHF.- dunque tutto 

i , r angolo MFB con l'angolo tutto MVB^ farà ] 

, Uguale al doppio dell'angolo AfGF , o jBr<yL , j 

l %jfi«tHe o©n il dop|)io dell'angolo SHF , oGHL^ 

che vale a dire al doppio dell'angolo MLB ì 

) comprefb dalle tangenti , è uguale a i detti ^ 

r angoli per edere angolo efterno . Ma nell' £1- ; 

[ Me, come che l'angolo GMF^ o pure FACI è j 

uguale al MGP^ eoti MVF ^ aggiungendo di co- 
mune MGV, gli angoli GMF, MGF, cioè Te- J 
Iterno MFV , farà uguale a MVF con it dop- 
pio di MGV : in fimil maniera rcft©rn0 BFV 
ugiiaglierà BVF con il doppio di BHP ^ ptf-« 
re LOr : ficchi tutto l' angolo MFB , farà vt^ 
guale a tutto M^JS, con ti doppio di MLB , 
che è uguale agli angoli MGV^ LHG: onde V 
«cceffo di MFB, fopra MKB, è uguale al dop- 
pio dell' angolo MLB comprefo dalle tangenti é ] 
il che &c. 

C d R * t t A i t òé 

Condotta pel fttoco là retta MPr, e tirate 
le tangenti ME^ TE /'che concorrano in E , 
iarà neir -Iperbole ringoio JH^T ftmpre ottu- 
fo, ficcome acuta ncirBIlifle; imperocché gli 
angoli comprefi da' rami MF , TP ^ che fono tì- 
i^^tt jQ diretto ti fuoco F ^ fannd la fommia 

E j di 



■P 



70 SEZIONI 

il due retti; ficchi la metà dell' aogolo MET 
è un retto, per Io che la fómma dieflb:, edet- 
U metà dell* àngolo kvt è maggiore di un 
retto, e Tecceffo dì eflb fopra la metà di MVX' 
è minore di un retto i onde 1* angolo MET ^ 
che uguagha la fommà delle due metà di MFr ^ 
e dì MFr neirimperbole ^ farà coftanteméntc 
ottufo; air incontro neirEllìffc farà HET fem- 
ore acuto per ctferd uguale alla difiFeiren za delle 
metà fuddettCé 

i» R O P O S I Z I O N E XXIIt» 

!F1G.70- ta diflamd de' fuochi FV è meiia proporzié-» 
"^* naie fra il lato trafverfa Q^ ^ e la linea QG , 

che e là fomma nell* Iperbole \ e Id di^erenza 
mWEUijfe dd trafver/ò^ ^ del reitó NB. 

ESfeddocchè il rettatigQJo QT?K é uguale zi 
Quadrato del femiaflè coniugatoci, opu-^ 
re alla quarta parte del rettangolo £HH com- 
prefo dai trifverfo ^ e dal retto ^ orvcrcf d! 
^NGy pofta NG uguató a NH ; fé l* uno , é 
r altro di quelli rettangoli s'aggit^ngaoeiriper- 
bole^ ef fi fottràgga seirEllilT^^^ al quadrato del 
femiaffc trafverfo CÌT, rilulferà ncirij^rbolè il 
quadrato CF y uguale alla fomma .del quadra- 
to CK^ e delia quarta parte di SP^^ i « «eir 
EUilTe uguale ^lìji di&renza dfi i medefimi .- e 
^ quadruplicando i tórmini, farà il quadrato' del- 
la diftanz« de* fuochi PV uguale afla foitnmà 
del quadrato gìT, e de[ rettangolo £NG neir 
, ^Iperbole, cioè al rettangolo VtQG j neirElUf- 
fe poi farà lo fieflb ^uad^atò Uguale alla SSq^ 
.renza del detto quadrato , ^ rettijmgplo , che 
vale A 4ir« al rettangolo ]^£(j.. Dunque U 
' dU 
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^^ ^xAinti de* fuochi VP è media prq)ofdoriaIe 
* fra il traf^rcrfo fi??, e la linea QG , che è U 
'''' fomma neir Iperbole , e là dlfencnza neirEIIif. 
^^ ft del medefimcr trafverfo fiK dal retto NS | 
' > <i pui^ NCr. Il che Sua 

««/ é é R d t t'x a i'd. 

"-' , 

^ £ poiché li quadlratd deiralTe coniugato AÉ 

uguale ai t»ettangoIo fiNH , o gNG , e il 
quadrato' della diftahia de* fuochi FK, fi è di- 1 

ùiortrato^ óguaié a( rettangolo ÌTfiG ; fi^:à il - \ 

4{ììzAtzWf AB ài quadrato VF ^ come £NG a ^ 

^ jWjJff ^ cioè come il parametro NCr t QQ ^ 1 

^f éke neir Iperbole è la ìbmma dei trafverfo ^ e ^ 

/ dei fette ^ e nelI^Eilifle' è la Ìoro^ ditfsrenzà te 

lieHit medefima maniera altresì farà ii quadra* ^ 

tò òé, lemiaffó coniugato CB al quadrato del- 
la c&l^sflza d'un fìioca dat centro CF^ ù CFp 

PliÒtÒSltiOtti XXIV, 

Heiripcrboìe^ è neWEllijfé j tirando dà qua* FlG^r^i 

tunquc punto R ^ là tangente RG , che concorra i 

con i due dìàmeiri conjù^àii CN , CA ne* punti j 

G i Vi % fati it rettangolo GRM # ùìudle alU | 

quarta parie dot rettangoU contenuto dal diame* ' 1 

irò irafverfo R C S ^ tirato pei contatto ^ e dal À 

fuo pardmetré , o pure fari Uguale al quadrato - 
del fetnidiétmetro^ CH paraMlo alla tangente , € 
éoHJugato al didmetrd RCS^ ' l 

Tlriii un' aitrà tangente irji^ alla medelimà 
EUiffe y o |)ure Iperbole coniugata « e fi 
tirino ^ 1* oi^dinate SF , RE al diametro aE , 
ficcome «, RO al diamet^^ ji£ , finiiim^^^. 

E 4 te 
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te AL a (TH, e al© a CR . Per cflere Cff a^ 
r*yj/if ^^ > ^*^"^® '^^ a Cil , pure { <i ) come CÀ a 
^?. 9. CF , farà il triangolo HCF uguale zàACLion* 
At anco il triangolo HCl ^ farà.ugaale z,àADC\ 
Parimente RC a CD, fta come MC aC4, cioè 
come CA 2L CE ^ ficehè il triangolo ADC ^ farà A 
uguale ad RCE ^ o pure RC9: perla gualco- ■ 
fa i triangoli HCl ^ RCO ^ fono fra loro ugua- j 
li ; ma GoR fta ad RCO , come GO ad OC , J 
cioè coHie CjR aRM, o pure come CEadEM^ 
che ^alc a dire come il trangolo RBC a RAIf ; 
dunque il triangolo GRÒ ^ farà ad ifCI, che è 
• uguale ad RCQ, come il medefima CJEfI, che 
è uguale a RcE^ o puro ADC , al triangolo 
RME: e fono fimili i triangoli GRÒ , HCI ^ 
/{ME; onde i loro lati omologhi, GR , CH ^ 
RM faranno pfoporiionali : ficchc il rettango- 
lo'GRM farà uguale al quadrato del femidia* 
metro CH^ o pare alla «juatta parte del rettan- 
golo contenuto dal diametro trafverfo' Ri") e 
del fuo lato retto. Il che &o* 
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li Defcritto uA eerchio intorno al triangoììit 
CMG , la di cui periferia venga tagliata da 
CR nel punto P , farà PR la metà del lato 
retto appartenente al diametro RCi" : imperoc- 
ché effendo il rettangolo GRM, uguale al rct- 
tangolo CRP , farà CRP uguale alla quarte 
parte del retungolo fatto da RCS^ e dal fuo 
Iato retto , che vale a dire , farà uguale at 
rettangolo, fatto dal femìdiametro RC , è dalla 
metà del lato rettp , o parametro ^ che farà 
PR. 

II. Se 
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\ IL Se queao c^kio,. nella ^^fà I^erfwB. 

\ cannati taglia, ma loccà/il femkliaoietfo CR , 

[ allora cadeniio i punti P, e.C ndl' ifteffo luo»- 

go , farà PR eguale ja; CR , e farà V tferbole 
e<|iiilatera per eflere la metà deliaco Tetto ugita* 

: le alia jnetà del diametro trafrerfo; 

^¥R O P O. 5 I ZI O N B XXV. 

l ; . . - 

L-invlkia^tta'ft^ocbi FV, a qualunque punto mo. 74, 
R dclU curva Ellinkai ,0 IferMic^ c^mprcni^ "^^^ 
no un rettéingolo VRF,, uguale al quadrato dfil 
femidiametro CH, coniugato al diametro RCS, 
mirato dal punto ìk^.o pure ^gf^le alla quarta 
parte del rettangolo fatto daltrafverfoKS^ e dai 
fuo lato retto ^, 

IMperdcchè tirata la taagente R(3 , i:he cosh 
corra con Tafe N^ ii^ 6^ e con T altro 
aflè coniugato AB i&M^ e condotta dal cen- 
ere G la retta CI paralella a ^R^ & gtangafi 
IF farà quella perpendicolare (a) aUa tangeA* (^n) *^ ;; 
te^ :laende per efler rettigli angoli MIF; ^^',^'^^3; 
il cerchio de&ritto fui diametro FM , dovrà ^i;<. 21. 
f affare per i punti Af, Jf,.F, C : onde i rtt- 
j tangoli FGc, ICM faranno uguali; ficchè F<2 

I n GM farà come IG a <zC , o pure come RG 

\ a'cr , attefo le paralelle CI , VR , dimoile 

( FG^ è uguale a MGR , e può dcfcrivrerfi un 

I cerchio per i punti l' , R , M , F j per la 

['' ^ual cofa 1* angolo FJMR è uguale a vGj^R ^^^ ^j. 

'( perdocchè aeir Iperbole Tuno , e r altro è 
nel medefimo fegmenco » e nell'£lli& fannp 
^«m^ndue la fomma di due retti , con 1* an- 
golo Fr^ oppofto air uno , e conJfeguente «ir fio. 74. 
altro ; ma V angplo ancora FRM ò (*) ogua^. ^b) pittB 
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le a VMì òxntiM i. triangoli EM«,<r^ icvr 

.so cNplkagofi i e finaili j; « perciò FR a Rtf 

ftrà c€>me e* à RF , ii ictwdgoid FJU? f^u 

di ^^ile a (rilM : «ai qmùo rettàngolo è 

UifirUmgìxkkì (a) Jil <[Mdràta del fem^J:]i(meérd cm- 

pure alla Quarta parte del mtàngola fatta dal 
diaitìteétcìritralVtófa R; J'^^ è daf futo jUtó Atto ; 
dunque* àntó il rett'jingolo I^RF è uguale al 
^Cto ^adM«p , o pure alla quarta pUrte del 
émo MlMfllgòIo^ li €ihg kCé 



L Quindi è 4 che J^R tìii al femediamctrdr 
feC , come la metà del parametro a queftodia-^ 
«efro^ cortìf|>btìd[e»tìe ad RF ; impefoochè il 
l'^flfàgdte VSiF è Hgtìate ai rettangold di RC ,' 
H^ ftiaipararmetirBi < e qucfto è per lUppunta 
4a 4juarar farfe del rettangolo di tutto il «Ha* 
metro Ri" in tùtco il parametro. ^ 

il. St da Uscmxé del diametro R S , & gtaa« 
gtóiky al fuoco te wt^e RF , iF conterraniiof 
^^^ rettangolo RFi ^ che farà uguale parimea**' 
«e ri q^d]:ater del ièttidiametro coniugato Cu^ 
pu^e alfa quarta |>arté de( rettangolo confi- 
freto dal diametro RJ ^^ € dal fvflf corfi|^||. 
ilvnie fwratabt»: pcrcioécW ne' tótógoli FCJ,' 
*CI^ efijenda lòtorno agli ai^fgoli uguali ài ver« 
tite C i lati fCiCr^é SC^CR uguali, ft. 
tanno altresì (iguali Ée bafi rs , FR , onde s* 
^iguagijecanóa i rettangdi RFJ^ FRP. 

III. NeirBlliff^ I quadrati RFy Rf^ éoH H 
doppio qttJidraòo del (èitudiàaietra còn)ag«t<r 
CM^ lofìO eguali al quadrato £2C ; e iieU'lp«r«r 

bole 
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bole i medefimi quadrai RF , JiV tókoneii 
-iàópfiù qnadrafo del lèmidiàmetrd éonjagato ^ 
CH ^ fono uguali allò Ae^fd qiìa<irató deli* affé 
^. Imperoedié^Mt è uguale alU (a) f<untttà (a)/^ 1/ 
delle rette AP^ R^ àeir Elliflè j e «iWpefbiJ^ ^u^rll j 
le è uguale alln dififerenz^l di «fife J dufiqvtf il ><»/; zu 
Quadrato Qìi è l^uafó 4, ì q[uadrati delle ìn^i 
defiine^' àggUknto ntlVElMé^ e tolto óell'Ipor^ 
liole il doppiò rettàngoio fatto da effe ^ die è 
rifteflò doppio Quadrato CH. 

IV. td oUrè h fotiraiit heìr Ellìfle di qnà^ 
luuqué rebaugolo^RF con il quadrato CR del 
fuo fenii'djametro tràlVerfo i t uellMperboIc k 
differenza di è(& ^ è ièmpre d' un lÀtkì quàfìti-» 
tà ^ che Vaie a dire ^ è uguale ài doppiò (^ùa« 
drato del femiaflè trafVerfo CN ^ toltone il qua* 
drat^ C1^ ó Cf della difianza del fuecd dal 
eeiitro À Imperocché fi è vifto il ^ua^rato Jff^ 
e^Teré uguate al ^uadraèo della iomoU delie ret-^ 
i&VK:^ RP faeirsUfffe , a al <|uadrató delk 
lor differenzi nelP Iperbole ^ che vale à dire 4* 
Quadrati TR ^ FR più ^ inena il doppici *W^- 
tangolo FRF; ma ì quadrati Vit j FRj fona 

a doppici de* due {h) quadrati CR^ e CJ' j dtfn- j^^^/^'^f 
4uè il doppio rettangolo TRF è uguale à^f qua*^«//#])^#/* 
tirato ^1^; '^ prendendone per tutto Jà naetà ^ 
il qiia^rato cR ^ coh il quadrato CV , più , o 
mpm si fiettangoloKRF è uguale alla inetàdel 
•Quadrate QK i che è il doppio del quadrato 
CN del femiaife; ficché tolto dairuAtf^ e fai. 
<trà parte il quadrato CV ^ farà là fottima ,0 
4ifferenza ciel quadrato CR ^ e del tettangoto 
FRF i tlgùate atljt differenza del doppio lua« 
<lratò CU dal qùàdtàtd CJ^, CF. 

V. È perchè il rattangolo TRF è uguale al 
quadrato .del femidian^etro coniugato CH , far4 

nclP 
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neirEllifle la fomma de* quadrati CR, e CÉi 
e nell'Iperbole la lor differenza , uguale ^lla 
fomma, o dilferenza de' quadraci dall'uno ^ eP 
altro femiaife CN, e CB. Imperocché I a fom- 
xna, o differenza de' quadrati CR , CH , farà 
uguale parimente al. doppio del quadrato Cj^, 
toltone {^a) il quadrato C^; ma ncll' Elifle il 
g)j^r // quadrato CN, toltone il quadratoci, è ugua- 
mtttc9d, le al rettangolo QVÌi , o pure al quadrato del 
femiaffe CB; e nell'Iperbole il quadrato CF , 
toltone ;2FN:, o il quadrato CB, è uguale al 
Quadrato CN: dunque nell'Ellifle il quadrato 
CR con il quadralo CH è uguale a' quadrati 
CM, e CB; nell'Iperbole la difiSerenza de'qu»- 
drati CR , CH è uguale alla dìfferetiza de'qua- 
drati CN, e CB. 

VI. Quindi quadruplicati i termini faranno 
neirEllifle i quadrati degl'affi QN, ed;^Bprefi 
infieme uguali a' quadrati di tutti i diametri 
coniugati RJ, HT ; e nell'Iperbole la difFeren- 
xz de' fuddetti quadrati degli affi , farà uguale 
alla diffecet^za, che paffa fra tutti i quadrati d»* 
diametri coniugati» 

VII. Sicché l'Iperbole equilatera^ di cui Taf. 
fé trafverfò è uguale all' affé coniugata, e eoo* 
feguentemeute ancora al parametro ( attefa la 
proporzione di quefte tre linee ) avrà tutd gli 
altri diametri traf/erfi uguali a'fuoi coniugati 
con i parametri umilmente uguali .* imperoc- 
ché pollo che la differens^a de' quadrati degli 
affi de' due diametri coniugati, iia dappertutto 
Tifteffa^ fé non vi è differenza fra i primi , 
non vi può effere in confegueaza né anco fr;t 
i iecondi, j. 
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PRO POSI za O N E XXVL - 

'KelPEIiffff , t neW Iperbole qualunque *4mtf.^^v.viir. 
troWI i medi% proporzionale fra l* affé trafver- yj, ' 
fo N<i ^ e la retta RS paralella alla medefima 
HT , e tirata per uno de* Fuochi F ^ 

IMperocchè tirando la tangente JLG , e dalp 
altro fuoco F , tirando VD paralella alle ret- 
te flr, Rj, Ce giungafi RD , cbe farà divifa 
nel mezzo in E dal diametro BT , per eflere 
la liia ordinata^ ficcome la retta FV è divifa 
per mezzQ nel centro C dal medeiimo diametro 
paralello alle rette PR , VD ; farà CE media 
Aritmetica fra le rette FR, VD, opure FR ad 
FJ , che è uguale ad VD ( attefo V eflere in 
Uguale diftanza dal centro , Tana , e T altra 
jpclinatayila curva coiv T angolo KFJ , oRFQ 
uguale a QVD ) onde* il doppio di CE ^ che 
€ media, farà uguale alla fomma deir eftreme 
R/: ma Cfl e media Geometrica {a) fra CH CO^^^'^ 
e CG ; e CG paralella a FR è uguale al iè- ieih p^I 
miafse (i) trafvcrfo CN; dunque faranno an-^^^/^ 
V cora proporzionali Ri doppia di. CE , BT dop- ^^'''i*- »»' 
pia dì CB, e QK doppia di CG. Il che ce. 

^C o a o L I. A 1 f . 

L Dunque il quadrato del diaaietro BTèugvui^ 
le al rettangalo fatto dalF afsetjrafverfo £}f , e 
dalla retta RC fiia paralella, e tirata pel fuoco. 

IL Onde fé pù linee vengano tirate pel fuo- 
co, faranno tutte fra loro come i quadrati de' 
^ diametri ad efse paralelle. 

in* Di più farà la retta SR ad MA latoret- 
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to del fuo diametro MK al quale è ordinata , 
come lo AtHo diao^ecro MK alt' alfe trafverfa 
Nj2: imp^rocpfaè il quadr^o ffr è uguale al 
fett^ngblQ ^ì 4MK^ come lo è il rettangolo di 
KJ in QN ; iaranno perei6 quefti ittcaogdti' 
uguali fra loro, ^ Gonfeguent^mepte R J ad^H 
farà come MJQ a ^Nf^ 

IV. Eflendo RJ divifa nel mezzo in O dal 

diametro MBf ^ iaarà W quadrato OR al quadra*- 

r to MC , conte il rettangolo |COM al quadrato 

MC; ed eflèndo le rette RrJ, ar, Nfi proporr 

zionali, lìcconie ler toro metà OR ^ CM; , CÌT , 

fata inquadrato OR al quad):^u> CH ^ pome i( 

quadrato Gif ai' quadrato C2iiE ; onde il rettaxt^ 

golo i^M al quadrato MC , fta| come il qua* 

pw/jw drato ^C , il (<i> yettM^o ad cffo uguale 

^^^ yHP al quadrato; CTs[\ 

y.' S pecmi^undo^ faranno i rettasigdlKolf, 
VUV ^ conìè i quadrati deb ^midiametro CM , 
e del KèmiafleCl^^ opune coffit i quadrati dtlt* 
yno, e dell* altro intero Jtìt, N^, 

VI. JEffendo i rettangoli NF£ , \fFR , corno 
Cb)^rf7il quadrato fiìN (^) al quadrato HT, faranaq 
Muìfì'. ancora {e) pome ;2^ ^ ^'^ ; o^^^ i rettango<> 
CO p^ il ^^ ^^^' ^ porzioni di linee tirate per i fuochi 
cnoiL 1. (arantto fempfe fr^i |ora pome' le medefime K-*^ 
tfoff. nee mtieret 

VII. E la retta fM farà alla quarta parte 
del pa[rametro MA , appartenente al* diametro 
MBC , come \'\fkeS[o diametro MiC a* nn*^altra 
MV , inclinata 4^^!!* altro fuoco Jf^'V imperocché' 
FMF uguale al quadrato. C« è aguale altresì 
al rettangolo di JfK iisU» ^oacta^ parte ÙA fqq 
parametro 9 
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//jf<?» i^of FR pià^ onj^e^ VR JÌ0 tilk 4iftanz0 
CO'/ dtik* 0r4i»M^ KOf 4M cemto ^, cùrne^h S^ 
finnza ^é'fuQcbf VF fll f^miap fr^iv^rf^ CPI » 

IMperoccIiè tirando dal fuoco: F, « ibi fieno-q 
C, alla tangemp TKG le paralelIeF^^ cif, 
jCÈte cowQrr*no^ cpo, ^R W* puod |?^ ^ ^ n ^i^ 
r9«KÌ0CjL) chtJ fia pa4?^tel}»^ ^K^ fi^coqatRO/, 
che iia^ ord^n^ra. all' ^fii^ ;. per pffer^ j|U «n^oU 
FRI, VfiT ujguali , faranno ugu;ili ultresì gl| 
angeli RjFff , RJ^F j onde |?R farà pguale ^ 
3l:J? ; fijjchè F'J? farà Ja foB^ma nell* Iperbole' ,^ 
e la dilfirti^ft^a nell' ]£1U{^ 4eM^ 4«ttt inpipaie 

r&^mi m vn ^ ^f fta come r& gd j^<f, 

o paret (pooift CI, pp»^^ g CN^ ^ CGr^ P prft 
poipe CQ fi CN ( pey igf^r^ isoa|tope propor- 
zùanalì le jjcfte CO , CH ^ ^6 ) 4i!i^que farà 
FH ad VP^ com fO ^ CN;; è p«rpiu/&ax>dp VH 
fomoift^ p dilFereni^a (j/sll'inclinace. (da* fupc^i a^ 
<:a^ ^iftanM' dtir ordinata RO dal ce^ro^ fai?à 
i:ompi la diftaiua 4tf fi|0(*i^f ^l jfemjalfc C^» 
}1 ^he ec. 

« 

e 9 » PI, l- A pi I. ^ 

Iv Dunque le forrnm^ , o le djlfeie^ze 4^11^ 
Inclinate AolJ^oQhi » ^ivprll pund della curva. 
Iperbolica ,, BMi«ica ^ fiwio come le 4tAanze 
deir òcdiiiAtt^ 4al centro , jper e0erp quelle £om- 
xne., o differenae a fuefie 4i^uzé neUa fiiedf^ 
fiwa cofcwteirMianf. dirgli cN. / 

IL Ofl, 



to S E Z I O K^. 

IL Onde Ce doveflìmo^ tirare da t faochi a 
diferfi punti dell* Iperbolica , o dell' Elittica cur- 
va linee tali, cfie le loro fomme , o differenze 
efler doveffero in qualche data ragione , prefe 
ia tal ragione le diftanze dat centro, fi tirino 
quindi r ordinate airafse , e in còtal igùifa T 
inclinate da* fuochi a^crmini di quefte ordinate 
foddisfcranno al quelito. 

P R O P a S I Z I a K B XXVIIL 

FIG. 80. In ogni Sezione Conica ordinata pei fiMo aUt^ 
*';^*' ajfe la retta FM, e tirate le tangenti MG ^ NO-, 
^ farà FM la metà del lat^ retto ^ e di fià NO 
. uguale ad HF^^ 

Sia NX il lato retto , fìrà ndla. Parabol* 
NF la di lui quarta parte , e la retta FK 
^ media proporziole fra T afcifsa FK , € il m»- 
dèfimo parametro >rx , attefo il quadrato MP 
uguale al rettangolo FNX ; dunque FM è fct 
metà del parametro ÌTX, eikendo fra 4. ed i. 
medio proporzionale H t. E perchè QP è dop- 
pia di F2f, farà GF uguale a FM, per efsero 
ancor quefta doppia di FN, onde 2I<2 è ugua- 
le ad VLO'^ ma NF è uguale a 2£6 , dunque 
ancor efsa è uguale ad Ko . 

Ma neir altre Sezioni efsendo il rettangolo 
QFH al quadrato 'MF ^ èome it trzfverfo ^ÌC 
al retto MX; o pure come il rettangolo £N:x 
al quadrato NX; farà per^ntitando jgFM aQKX^, 
come il quadrato MF al quadrato KX ; ma il 
primo è la quarta parte del fecondo , dunque 
anco il terzo farà la quarta parte del quarto , 
ficchè la retta MF d^yrà eftere la metà diNX, 
perchè il fuo quadrato fia la quarta parte del- 
l' al- 



H 
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r altro j E poiché £FN è li quarta parte di 
^>fX, farà aguale al rettangolo contenuto dal- 
la metà del trafirerfo CK , e dalla metà del / 
parametro, che Yale a dire MF; ma QF^ ^ ^ 
.uguale ancora al (^) rettangolo CF^ ; pnd^il 
rettangolo di CN in MF farà uguale anch'effo g)^jj«' « 
tk CF<?; iicchè CF à CU ^ o pure CU a CGydena'p¥^ 
ùrk come MF a PG, cioè come ON a NG;^^*^"^\ 
ma FTX a N€r è nella medefima ragione di CF 
a CN, o di CK a CG , perchè dividendo le 
differenze de* termini.^ fono come i medesimi ter- 
inini proporzionali , dunque OtI è uguale ad 
JPN^ avendo amendue la ftcffa ragione a KG. 
Il che &c* 

CpaotLARj, 

I^^ella Parabola fono uguali le rette 6f , 
FM; nell'altre Sezioni non s* uguagliano ^^ ma 
fono bensì in ragione di GN a NO , o pure 
NF a quella uguale; ma GN a NF fta {l^) ^^^/l^,Ì^^ 
icome ^2 a £F ; attelochè il diametro *è ta- detu '?f9. 
gliato armonicamente dalconcorfo dell* ordina. ^^*' ^* 
ta, della tangente ^^ co'fuoi termini j dunque 
6F a FM fta come <?£ a £F. 

IL E perchè nell'Iperbole G^ è minore di 
f^F ^ e alPinifontro nelPElliffe è maggiore » 
perciò GF è fempre minore dell'ordinata FM * 
^ , jieir Iperbole ; è maggiore alPoppofto nfeirEI- 
fiffe. 

IH. Giunta la FO, farà T angolo NFO la 
metà d'un retto, mercè T uguaglianza deMati 
KF,No, ^ 



?B-^:^. 
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PROPOSIZIONE XXIX. 

fil^8*f*' ^^^^ ^'è/?# ^^» ' ordinata alT affé qualun* 
que altra retta TBH, che tagli la tangente GIÀ 
in, A , fé tirifi dal fuocik alla curva la retta FH 
farà effa uguale a B A ^ 



r 



' MperoÈchè .51 rettang<Óo T AH al quadjf^O 
della tangente -4M, fta come il <juadrato NO 
(a^;w/i»al {a) quadrato OM ; ma No è uguale (6) ad 
f b')^'^ 2^F ,• dunque farà ancora come il quadrato NF 
^fop.fttc^ g^\ (juadrato OM; oppure come U quadrato FB 
ài quadrato AM ^ cosi il rettangolo TJff al qua- 
drato AM ; onde il detto rettangolo è uguale 
al quadrato FB ; e aggiunto di comune il qua- 
drato BH^ farà il rettangolo TAH con il qua- 
drato BH uguale alla fomma de* quadrati FB, 
BH; che vale a dire il quadrato Bjì farà uguale 
al quadrato FH| dunque il ramo FH tirato dal 
fuoco è uguale air ordinata BA prolungata fino 
alla tangente.' Il che jcc, 

' CORO'LLAJlIa 

U Quindi è manifcfto^ che i rettangoli Tiff 
fatti dall* ordinate àlPafse, prolungate fino alla 
tangente 6M ^ e dalla loro parte éfterna ^ fono 
uguali al quadrata di BF , che è la diftanza 
del fuoco dall'ordinata. ^ 

IL QiiJndi potrà, deferì verfi qualunque Sezio- 
ne Coqica, fé prolungando i Iati GF, GM del 
triangolo rettangolo CfFAI, fi tirino in qualun- 
que modo l'ordinate BA^ ha paralclle adFM, 
e dal punto fifsoF sMncHnino le rette fH, F* 
uguali alle dette ordinate j imperocché fé il la- 
te 
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U> (SP è ug^H'e ?d FM^ iaranìio i punti U, ii 
oelU curva Parabolica; che fe GP è maggiore 
^i FAf , faranno nell*Ellitica; e fé finalmente 
<iF è minore dì FM ^ faranno neir Iperbolica ^^ 
ficcome nelPaUr^ oppofta^ 

III. Dal punto ^. dove là tangente Mtì ^ tira-i 
ta dal termine dèlTordinata al fuoco FM, con-, 
cocre con Tàfle, tirando un^ retta GV K pa- 
lalelU ali* ordinate^ lari quella uelP Elliffe, e 
peir IperboU f fegondd cìh che fi diffe nella Pa- . 
taboia alla. Propofiiìonè 1,9. ) la Linea (t altcz- 
%4 , alla' quale tirati ^a qualfivoglia punto H 
ddla curva U paralella air alfe BK^ iiqcome 
incora, ÌAV , farà fempre il ramo F// condotto 
dal fuoco a qualunque punto B , air iileffa BK , 
^ome FM à UVj o pure come FN", o NO , 
che egli è ugnate^ ad "HGi percipccliè per ef- . 
fere in tal ragione le rette AB ^ BG, faranno 
altresì nella medefima le rette FH^ HK, che 
ad effe food uguali 4 

IV, Finalmente f(5 dal fuoco alla Line^d'aU^^^- ^ì- 
iezza fi thri qualunque inclinata FBS ; e tirato 

un altro ramo pi,, fi cpnduca a FX una para- 
Iella X.R, che fla terminata dall' ifteffa linea d* 
altezza i farà in ogpi Sezione FÉz^Bs; come 
FLa LRj imperocché tirate le paralclleairaffc 
HK, LP, per effere Fff ad BK i come FL a 
iP, ed \&K ad BS^ come iP a iR, attefo i 
triangoli fimili KBS , PLR, farà per l'ugualità 
In proporzione ordinata F^ ad HS , come FI. a 

PR.OP0s<Zltìl^e XXX, 
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ie» rfrf/ contatta deW iperbole^ rf<r/f ^^^'Jl« jt «s 
tiri alla tangente una ferpendi^^ur^ ^^ * chff 
v^/«£<i terminata dall' aff'^ trapu^ ^a ^ ^'^^^«ntro 
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C / tiri un^étltra perfcndicoUrc CS trtla niedejl* 
nta tangente ^ fa^i il rettangolo di PM la CS, 
uguah al quadrato dffl f^miajfe conjugato CA ^ • 
^»re alla quarta parte del rettangolo continuai 
Jìt(o il trafvcffi^ e il retto corriffondentc , 

SI tirino r ordinate MK^ MK alPuno, e^U* 
altro affé; faranno i crìangoU ffCJ, TMf^ 
fimill; perciocché effcndo i lati se ^ M^ pa- 
rateili^ T angolo MPK ò uguale aJCP, opurc 
CSS (per eisere ciafcuno di quefti con Tango* 
lo ffCS la fomma d'un retto ) e gli angoli 
MKPy HsC fono retti, e ìn confeguenza ugua- 
li i dunijuc ìi/LV a MK ila come CHaCi*; fic-» 
che il reEtangota di MP in CJ" è uguale al ret*- 
rangole di CHin MK, o pureCR, cileadeflac^ 
uguale i ma il rettangolo HCR è ugale {a) al qua- 
WP^il drato CAi dunque il rettangolo d! MP in QS 
diiupf9-é uguale anch*eiìo al quadratoci delièmìafse 
M/i^'l?' coniugato, o pure alla quarta parte del rettaa*» 
1 polo fatto 4altrafv?rfo, e dal fuo parametro • ^ 

CORGLtARJ. 
V 

l. Poiché il rettangolo comprefo dalle tan^ 
genti verticali £E, NO è uguale almedeflmq 
quadrato del femi^fse coniugato , farà uguale al- 
tresì al rettangolo di PM in Ci"; onde £E % 
CS farà come PM ad NO. 

IL E per la fomiglìanza de' triangoli B(SQ^ ^ 
CGJ, PGM, OGN, efsendo QG a QB come 
GJvaCJ, cerne GMaMP, come GN a NO , poi- 
ché i confeguenti fono proporzionali, faranno 
\ aiitora gli antecedenti proporzionali, cioè£Ga 
6 J farà come GM a GN; onde s*u^uaglieraa-. 
HP ì rettangoli iJGN, MGJ, 

f 111% 
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ttt. ì^er k ftefsa ^ragione faranno proporzio» 
fiali ìf. Iati rimanenti EG, CC?, «P, GO} onde 
ii rettangolo EGO farà uguale a CGP* 

PROPÓSlilONfi XXXt 

Se da qualfivotgliéi fumo M ài qualunque Sé* ' 
tione Conic^a fi tiri alla tangente ME una per^ ^^^* ^v 
fenJicolare-MP ^ che concorra con l^ affé in P, 
e dipoi tirando da uno de* fuochi F il ramo FM $ . 

Jf conduca ad effo dal punto P una perpendico-^ 
lare PD ^ farà la porzione MD uguale al femi'^ 
parametro deWaffe. 

NElta Parabola e cofa fflanifefta^ é chiara j 
imperocché tirando il diametro MR pa- 
ralello alPaile^ e ordinando ail'aCTe medefimé 
la retta MK^ faranao i triangoli MPD^ PMK 
uguali, e fimili, attesoché T angolo Dìit u- 
guale a PMR (de* quali ciafcuno fai^ocoogli 
angoli uguali DME^ RMS h fommA di uir 
retto ) è uguale ancora all'angolo MPK; ed 
effendo comune Ttpotenufa MP ^ anco i Iati 
omologhi DM^ Pj; fono uguali; malaSubnor- 
male P£ è uguale alla metà (a) del ^^^^ ' ^^ 1'^ ^^^/^ 
toj dunque airiftefiTa metà dei Iato rdtto è éSta tfo* 
aguale ancora MD, - f^K^9* 

Ma neirÈlliffe, e nell^ Iperbole tirata ilal pjc^g^, 
centro alla tangente la retta ci ' paralel la air a- as» \ * 
tao FM, e la CS perpendicolare, oparalellaad 
MP, farà i'aùgolo ICS uguale ji PMD; impe* 
rocchà Tuno, e T altro di efli con l'angolo CIJ4, 
o Tuguale TUE compifce un retto } ondf ne^ 
triangoli fitóili idj, VUD farà IC a CJ, 4:bmc 
H? a MD, e il rettangolo d*IC in MB farà 
uguale al rettangolo di cs in MP ; ma quefto 
F )> A tigtt«« 
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i uguale alla quarta ( a ) parte 4él rettangolo 

t»]^>^j^ comprefo dalPafle £N, e dal jTuo parametro ^ 

*^^ *^ ' cioè ai rettangolo di CH nel lemiparatnetro ; 

dunque ancor T altro di IC in MD è uguale a 

quello medefimo; perìochè effendo IC uguale al 

(t) femìaffe CN^ farà 2ilD uguale i^l fcmiparà*. 

(h^ jHv ìi tfittto . Il che ^c. 

Jf'up, ai. 

C p R 9 L L À il J. 

in oltre tirando il ramo r'AT, e dal puntola 
la perpendicolare ad eflb PR , anco MR farà 
uguate a] fcmlpàràtnetro , effendo ne' triangoli 
MPD^MTR tutti i lati uguali., che vale a dire 
MD uguale ad MR, e PD a PR , a cagioae 
^egli angoli uguali DUP^ R«P , e BPM , RPiif^ 

P R p ? O 3 ì Z I O N é XXXII. 

FiG. 87. ^^^^' ^^^'^^ ^ '* ^^^^* l><?rìd/^ i/ rettàngolo GCP 
88. comprefo dalle Mflànze ^ che fono fra il centrò^ 

e i due concorfi con t* affé ^ della tangente MG, 
e della perpendicolare MP, è uguale al quadrato 
della dìftanza di qualfivogUa fuoco dal centro ^ 
come CF, CV, 



(O petit 






IMperocchè VG a GF ila come( c)rPa PF,^ 
dunque componendo neirEUiffc, € dividen- 
'^ ^*//«Pf(./.dQ neir iperbole , farà VG più omepoGFaGF, 

come rp più p meno PF a PF ; cioè a diro 
la doppia CG a (iF fta come la doppia CF a 
PF ; e prela la metà degli antecedenti , farà 
C(r a GF,^ come CF a PFj e finalmente para- 
gonando i medefimi antecedenti con la differen- 
za de'tcrraini neJl'EIliffe, o con la fommaneìr 
i^rbole • farà CG a CG più meno GF n 
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Cioèj z CF, come CF a CF, più o meno P^^ 
cioè a CT; onde il rettangolo GCP è uguale 
af quadrato di CF, o pure di VC ^ per cfferé 
continue proporiSionali CCx, €P^ CV . IlcUc&é* 



Corollari. 

t. Quindi il <]^uadrato del iemialTe C ÌH al 
quadrato di C F , diftanza del fuoco dal cen- 
tro, fta come CK a CV i^ cioè conie la diftan- 
za deir otdinatà all' affé MK dal centro , alU 
diftanza der punto P, dove concorre lapèrp«n- 
dìcolare MV con T affé dal centro medefimo : 
imperocché il quadrato CK è uguale a <fCK, 
e il quadrato CF fi è vitto uguale a GC? , i 
quali rettangoli fono appunto in tagiòne diCK 

il. Onde CK a CP è i*empre nella medefima 
i-agioné del quadrato CN al quadrato CF, ia 
qualunque luogo fi prenda il piiiito M. 

PROPOSIZIONE XXXItL 

• tn ogni Sezione Conica ^ fé te tartgenti RE, 
•t)E concorrano in "È^ e fi tiri dal punto E «»^ fig!*i8$; 
fetta ^ che tagli la Sezione iti A„ ei H,> U 90* 9i- 
retta , «fiar congiunge i contatti E , 1> i» I » p- 
r^ quefta dimifa in proporzione armànica ^ cioè 
farà EH ^^ HI^ còfne EA. nrf AI. 

RAI puma fi lì tiri il dranietr6> che taglian- 
do pel m«fzzo la corda BD inK, taglie^ 
fcl mezzo altresì ntf punti i» » * leparalel- 
ie ad effa àÌL^ bs tirate da^pu*^^*^ "** ?^ *.» 
• (pQflCorrenti con una-d^i t*o6^^^^ ^E tite* 
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pvìntì 0, P. I^ertanto il quadrato R^ al qHa« 
4rato E L &9, come il quadrato P Rai qua«» 
Jrato 1 » o pure cokne il quadrato HR al 
quadrato A L ^ o pure come il rimanenti ret-« 
ro^f/tangolo HPJ* al rettangolo ÀÙM ; ma que- 
dM!?ri' Ai rettangoli fono come i quadrati dotte (a 9 
f^K-u. tangenti PB, OS; dunque il .quadrata PBal 
quadrato B ila come il quadrato R Ji al qua« 
drzto E L , O' pure come il quadrato P E al 
Quadrato E . Sicché la tangente EBP è di* 
vifa armonicamente, eifendo PE ad Ea^ co- 
me TB a BOi onde è che la retta BH farà 
di vifa anch' effa dalle medefime paralelle PR, 
B D , M in proporzione armonica , e farà EJt 
ad MA, come HI ad lA. Il che &c. 

CoaOLLAR'j. 

LSvieeverfa tirando dal punto E d'una tan« 
gente E B la retta E 6 ^ che tagli la Conica 
Sezione in i , ed tf , fé pongafi HE ad EA^ 
come HI ad I il, e giungafiBI, che concor* 
ra con la Sezione in D , tirata la E P , farà 
parimente tangente : imperocché & la tangente 
tirata a quella parte dal punto E non concp;-. 
reffe con la Sezione in D , ma la toccaffe in 
altro punto , tirando da queft* altro contatto 
una retta al contatto B , taglierebbe A U in 
un punto diverfo da I : di cui le parti fareb- 
bero nondimeno in ragione di H E ^à $ A \ 
attcfa la divjfìone armonica • Ma non può ef» 
ièr giammai , che la retta SA fia dirifar in 
un punto diverfo dal punto I nella ftefla ra? 
gione di ^ J ad I il ; dunque la cstngeat^ ti- 
rata dal piiQto E verfo D non può xocczt la 
curra 19 altro punto. ch« ia D. 

' IL Pa. 
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IL Parimente ptefo [1 pmito E/apr ^elìa $e« S 

2!one Conica , e tirando da eCT» là fegante EiilT, | 

che fia divifa armonicamente in qdei punti ^ed \ 

ìnl^ & dal punto £ fi tiri il diametro^ e $^or« \ 

dini ad effo dal punto I la retta BID, le con- . 

piante £B, ED faranno tangenti; imperocché 
le toccaifero altrove la retta ^ che gmnge i con- 
fatti, taglierebbe BB armonicamente fuori del ! 
pulito 7 , il che non pu6 eflere in verun conto. ; 

Iir.NeUMfteffa guifa fé due feganti E AH^ 
I^MS^ condotte dal punto E > foffero tagliate 1 

ar/monicamente in altri punti I, X^ e ne^pre- ^ 

eedeati^ tifata la retta IX, che tagli la Sczi#. 
ile In B, 2), congiunte le rette EB, ED^ toc- 
cheranno amendue parimente la curva per U 
ragione di fopra apportata. 

pRo^osiatoNE xxxm ^ 



Se dal concorfo £ ielle unenti £D, t^Ufi ^q^ 
tirino due feganti lEÀH , EMs ^ che taglino la 9i* ^ 
Sezion Conica né" fumi k ^ ìì ^ td ÌA ^ S y le 
congiunte MA, SH o faranno faralelle a BD, ^ 
che giunge i contatti ( come nelle figure delle 
Vropofiz. preced* ) o concorreranno in un mede'^ 
fimo punto T con la retta BD , e ciò fio. den^ 
tro , fuòri della Sezione ^ 

IMpérócchè fé il ^ è paralella a SD^ farà 
EÀ ad ÀI^ tome EM ad MX ; ma EA 
^ Al fta come EH ad Ht ( per effere EH dì- ' 
vifa in proporzione armonica ^ pnde Eli ad E A 
fta come HI ad il ) parimente! ÈM a MX, 
fta come ES à SX; dunque EH ad EX fta cò- 
me E J ad EM; onde anche H «^ ^ pàtatcUa 
^d AM^ e Bt>. Che fc ^^ j^qu fouo pat^VtV-. 



f«# 
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k^ tM isoùconz HS con Bd nel punto 7, fi 
tirino per 4, ed M le rette TAZ^^ FMG para- 
Ielle adf KT^ concorrenti con T^ ne' punti 2*, 
F I ficqòme con ta retta ET ^ congiunta ne* 
punti Z ^ C; farà JSfr ad 42 j come HE ad 
EA , o pure come Stt ad tA , ovvero come ìz 
ficTa PT ad ilT per la fimilitudine de* triango- 
li TIB^ JAT; ficchè AZ.^ farà uguale ad AT, 
In fònugllante guifa farà MG uguale ad MF ; 
perciocché effendo JE ad EM^ comcJXaXM^ 
farà eiziàndio ST x MG ^ come la medeiima 
ST ^ JdP % mercè de* triangoli fimìli TXS^^ 
MXF; dunque fé ghingafi 7M, farà in diret* 
to ad MA , poiché nel triangolo TTZ le para- 
Iclle rz, FG fi fegano nella fteffa egualità di 
proporzione, e. perciò tMA farà tutta una li- 
nea; ili tridenti giugnendo V AT fé non paflaffe 
per M^ taglierebbe per nìezzo FG in un punto 
diyerfi) d^ U^ il che è un aflìirdo. Dunque 
le rette ttS^ AM concorrono infieme con U 
retta BI> nel punto T , lì che &c. 



)PIG, )|. L sé le feganti BÀH^ EUS folTero ìnfinjti'r 
^" mente proffime^ le rette AM^ HS infinitamente 
picciqle , potrebbero confiderajrfi come parti Jn« 
finitefime delù Curva, ónde f rolung^ite al pun^ 
to T deHa retta ED ^ farebbero anch*cffc tan^ 
genti delia Sezion Conica » l'er Io che fé dal 
concorfo 6 di due tangenti fi tiri unalin«a£iiH, 
che tagli ta Scjfcione ne* punti* À^ ed H^ tiran- 
do da ^ue^ ^untl due altre tangenti , concor* 
rcranno effe' nel punto T della^ retta BD , che 
giùgnej primi contatti j o pure tirando una foU 

tangea* 



CONICHE, jr j 

te 4r, che concorra con BD in JT, fi giunga I 

TH^ ancor' effa farà tangente, * 

IL Di più la retta TB faràdivjfa iarmonicà- 1 

toente ne^ punti T, D^ B, e nel concorfoi do- 
ve s'incontra eoa la fcgante, di modochè BT 
i DT farà (a) come BI ad fD. W^/j . 

J>ROPÓSl5!:iQKlE XXXV^. 

tirata dal f unto B concorfo delle tangenti EB^^^^ tf^ 
ÌED qualunque fcgante EAIH, che concorre iti 
I con BD f/V/rr^ |?ifr i contatti ^ fé fongafi hìlL 
faraklla alV ifteffa BD , giunta la HM , tagliere 
quefia BD fer mezzo nel punto K^ dipoIconcór<^ 

rendo con la retta £7 tirata dal punto È pa-» i - 

ralella ^ BD, [ara effa divifa H proporzione ar^ . ^ " M 

monte a né^ punti H, K, M, V; che 'vale a dU > ^ 

re farà HV ^rf VM, <-om# HK 4 KM. * 

Poiché éD, AM, EF fono paraleìle fra lo* 
ro, faranno le rette EH, tH tagliate d^ 
isffe nella medefima ragione > ma EU è taglia^ 
ta da effe in proporzione armonica ^ dunque - 

farà divifa anche VJl in tal proporzione ^ onde 
Wy ad FM farà come HK a KM; ma tiran. 
.do EJS: , che tagli ìn i la retta AU , ed in <J 
Ja parali^Ila ad effa m^ farli come fiTadrjVf^ 
o pq^e «E ad EA^ c«5i Jff(3? ad AL^ e così 
fliC a KU^ e perciò HG ad LU a cagione de' 
Triangoli fimili CrKH, iKM : adunque HC? ad 
iit , è come la medefima HG a LM ; ond^ 
AL è uguale ^ LM. Per ìa qual cofa là ret- 
ta i4M, ficcome la fua paralelU ^^» fono or- 
dinate amendue al diametri f^t^ tirato xia\ 
Voncorfo E delle tangenti ^ ,J^ ^ -> ^^^ ^X^\ 
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divifk pel mezzo infC^dairifteffa (ega&fe^M^. 
Il che Scc. 

CÒlLOLLAlLfv 

I. Quindi può dedurfi , che fé pel punto dt 
Olezzo K della retta B D , che giugne i due 
contatti » fi conduca qualfifia retta HK, che ta-» 
gli la curva ne^ punti H^ M, e la retta EV^ 
paralella àirifteffa B D, in r , farà dìvifa la 
detta H K armonicaniente ne' punti V ^ M ^ 

II. Se da qualfivoglia punto V della fetta 
ETy paralella a BD^Ci tiri f^A tangente del- 
la Sezione , e dal punto A fi tiri per K , la 
retta aK , che convenga con la Sezione in J , 
giugnendo FJ, fari una tangente ancor efla; 

^O ^ ptrciocchè è Ftf divifa armonicamente (a)ae* 
f»/: punti Fy M, Kf B\ e per effere tangente VA^ 
ancora V S bifogna che fia tangente : imperoc- 
ché fé toccafle la curva fopra ^ o fotto il pun- 
to J Ja retta che giugne i contatti , tagliereb- 
be M H fuori del punto K ^ dove è tagliata 
J^Jf^J^ dalla AS; ma(b} la retta, che giugne i cen. 
tatti, diWde armonicamente la fègante, tirata 
dal concorfb delle taagenti; dunque HM fareb« 
be tagliata in un punto fuor di K in ragione 
di H^ ad VM, che è 1' ifteffa di HK a KM; 
Il che è impoflibile • 

IIL Qjaindi raccogliéfi , che le tangenti tirate 
da^termìni df linee infijiite condotte per un quaL 
che punto K concorrono fempre fra loro in a. 
na ifteffa linea ÈP { purché il puntò K non 
fia centro della Sezione , perché farebbero allo- 
ra le tangenti tirate da^termini di diametri con^ 
dotti pel ^centro « onde Coirebbero paralel^e, t 
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perciò non potrebtero infieme concorrere ) la 
cjual retta HF è paralella a BD^ che da quel 
punto K vien fègataperm^zzo, ed è tirata dal 
punto E concorfo delle tangenti BE ^ DE^ tU 
irate dalle eiiremità dell' ifleiTaB D . E tutto 
ciò vuol dire , che tanto SV ^ AV ^ quanto 
MP , jyp convengono fra loro coftantemente - 
nella linea TFP, per quella Propofizione . 

Per la qual cofa fc pel fuoco F fi conduca FW. ji; 
qualfi voglia linea RS ^ le tangenti tirate dalle 
fuceftremità R^, XF concorreranno in V nella 
linea ff àltevtu PK, che vien condotta pel con- ' 

corfo delle tangenti tirate da* termini dell* or- 
dinata pel fuoco ^ paralella alla oiedefima or- 
dinata , della qual linea à^ altezza (ì è parla- 
to nella Propofiz. xy. alla Parabola, e nel Co< 
rollarlo 3. della Proporzione zjf, all'Iperbole, 
e airElliflc, 

PROPOSIZIONE XXXVL 

Dal fuoco F di qualunque Sezióne Conica ^^^^ - 
tirando alla curva due rami FA , FB ,^ da^li e ^oò. 
ficjji punti A , B due tangenti BD^ AD ^ che 
i;oncorrono in D , fé giungafi DF , taglierà^ pel 
mezzo Pangoh hl^BcompreJi da* rami medejimi . 

Concorra D P eoa la Sezione ne' punti R , 
/ , e con la retta B4, , che giunge . i con- 
tatti in Ij dipof fi tirino le tangenti R^> -^^t /.^cotiu 
e converranno< a ) con BA in V ^\\ <]^^ p^uxiXo i%o7.\v 
r farà (b) nella linea d\ig^zaBV:, ^ccU^ ù- ^^i^fp^tJ;. 
rando air ifteffa linea d'alt,. * \e ^et^nàvcoVaxv 
AH, BT, farà come JB^^^Y^U. cos\ ^^ xh. 
VA : ma per effere BF ^^ a^ ^ ^ttsvotì\c2.«^^s^ 
(c) uè' punti B, I, ^ ^k\\*^ V^^ ^^ ^^^^^^^^^v 

\7' 
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cosi fta SI ad lÀ: dunq^ue BI ad 14 Ita cru 

. nie BF a Pii: la q^ual ragione è IMftcffa ideila 

ragione dt BP ad ììH, per effere tanto BF a 

^*ìS^'i' BP, che FA ad AH nella medefima (^r) ra- 

^' , '^'gione[ di FJT ad NE* Per la qual cofa l'air 

golo 4FB è divifo per mezzo dalla retta DF ^ 

efTendo la bafe AB tagliata in I m ragionede"^ 

lati del (k) triangolo ilfiF* Il che &c. 

^''^' C R # t L 4 a >♦ 

1. Quindi^ fé i rami tirati daf fuoco fonò 

in diritto, refulta^ che facendo pafTare qualun^ 

. qu^ rett^ J R pel fuoco , e tirando da i ter-. 

mìni le tangenti JK^ R^^ che convengono in 

^ V eoa la linea d^ altezza i giunta la VF ^ fari 

[ quefta perpendicolare a RJT; (Perciocché glian^ 

[ goli JF^, RF^ fona uguali a due retti > lame- 

I tà de* quali è cialcuno angola VFS ^ VFR rct- 

r tOj come dimoltrolC nella Parabola al Corollare 

9, Mei la Propofiz^zp* 

Ih Da qualfivoglia punta^prefo nella cur- 
miot. yj^ intercetta fra i termini R,, S 4* una rettai 
condotta pel Fuoco ^ tirili un*altra tangente AF ^ 
che concorra con le tangenti R^, SVmQyT^ 
e giungendo al fuoco le fette GF ^ TF^ quefte 
conterranno un angola retto GFT; poiché ef* 
fendo r angolo GFA la metMeiraagoto RFA ^ 
t l'angolo AFT la naetà dell' afngolo AfS ^ 
farà r angolo GFT la metà degli angoli RFA ^ 
AFS, che fanno la fomma di due retti* 



PRO. 
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PROPOSIZIONE XXXVIJ, 

Se nella tangente à^un Iperlote ANR (ti ver^ J^^*,^* 
I tic e di quifJunque diametro NQ.^ fi prendano U 

porzioni NA^ NR uguali al femidiametro con^ 
i j^gato CB^ ovvero t^U ^ che i loro quadrati n- 

guaglino la quarta parte del rettangolo [otto il 
[. trafverfo QN, ed il retto NS, dipoi congiunte 
j dal centro C le rette CA , CR in qualunque 
i modo' fi prolunghino^ quefte non potranno gt0rnmai 
\ concorrere con la curva Iperbolica ^ feibene ad 
\ effa s^ accofieramo fempre per uno fpazio minore 

di qualunque dato intervallo JP . Cbiamanfi quefie^ 
I tette A fìntoti deinperbole^ 



IMperocchè orclmata al medefimo diametri lai 1 

;retta MKr, che fia partitella ^lla tznffin» ^\ 

te, e che tagli i detti Afintoti neVpunti D, Z, ^ 

farà jI quadrato BK, al ' quadrato . CK , com^ 
il quadrato AN. ^ che è la quarta parte del / 

rettangolo QRS , al quadrato NC ^ che pari- 
mente è la quarta parte del quadrato ^jNT, e 
perciò farà come il rettangolo j^!H4> a} quadra- 
to Qìi , che vale 9 dire come il pargiaetro 
2f J al trafverfo £N , ^nella qual ragione ap- 
punto è il quadrato delP ordinata MK al (tf)W !;«'«* 
rettangolo QJSN : laonde per edere tutto il qua-, deiu Pnh. 
4rato DK al* quadrato tutto CK come il qua- ^*^' ^' 
drato MK tolto dal primo al rettangola £KN 
tolto dal fecondo, farà il firrjj^nCiBte di <\ueUo 
al rimanente di qocflo, clo^ j% ^#tanSc\o DMX. 
al quadrato CK, come il C|, ^'^^ to A'NlaYcv^v 
drato CN; onde è cofa chì^H^^ e'^^^^^^"" ^^""^ 
tangolo DMZ è eguale al \ c\^ ^o ^^ -^ 
pure al rettangolo ^^Ri v^ a^ e ^ v.^^ ^ 



i/ 
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a KjEt ,' così àN a DM , e l\ piima è (btOr 
pfe molto maggiore 4eUa feconda ^ dan^iie 
eziandio la terz« fempre farà maggiore delU 
quarta ; e percjò prolungando^ in infinito l' 
Iperbole , iiccome fempre maggiore diventerà 
MZdì NK^ cosila retta AH diverrà maggioit 
re deir intervallo DMy il ^uale intervalle s'an-f 
derà fempre fcemando in infinito ^ iècondocho 
crelce di mano in mano la retta MZ ìa infi^ 
Ulto i fioche la, ragione di AN a DM potrà di« 
ventar maggiore di qualunque data ragione di 
AV[ a P, ficconie di ta( ragione potrà dive&« 
tar maggiore anco quella di' MZ a KR ; eA 
fèndochè può crefcere in infinito tanto Tordi- 
nata MK deir Iperbole , quanto r ordinata ZK 
del triangolo ^ e qualunque di loro , e molto» 
pia la loro fomma MZ può diventar maggiore 
di qualunque data nella maggior diftanaa dalla 
cima K deir Iperbole. Dunque C4 fi va fem- 
pre accoftando alla curva dell* Iperbole KM ^ 
ftcondocbè Ccema T intervallo DM , che può 
divenir minore di quaUnqnc dato P^ né giam- 
mai con efifa curva concorre ; e la ragione (i, 
è, che il punto M è fempre difcofto dal pun^ 
to D , perchè poffa il rettangolo DMZ eflere 
uguale al quadrato 4^ , come abbiamo dimo- 
ftrato. 

Corollari» 

I- I mcdefimi Afintoti prolungati fopra Pan- 
golo C tagleranno dalla tangente del vertice 
oppofto le rette £E, £X, uguali alle ^rime, 
a cagione de' fomìglianti triangoli QBC , CiNT, 
che hanno un lato uguale a unlatq, cioèfiC 
uguale a CKi onde e manifcfto, che ledette 
CE , ex lono parimente Afintotì dell* Iperbo- 
le 
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h oppofta £1, che h^ il medefimo ts^Cvevfo^ 
ife lato retto . 

IL Qualunque retta Bif tirata dentro Tan- 
];olo 4CR paralella a un Afìntoto , concorre- 
rà con ripcrbole ; imperocché mentre l' inter- 
vallo della Iperbole dairAfiatoto va continua^ 
mente fcemando, e cliventa minor di qualfìvo- 
^ia dato, rintervallo di detta paralella è Tem- 
pre coftante , e il medefipio . 

Ut. Molto più poi qualunque retta C B , 
che diirida T àngolo ACR^ fcgherà. ripcrbolc, 
attelbciiè la fuà diftanza all' Aftntato \ra ièm- 
pre crefcendo^ nel tempo iftefifo, ch« diminui- 
icè P intervallo dell* Iperbole dalfA^utoto me- 
defimo. 

IV. Simflmente chlaìro apparile^ eflere ugua- 
li 1 rettangoli DhiZ^ dmz^ conteijuti da por- 
zioni di paralelle ordinate al dianietrp tagliate 
daHa curva Iperbolica , e dagli Afinto^^ , eden- 
dò ciafcuno di quefti rettangoli uguale al qua- 
drato 4N:(i1 che s* intenda àncora degli altri 
rettangoli WZ^ duz . ) ^ 

V. Finalmente le p'orziomi DM, VZ int er- 
bette fra gli Aiìntoti^e la curva dall'una, e 
dairaltra banda, anch'efle lono uguali, perchè 
ficconae ATH è uguale a NR , così jpK è u- 
jgoale a KZ, e T ordinata MK uguaglia KV j 
dunque Je rimanenti D M, F Z, fono uguali 



PROPOSIZION5 XXXVllI. 
Se qualfiwgUa renàJx^ / foC^y^"^^ ripertA« 



éiltrove , c^me farebbe in 



>?^ot^' 



norrena© co» ^Vi 



AfiftMi M^ punti TD^ f.s ^ ^ > ' -o 

TD^td il quadrato di \/A^^Mé^ ** ^^ ^^^^ 



9t S E Z t O M t 

gtrcri la quarta parte del rettangolo tomprefì 
dal trafverfo diametro l C ^ ^ e dal fuo late 
retto VF. 

I W6. lo*. TMperocchè quando ciò noo fofle, frefe dair 

I J^ una, e dall'altra banda le parti FS^^<S, 

s quadrati delie quali folTero uguali alla quarta 

parte del detto rettangolo^ ne feguirebbe^ che 

giunte le rette CG, CB^ per T antecedente Pro* 

y porzione t farebbero A fintoti ; il che non può 

eflbre; perciocché fé CG cade di fofws acr, 

I prolungata in infinito, (empre più fifcofterid^ 

elTa., e però non s* accoderà di mano in mano 

all'Iperbole, come rAfintoto Cf; che iè ca« 

de dentro i' angolo afinroticó TCD ^ come là 

(,5 ^,7 retta CB^ allora prolunga ndofi ( à ) fegherà T 

Offf/;. |. Iperbole; onde fi vede, cheCG, CB- non pot 

'^^'^'fono elTere A fintoci; ficchè i foli quadrati del* 

le porzioni VT. , Vù^ e non d' altre maggiori ^ 

o minori di effe, uguaglieranno la quarta par« 

^ te del rettangolo cpmprefo dal trafverfo I^^ e 

' dal retto ^ F ; onde tali porziooi faranno fra 

loro uguali . Il che &c* 

i Coaot(.Aaf« 

L Pofta LKO ordinata al diametro C ^ , e 
iparalella alla tangente T D ^ e che concorra 
con gli A fintoti ne' punti P y S ^ farà il rcN 
tangolo P L S j oPOJ* uguale al quadrato 
^ VT^ come fimilmente dimoftroffi ndU antece- 

dente Propafizione-. 

II. Quindi rintercettc fra gli Afintoti, e la 

' curva PL^ OS^ fono parimente uguali; onda 

qualunque mta P S tagli V Iperbole , e ^li A« 

fintoti, le fuc pardi ìntarcettc tra U curva^ 1 

. . ■ ' \ gli 
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%\\ Afintoti fono Icmprc uguali : imperocché dì. 
vifa per mezzo ÙL in IC, e tirato dal centra 
il diametroCK, che concorrerà con l'Iperbole 
io V^ e, tirata per V la retta t V D pàralella 
^ Qt^ farà qtìefta la tangente divifa ugual* 
tMnIe in f^\ per qutfta Propofìzione ; « i ret* 
taji^oli PLJ y PéS ùguaglieranno il quadrato 
T^^ o fur€ VDi onde te dette parti VL , OS 
£iranno aguali ^ 

liL Da ciò , clie fi i detto nella Fropoilzlo* 
he s' arguire» che non poflonò dffegoarfi ali* 
tpcrhole akri Afintdti fuori di CT^ CD. 

I>R0PÓSt2t0NE XXXIX, 

/ 

fiiy ^ùjtcmrendo Cén gli AjintHi né" fUnH EZ^ 
titanio pel ^mtfo il diametro ICV farakUé aU 
h Ì9H0 Qp, farà il rMangoUEOZ^ ìiffhilf 
al quadrato del fimidiame^o C V. 

Ttrat4 la Mnfcnte TftB^ e da! puneodtN 
rAta L faj^iMIa'nd ttn , id ordiaatA 
al diametro^ che feghi gli Afiototi ne* punti Pi* ; 
poicihè il rettangolo EOZ al rettangolo SOP ^ 
in ragion compofta del lato SO ad P ( o pu- 
re di cr td VT ) é di ZO ttd 0/ ( pure di 
CV zdVD) e sella ftefla ragion cotnpofta de 
i aiedefimt lati « fià il quadrato C r al rettan- 
golo Tf^D ^ otvitio «1 Quadrato VT ; (Irà il 
cettmiirolo EOZ % ^&P^ come il ^oidrito oàr 
«1 quadrato FT; ma il rettangolo JO? e u- 
«uale { a ) «1 quadrato Vr dunque wUi«Uo .^^ ^ ^ 
ti lettangcA) Boz , at\ s,^^^ ♦^ iKft«*««atfii.rftt 
Ctr^ Il clie &c- ^^ . V,.. 
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t^ Tn Tamigi Unte maniera moftrirafTt il ret<* 
tangolo 2gK uguale al quadrato Ct^ che ^ 
H medefìmo del Quadrato CF; onde faranno u* 
guali j rettangoli EOZ, Z^^, e le rette OZ » 
jgE fono parimente ugual! ; imperocché , per 
effere uguali i detti rettangoli^ ÈO ad E£ ftx 
come Q^ Z 2 Z O y onde componendo £ a 
£E, farà coaie o^ ad OZ; ficchè TinterceN 
te dagli Afintoti, e dall'una , e dali'ahralper^ 
bole fiE, OZ iono uguali, ficcome faranno u- 
gualiOB^ £Z^ e per coflfeguenza anche ì rct- 
UngoH £E0 , QZo ; 

ILE perckè tirando qualftvogh'a altra linea 
czeq paralella allo fteflb diametro VCl j fari 
parimente il rettangolo f iz» o pure t?^, ov- 
vero qffB ^ o pur» ^ z , uguatle iti medefimo 
quadrato CX ; faranno altresì uguali i rettane 
£oli£OZ, eoz contenuti da^ parti di linee pa-* 
rardl€ inc^rcectCF datiruna^ e dall' altra Iperbo* 
le , e dagli Afiiltoti ^ ed in oltre le porzioni 
OZ, ^^^rifulteranno uguali | ficcome I^ porzio^ 
m $e^ e zq* 



PROPOSIZIONE Xt. 



t' 1 



PiG/io^. Se in una meiefithalperiBU ^^ o nilUtòerW& 

107. t..«^^^^^ jj prendano due pinti OV ^ e fi tirine 

da cffi due rette OS, VD paralelle fra hre^ t 

terminale agli Afintoti ^ ficcome due altre rette 

*, OP, VT ntll'ificjfa guifa fra lorp paraltile^ e 

terminate a stetti Afintoìi . farà il rettaifgoh 

. .' ìSOP uguale al nttangoh pVT» 



Igx^ 



e 6 t4 I CHE. 



lai 



Imperocché glttnu la retta 0>^, che concor* 
ra con gli ^fintoti ne'punti I, I^i faranno 
uguali (a) Tintercette 01, PX, ficcome ^^^cheW^^^ 
le rette OL^ VI: di>nque OL ad F£ fta co- dtUa?fa^ 
tot vi ad Òli Ktta OP ad VT ^ fta come OL,^^' ^* 



3f* 



aiiFiL, ed KD ad OJ^ come Tf ad 01, a 
cagione de'trj^ngQli fimlli; dunque OP ad VT 
éA. ^me VD ad JÒS ^ ficché i rettangoli JQp 
Dt^T vj^o uguali < Il die &c« 

C R , Q t b A R.J 4 
^- 

t. Se da qaaifi^ogiiano pùnti V , K d§ÌU Cur « 
'^a Iperbolica ft tirino le paralelle agUÀiiiito- ^l^-3i# 
t| rr, VD.ed NR, ilA, farà il paralello. 
grammo RNi uguale al paralelIogrammorjP^J?} 
perciocché pereffer <iueflì rettangoli fra ìoro'u* 
guali, anche i paralelìo^ràmmi equiangoli defau ' 
tono eflere uguali^ attefa T ugual proporzione 
de' lati reciprocamente paragonali. 

IL Laonde anchf i triangoli C'hlK ^ eVT ^ 
che fono la metà, dti tali paralellogrammi^^-^ 
no uguali.» ^ , . 

IlLQjiindi la ^agioiie deirordinace airAfin- 
tote NR, FT, che fono paralelle alPaltro A- . 
iiototo^è fempre uguale alla ragione delle di- 
ftanze cH ^ C R reciprc^caménte prefe» a ca- 
gione deir uguaglianza deYopraddetti rettango-* 
1!^ paralellogrammi I o triaagolt, che intor'« 
no agli angoli uguali debbono tiett i \ax\ t^ 
ciprocamcnte. groportionali . 



. IV. Tirate b tangenti P^ UV^ ^ cV«i 

vanno a ternainafe agli A%k^M * cV*-^ ickuo &-- 
gate per mezzo (b) neVon^ \. ^^ '^ Ca^ic^^x^ 
uguali eziandio i triangoli \^* ^t* * 






l«A SEZIONI 

' ferirti nello fpazio Asintotico, come quelli, che 
fono doppi di paralellogrammi uguali RNì*, 
T V D ^ o pure quadrupli di triangoli uguali 
C VR, CVT. 

V. I mifti quadrilateri RNKr , ed ilNKD 
fono fra loro uguali ^ imperocché tolta di co- 
mune il paralellogrammoCR XD dagli uguali 
paralellogrammi TVD, RKA , reitera T^XR 
uguale ad A VXD, e aggiunto air uno, e al- 
Taltro di quefti il trilincoFXJ? ^riufciràRNlT 
uguale ad aNP'D* 

VL Parimeotc il Settore Iperbolico CKK^ è 
uguale a qualfivoglia dcMetti quadrilateri R'tiVT , 
ANf'Dj poiché effenacf uguali i triangoli RCK^ 
CjTK, fé tólgafi di comune il Triangolo CR2^ 
e vi S*aggiung5l il trilineof^ZN', ne rifuUerJl 
il Settore ycK uguale a RNrT^ o pure ad 
4KyD^ che è il med^fimo, 

pB.o?osizia»B XLt 

fio. x*f. Se r ipnhle N V , q H f^no fra gli Afinmi 
A C E , r CT , che comprendano gH angoli ACT , 
TCEtf hr0 confeguenH^ uguali a due rentier 
fi ano quelle curve tagliate dalle rette ÌA¥i\VQ 
paralelte a uno dtgli Afintoti h C E , faranno' ta. 
gliatc dair aifrà Afintoto Ct ne^(ttnti%^T rfel. 
la mèdfifima ragione^ 

^^K'TMpcroccfaèf a) !» ordinate »R,Fr fono cch 

m^'^k me le reciproche dìftanze TC ; €R , nella 

qual ra^one faranno altresì r altret ordinate R*» 

r#' luonde permutando farà ancora TX K aA 

Kff\ cernie, FT are. H*^&c. 



Cff. 



e O N I e H I. ipj 

C0&9LLAR|* ' ^ 

I. Quindi II quadrilatero KVIVT al quadri* 
Utero A ft. 7* 6 farà feaipre nella medefiina ra« 
glone di N* R ad R H, elTendochè tutte le ret- 
te neirano , e nell'altro ordinate paralelle alle 
medefime >F R ^ KÉ fono nella data ragiane • 

II. E congiunte al centro C le rette MC , 
VC^GCyCB^ faranno parimente i fettori 
CN:^, ^^B nella medefima ragione, come 
quelli , che fono uguali a* detti quadrilateri ^ 
KJrjT, ed KBGT (2L). • 

' IIK Se da' punti M, H fi tirino le tangenti CO jwr «^ 
delle Iperbole prolungate fino agli Afintoti, e diii/pni 
fia NH paralellaairAfintoto ACE ^ concorre»^*^*-'^' 
ranno tali tahgentì nel medefimp punto r del- 
r altro Afintoto; Imperocché per elTere/f j^ tt- 
guale ad HT ^ anche CR farà uguale a ^7*; 
e perchè àK è uguale a NT ^ parimente CR 
è uguale a Rr- laonde nelFuno, e nelPaltro 
modo ritulca rifteffaRr uguale aCR; ficchè 
il punto r y dove concorrono quelle due tata- 
genti, è il medefimo. 

IV.E iè dal noedefimo purìtoT di unì KCinn 
loto fi tirino le tangenti THE ^ THA delle 
Iperbole, la linea HN, chic congiunge i con* 
tatti, farà paralelk ali* altro Afintoto ACBi 
imperocché Tuna, e Tajtra di. quelle tangenti 
è divila pel mezzo np* contatti fl, K, e per* 
eiò i lati re, TA fono tagliati in gròpotito- 
kc della medefima retta, If ^?, che per tal ta«- 
gione fajrà paralella alla bafe E A* 

V. Anche i triangoli C ^ T , ^ "^ ^ ^ ^^*c^\V 
A dentro quelU fpaz} AfvK.oticì* ^^^^^^^ fe^ 
pre «ella data ragione, ^\ dV ^^ ^ ^^> 



V 



mm 
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per eÀTcre in tal ragione le loro bafì i C^^ 
CBi S ciò accederà eziandio ne*criangoli, che 
non concorrono al punto medefimo T^ perchè 
i triangoli deicritti in (qualunque fpazio Afm^ 
totico d^ una ifte^ffa Iperbole dalle tangenti di 
efla , fono uguali ( a ) . . 

CO P^ '/ 

dShP^ PROPOSIZIONE XLIt. 

riG. no. ^^ ^' diàmetro fecondo HI coniugato al frimO 
' diametro trafverfo HQJÌ facciano due Iperbole op* 
fofte HK , IF , delle quali il fecondo diametri 
coniugato fia alP incontro il medejimo fi(Xj ave- 
ranno quejte quattro Sezioni comuni gli Afintoti* 
Si chiamino quefie Sezioni parimente coniugate* 

Tirate le tangenti KT\ it /che concor- 
rano inT, le quali faranno paralelle aL- 
r ordinate de* diametri Ng , HI, e perciò an- 
che a i fcmidiametrì coniugati CI, CN", con^ 
giunta la Qf % f*ri quéfta TAÌìntoto eomone 
all'una, e alKaltra' Iperbole Nf' , IF. Impe- 
rocché effendd CÌ^Tl un paralellogrammo, il 
quadrato N2* è uguale al quadratoci, o pu- 
re alla quarta parte del rettangolo coitiprefo 
• dal Iato trafverfo jjl^ , e dal fuo lacci retto • 
In fimil guifa la tangente It uguale a CK , 
che è Taltro femìdiametro coniugato delPIper- 
bole, contiene un quadrato uguale alla quarta 
parte del rettangolo contpnUto dal lato trafver- 
fo Hi, e dal Iato retto, che gli corrifponde ; 
parimente tirata all'altra Iperbole pppoftaKfl, 
la tangente ffi* paralella alVìftefla \T ^ t pro- 
lungata (a tangente Tir, che concórra con ^fliì 
in 4 , farà.iWNc un paralellogrànamo ,*e 1" 
ifteffc tanfienti Ni^ SA faranno uguali a* Te- 
■■*'•■'-■ mi- 



i^ 



tpidiametrì coniugati C H; C 21 a^ e& o^po- 
fii; oade giunca VA € farà ^aefta P Afintota 
comune a quefte Iperbole (a). Dunque le 'ret.'&^'^*^ 
te r C X, AC E iono gli Afintoti conauni di ^^' 
quefte quattro Sezioni^ che fi chiameranno fra 
loro coniugate. 



Ci Ù RÒ t L A & fi 



t. La retta >fl , che congtunge i contatti , * 
^ivenundo il diametro del paralellogrammd 1 

CMri , verrà tagliata pel mézzf> dair Afinto- | 

to CT in R , per effere C7an» altro diame* ^ 

tro delì^ ideàb paralellogrammo • 

ILE perchè (b) 2fJ farà paraletla air ;iltr# Cb)j^ H i^ 

Afintoto A E^ anche qualfivogUà altra V F ySlup^ ' li 

che congiunga ì contatti d'altre tangenti Tf^f'fi^f^^ 
P V tirate da^ un qualche pùnto medefimo P 
deirAfiiitoto comune , farà paralella airiftefla 
^F ^ e venrà tagliata pel mezzo inZ^peif efferé 
aeirifteffa ragione NR a Rf, e K 2^ ^^^C^)* cOP#r/ir 

IIL E perchè ancora CP è ugliata pel mez- Pnp. ^k. 
20 in 2 , ficcome la tangente Vf'M è taglia- 
ta pel mezzo in F ( d ), faranno le CF ^ CV 
tirate dal centro a* contatti paralelle alle tan-^^*^ ' 
genti pr, 4>F, e perciò faranno femìdiametri 
coniugati di quefle Iperbole; imperocché PF è 
uguale a CV^ che gli è paralella^ e P^' è a- 
guale alla paralella CP; onde CVè ugualmen-^ 
te dittante dall' ordinate al di^tnetro C F ^ Re- 
come CP è ugualmente dift^^^^ daU* ordinate 
al diametro CK 



IV. Quefti paralellogr^w /^T*^! ^ tV^^^ 



4ae la quarta parte de' 
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IT, E ^tialuoque pftralellograoiitfd ttfWtù*' 
/cricca fra le inedefinìe Ipefbolte coniugate , 
compreio dalle loro tangenti , tirate per i ter* 
mini deMianàetri coniugati, farà uguale sl^nt^ 
ne. III. lunque altro paralellogrammo ìnfcrittOitrBX^ 
comprefo da altre tangenti, tirate per i termi- 
si di altri diametri con/ugati.* Imperocché que- 
lli paralellogràmmi* faranno <|uadrupli degli u- 
guali triangoli cL^,Ciir^o pure degli u* 
guali paulellogrammi C^RP^CNTi, 

VI. In oltre congiunti i contatti, che ibna 
a' termini de' diainetrì coniugati , he iìfulterà 
il paralellogrammo KV Pe uguali all' altroi 
BIIQ, i impeiocchè ibno quefti paralellogram^ 
mi le metà degH> altri RISM ^ ATEK trx 
foro uguali; attefo, che i triangoli CNl^cKF, 
che fono la quarta parte deMetti paralellogratn- 
mi K^FG , HKII2 , fono la metà de* paraleU 
fogrimiUi etiti ^ CFFiF \ che fono parimente 
fa quarta parte degli altri RLSM^ àTEXì 

PROPOSIZIONE XLIIL 

Anckf neWEWjfe ^ confìrme mite Iperbole c^n^ 
pgate , i fa^alelhgrammi RLSM,AT13t 
ccmprefi da tangenti tirate aUetrhini ài ine iia» 
ntetfi con]ugah G V , K F ^ a N Q^, H I , femfré 
faranno uguali '^ficcarne ^ncpra foto ugnali i pa^ 
ralellogrammi £ V F G , tf ti I QJnfcritti dentro 
la mfdefima ElUp ia rette ^ che Qùngiunffmi 
termini di amendue i diametri con jug4ti^ 

SI codgìungano i due^ punti r , r,c pel pun- 
to V ordinata al diametro H Q là tQttt 
F/\ che tagli la tengefiitc I T in ^j ficcomé 
-pel pu^cb I ordinata al diametro f R W retti 

IB ^ 



I B , che coDccrrra con la tangente f Rin 0, 
farà certamente il paralellogrammo cro Bu- 
giate air aìtro CPZI ; cffcndochè amendùe lo^ 
no é&p^] del trrangola C J^ t infcrìtro in effi ; 
Illa concorrendo il feniìdiametroCFcon la tan^ 
geiite I E in I>^ e fi femidiametro C N con la 
Ungente tL ini*, e rana, e Taltra tangente 
ID, VLxvL^^ farà il paralellogramoio PCT-^ 
a CFRF , come quello madefimo a CFOB , 
-mediante la comune altezza , e la continua pro- 
porzione delle lorobafi CZ), CF, CB ( a ) : 
Parimente il medefimo i>cr^ fta a CNri ,(0/*fr« 

Coto'l II 

come qiiefto ifteflb a CPZI , attefa la medefi- ^ez/i ^t^ 
tóa altezza di quelli paralellogra'mmi^e la prò- ^^*^'* 
pìDrzione delle bali C3f , CN, CP,- dunque fra 
mft^^ eCVOB^ a pute il fuo uguale CPZI, 
tanto è' medio proporzionale C F R ^, quanto 
cut Ti; adunque quelli due fono uguali; nu 
fonò i medéfimi le quarte parti de' paratello- 
l^rammi KZ.JFM, ATEX ; dunque ancora que- 
ftl fono uguali ; e le loro metà fono gli altri 
due^ infcritti KVFG^ e HMl^felTendochè il 
triangolo C F K è la metà dì e F R r , e il 
triangolo CNI è la metà di CNri, i quali 
«riangoli fono eziandio la quarta parte de^éetti 
paralellogrammi deferirti dentro rEUiffe ): dun- 
tfat ancora quelli paralcllogrammi infcritti ^ 
uguagliano , come s* nguagUauo gU altri civ- 
c<Jfcritti. n <*e &c. • 

C é K i. \. 

t. E*manIfcfto, tkt .>\^Sf^^^ X^^'^Sa 

d!vifo in A nella ftefif. \v ..^^ -^o^v^ -%^<e. ^^ 

in P, perchè Dcr^ \\ if"p^^^ S^x ^^^^^v^\- 

fteflQ a CPZIy pg^^ \ W^"^ '^ ^ "^ ^ ^^ 
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ragione di DC a CB è la medeilma di fc à 
CP ; ma la prima è doppia della ragione dt^ 
Fc a.CB, e la feconda è doppia della ragio- 
ne di M eaCPj dunque ancor quefte rancai 
di I*C a CB , e di 2SfC a,CP fono uguali ì 
laonde ogni volta, che fonp con^gati ìdianae^ 
Iti FK^ VGy e parimente coniugati ibno altri ^ 
due N^ , IH , tirata dal termine V del dia-, 
metro VG V ordimata al diametro T^Q^ , e dal, 
termine I del diametro I H T ordinata I B al 
diametro F K y faranno tagliati próporaionaÙ 
mente 1 diametri "ìiQ^y FK dalle dette ordina- 
te; imperocché NQ^ doppia diNC, farà' aCP, 
come FK doppia diFC aCB; o pure fari quella 
al rimanente PN ,come quefta at rimanente BF . 

ILAnxi fé da^ÉerminiN^ id*amendue i dia- 
metri coniugati a tirino T ordinate Nh^ IBad 
altri diametri conjugatj ^faranno quefii diametri. 
VG^FK ugliati proporzionalmente ne* punti 
A^ B; imperocché farà VC a, Cb^ come TC a 
CK ( per eflere T ordinata f^ h paralelta alla 
tangente Tf^ ) e perciò come CK z CV ^ o 
pure come C^ a CB; e per quello VC z C b 
farà come FCaCBi,e.^C alja rimanente 
FA, conae la medefima €F alla rimanente F5; 
e raddoppiati gli aiuecedcnti, farà V^ zàVb^ 
come K? ad FB ; ficcome anche dividendo > 
Gb zA bV farà come KB a BF. 

ill.Iretttogofi duncìue GbV ^ e KBF farao^ 
no come i quadrati CK, e CF, o pure GV^ e 
Kf y ovvero come il lato trafverfo GV al fua 
lato retto; che vafe a dire come il rettangola 
Giy z\ quadrato 21/8^» o pure come il quadrato 
IB al rettangolo KIF ; e perciò il quadrata 
Ni&farà uguale al rettangolo KBF; ed il qua* 
drato IB ugaagllerà il rettàngolo GbV. 






CONI ^H E. it>9 

mOPOSlZIONE XLIV. 

1 quadrati di due qualfivogtiano diametri co- PIO* "«.^ 
1/iiugati JH , NQL /5>;«* ifj^4f/i 4' quadrati degli 
à$ tv, QV. 

TMperocchè tirata dal punto I T ordinata IB 
JjL a KF^^Aal punto Nrprdinata iMi&aSF, 
iairà il quadrato CST uguale a'quadratiHè,C)&j 
e il quadrato Ct ugwale ^a* quadrati CB , IB^ 
m2^ il quadrato Ni& è uguale al rettangolo KBF, 
e il quadrato IB è uguale aGAr(a); dunque c^a/T 3, 
i due quadrati CN^ CI fono uguali al rettango-^^^ 
loffBF col quadrato CB, e al rettangolo 6*^ 
col quadrato Ci; e perciò ^fono uguali a' due 
quadrati CF, e CP'; e prefi i loro quadrupli, i 
quadrati JT^^ e IH faranno uguali a* quadrati 
#CF, e Gy.^ll che &c, 

C O R Q L & A It I » 

I. Quindi I quadrati dì due diametri coniugati 
fono uguali a'quàdrati d'altri ^uainvdglianp dia* 
ffletri parimente coniugati j imperocché qualfi- 
£a coppia di quefti quadrati è uguale a' qua- 
drati ddl'uno, e dell* altro aflè . 

IT. Ancbe i quadrati GP ^ ed FF ftrannó 
ugiulia'quadrati^l, ed Ilf. j0vp«tocchè <\tte\Vv 



no a 



; dunque anche i qv^W? ♦' fi^ n ^ 
uguali a' quadrati ^XJ^^ i\ ^ - 






^e- 
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t>tlOPOSIZIONB 2ELV. 

fW. xi|. Ma neìU Iperbole à quadrati de* diametri ti^ 
niugati IH, NQ^ (fé faranno di/uguaii ) differU 
[cono fra hro della medefima quantità , cife éut 
^ualfivoglia quadrati d\ altri diametri eonjugati 

IMpcrocchè tirate da* punti VL^tàV fra gii 
A fintoti le tangenciiiN7,£^R,che fkiuthno 
uguali agli fteifi diametri fecondar} IH, KF ,e£» 
fendochè >7lfari uguale al femidiametroC^ ^ 
e FL al femidìametroCK; e tirate airAftntotd 
Cà le perpendicolari KM , TB, ed P^E, RD, 
è manifeftot (:he farà 4iif uguale ad'MB^fic^ 
come 4N è uguale a Nr/ ottide la differenza 
de* quadrati CK ^ ÀM^iht h la medefimft di 
quella de' quadrati CU ^ MA ( perchè il gu»* 
drato c^ è uguale a* quadrati CM^ edilfN;€ 
il quadrato A ti è uguale a'quadtati IM , MN ; 
onde tolto il quadrato comune MjM , la diffisren* 
2a di quei quadrati rimiTne Tiftefift ^ che quella 
djB'quadrati CMtàAM) farà V iftefla ^ che la dif« 
ferenza de' quadrati CU^ ed MB che è la aie- 
defitha, che il rettangolo ACB. Similòiente In 
differenza de* quadrati CF^ ed VL bxk la m6« 
defimai che la differenza del quadrato EC dal 
^ quadrato EL , o 'dal fuo uguale BD ^ quak f*^ 
rà il rettangolo LCD • Ma i Mtangoli iltSC 
LCD fono uguali , efiendochè CS a CD flu co* 
me C7 a CR^ e perciò come LC m Ci( atte^ 
(jiLtifH ^^ roguagiianza de* triangoli CLR, QAT <|a)^ 
|^^^4. che debbono av^e intorno l'angolo comune G 
^» f»>.. itti reciprocamente proporzionali(b); dunque 
JSJ^.J'la difiercnza dc'quadrati KC , N4, o pure Crf 

è la 
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CàUtCMB. Ili, ^J;^ 

^reCK;oiKÌe prtù ancora i lorp ^adrupii te 
dififcrenza de* quadriti QN ^ HI larà la medcn 
fima della differenza de' quadrati VG ^ KF. Il 
(Che dovea diax)ftrar{i ScCé 

rkOPOSlCIONE XlàVL ^ 

ft^ neirAfiniét^deirifcrMt U Jlifignte Aéd FIC. 114; 
èentròCl^^CO^ CA c^minuamcnte frop^rzhìM* 
li^ e ifHindi Hnue U linve LP^OÌL^ Al paraltU 
k airitltrà À^ntéto ^cBf téiiHnol* iferhole nc'fun* 
tiV , IC ^ I , faranno gli fpnz) Iperbctici tP£Q 
OKI A da eift imcrcetti fr^ hro eguali . 

TErminatl i fmMìogttmxsàCLPR^CùKS^ 
CilIM,e i>róluogate le rette iti ^RP^ che 
concorrono in r, i paralellogramnii, che quindi 
rifulWk) CÌEM^CÒKJ , CATSi faranno fimi- 
Ijjj Imperocché come àC a CO ^ corì DlC ad 
Al (a ); ma JlC a Co fta con» CO a CL; 
dunque CO à CL fta come Oit ad^f, errerò ^^^j/f ^ 
come Ci" a CM^ dunque CiEAf^ tCOUS to^^Mt.^^. 
no fimili. Parimente fta LP aOK, o pureCR 
a Ci* come OC a C£^ cioè come C4 a CO ^ 
dunque eziandio CirR è fimile ai medefimo 
COKi* ) e perciò anche ali* altro CLEMi per 
la qua! cofa il diametro C7* pafla per gli angoli 
rimanenti £,IC; e congtanta U PI ^ farà queftl 
anche il diametri del faralel|ogt^tno TEIT ^ 
tagliato per metzò dall' ifteigU/^gT mX:\aou- 
de farà PI r ordinata deir^^^^e *^ àUm«^^ 
CKX , che paft iiér il vev\i^h^lt à^^ ^«««^^^ 
Iperbolico PKI. Duncpie tK|^^ ^ ^ ^ù^tv^AV ^ 













tt% SEZIONI 

l^l/^Jj ma fono «gualiad effigli fpaz} Iperbolici LVKO, 
*^^À*^.OKM(aJ; dunque ancora ^ueftì fpazj lìlultao» 
**■ uguali. Il che &c. 

ConOLLAftJ. 



HO* US* '■ 'irimcotó fé fi prenda nell' Afintoto CÀ 
a Co, come qualunque altra CD a CL^ tirate 
dipoi le paralelle all'altro Afmtoto àl^ OK, e 
J5»5» LP, ne rifulteranno gli fpaz} Iperbolici 
41K0y e £DLP uguali jlmpeFccchè prefa CM 
media fra l*eftretno CA ^ CL^ e perciò fra ie 
medie ancora CO, CD^ e ordinatala Kjr^ £u 
rà Io fpazio lAì^r uguale a FÌ^LP ; ficcome 
KO^y^ uguale a f^NDg ; dunque anche il ri- 
manence ÀIKO farà uguale al rimanente £DZ.P* 
IL E fé fi prendano (Quante diflanze ft, vogliano 
CÀ ^ CO, CN, CD, CL continuamente propor-* 
ztcuali, ordinate helorocorrifpondenti , rifulte- 
ranno uguali gli fpazj^ Iperbolici intercetti daefn 
fé UOK, KO'SCy, V^^H, QpL'? &c* 
^ III- Poiché, fé la ragione di LC a CK fia. 

duplicata della ragione di DC a CZ^ , farà Io /pan 
zio V'S.hV doppia di FHDJ^; e fé la prima ra* 
gione foffe triplicata della feconda , farebbe il 
< primo fpaiio triplo del fecondo ; imperocché 
conterrebbe cauti ipazj uguali di quante ragioni 
ugual] fofTecompofta la fua ragione : quindi gua-^ 
lunque fpazia KOLP ad un altro fpaziogXJiP 
^ * fta come la ragione di LCaCO alla ragione di 
' Z.C a CD^ fecondo la Quantità logaritmica d^l* 

le proporzioni . 

IV- Ciò^ ches'èdettorlfpettoagUfpazJ, vi- 
le ancora rifpecto ai Settori Iperbolici ICK^ 
SICV^ VCQ^ &c- che fono femprc uguali a' loro 
corrirpondenti fpax) adiacenti airAfintoto. 

V^ 
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V. Finalmente è manifefto, che tutto lo /pa« 
zìo frappofto tra la curva Iperbòlida , 'e i fuòi 
Afintoti, ed infinitamente prolungata, èdMnfi- 
BÌta grandézza ; perciocché potendo le ragioni di 
Cà\CO^ CN ec. continuar fi in infinito, corrif- 
ponderanno a quefte infinite ragioni infiniti ipa« 
2j al primo MOK uguali, comprefinel medefimo 
ipazio Afintotico • 

P R O P O S I Z IO N E XLVII. 



Sé fi iefcfiifa c^n il lato tettoia ÌL uguale ^^I^'^^' 
trafverfo ì!^ Q^ dell' Iferbok equilatera ÌSf m ^ la 
f aratola UBal medefimo affé , tirata quaifi voglia 
* retta B D, paralella air affé , che concorra con l* af* 
fefecondarioC E deir Iperbole in D ^ e con riper» 
Mei^ M^fari h* fpazio Iperbolico C HMD «^ 
^uah 4I rettangolo del femiaffe tràfverfh C N 
nella porzione ìi'B della curva parabolica^ inter* 
cena fra il vertice , e la medejima retta B D . . 

IMperocchè ordinata la MK air Iperbole, e 
la £il alla parabola , di cui la tangente fia 
BG^ alla quale fi tiri BP per pendico^re, con- 
gii^nta DIST, farà alPifteffa BP uguaie^^pe- 
ralella; Perciocché la fubnormale Al? è ugua-f 
le a 25f C , dovendo effere la metà dèi Iato, x%u 
^^ ( ^)j e Va B è "ugualeallac D, oad^ amiche, CO ^«' 
la bafe ? p del trìaiigoib rettangolo BAVè i^ua- atl?» Pwl 
le alla baie DN d^ir altro triai^goloretuu^oVq^^P'^^ 
9CN; mariftefla J^JT èpgi^ .^ n^DM v>y- 
vegnaché il rettangolo fi K ^ ^ <^ \e ^ «^"^i^^^ 
to KM ( ficcome il diametri \^d;l>*^e^^^ ^"^^ 
uguale al paran^ctrò 2^R) ^ ^^ »^ c\vl^^u1<^ 
CI>i e aggiunto il ouadratr.^ i\i^ \\ ^"^^v^^^ 
CKyO pur DM farà ugu^f /^V t^ò^^^^ ^"^^ 
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per Ja ^ual cofa anche B P uguaglierà S liii 
E prefo nella tangente BG ji punro I infini- 
tapienre prolEoiD al puQto B^ e tirata HIE 
paralella a J3D, poiché per la fomigliaozade* 
tnangoli JHS, BàF fta IB a £H, o pure 
^ DB^ comG B P a P A, pure come UM 
a CKj farà il rettangolo HDM uguale aC ^ 
moltiplicata in IB, la quale per cffere infini- 
tamente prnflima è la medefima, che la por- 
zione infinitamente piccola della curva parabo^ 
Jjca, Jkcómc il rettangolo EDMO z cagione 
della retta DE infinitamence proHjraa a DM^ 
è <iuafi il meiJefimo dello ipaz!o Iperbolico 
EDMF, dal quale differjfcc per lo fpazlo 
^OM infinite volte minore. E perchè ciò ftm- 
pre accade, è raaniftfto^ che il rettangolo di 
CN m tutta la curva parabolica KB è tigaa-* 
le allo fpazìo Iperbolico corrjfppudente CDMK* 
II che &c. 



CoAOLriiRIO* 

Dall'^éfleriì dimoftrat^ DK uguale a DM fef 
ne deduce una facii maniera di deferi vere V U 
perbole eguila(era , cioè Inciidainda dall' angola 
retto ti CD rette d' infinito nuraero NE^ ND^ 
e dipoi tirando a C M le paralelle EF^ dm^ 
che fiano uguali alle dette inclinate NE^ KD; 
Imperocché i punti N, F, M iaraimo nella cur-r 
va Ipetbolica equilatera* 



l^ftd. 



Proposizione xLvm. 

Se col fàedefimà affé tra/v^rf0 NQ* ^ UnaUtiG.uf 
' ira UtorcM NG fi deferiva P Iperbole NABK/ *"^- 
prefa la media proporzionale N T fra queftù la* 
io rett^^ e il trafverfo ^ ó pure tetto NR delT / 

Iperbole equilàtera N F M ^ farà lo fpazeo NBK 
md NMt^ come NG a NT» 

Tirili 4Uaìiìv0gÌU aitrÀ ordinata AH^ che 
cagli ripérbole equilatera in F« Sarà il 
quadrato SK al rettangolo ^KN* o pure al 
quadrato KM delF Iperbole equilatera ^ che quel 
tettangóld ugiiàgUa ^ come Gìt ad N£ ovve- 
ro ad NR; ma come G^ia.KTR^ così il qua- 
drato GH al quadrato di ÌÌT media propor- 
zionale fra effe, dunque farà BK a MK come 
GN z KT , Similmente farà ilHad »F, co- 
me GiNf a KTì Dunque tutte le linee dello 
ipazio Iperbolico KBK a tutte te linee deir 
altro KMK^ e perciò ancor lo fpazio della 
d«fcr irta Iperbole à quello deìr Iperbole equi* 
latera, fta come il lato retto GN^ della prima 
ad Nr media proporzionale ^ tra il 'medefimo 
GN, e il trarverfo 2f^2> o pur retto ÌTR dell* 
altra* Il che àc* ^ 

^ROPOstZlONE XU^* 



to fpazió delta Parahot^t^ ^ Jlttg^UaU d Auc ^\c^axV' 
terzi del paralello£rammo Y^K^ 4* e^A ci^rc^ 
fcritto. ' ^^C>^ 

AL aiametw ^^ fio*. a* a^*^^^v\x^^^^ 

e per il pamo fi ^v vS^"*^ ^\\>^ 




ittf SEZIONI 

raleJU al diametro, congiungafi T^C , cheti* 
girerà DB In G- ed Lf m Af. Dalli rivo- 
luzione del paralelJogrammo AHCE^t Ad. 
triangolo ACH intorno ad ^if, ne nafcerà 
un Cilindro triplo del Cono; ed eilendo ti cer- 
chio del raggio Z,F^ o pure HC al cerchio 
dei raggio ML, come il quadrato di quello al 
quadrato dì quefto, o pure conae il quadrato 
AH ^l quadrato AL^ cioè come il quadrato 
£C al quadrato DB; che vale a dire come 
Ja retta E A all'alciffa AD^ o pure come F l^ 
ad LB* Perciò tuÉti gli ugualf cerchi dì quel 
Cilindro faranno a tutti i cerchj del Cono in- 
fcritto, come tutte le uguali lineedel paralel-^ 
logrammo, a tutte le linee del triUncoparaha- 
lieo ABCH- Laonde ficcome il Cilindro è 
triplo del Cono, cosi ilparaleHogranimo v(if^E 
è' triplo del trilineo ABCH; e perciò Hrima- 
Bente fpazkì parabolico A BcB i uguale a due 
terze partì del dertoparalellogrammo AECH^ 
e raddoppiando l'uno e T altro ipazio^ l'intera. 
Parabola C^i^ è uguale a due terzi deipara- 
lellogrammo circofcritto IHCK. Il che &c* 

CoitOLLARl. 



L Quindi è manifefto, che la Parabola è felquì- 
terza del triangolo inlcritto; Imperocché e /Ten- 
do la Parabola alparalellogrammocome 3 aj ^ 
e il paralellogrammo al triangolo cornea ad i, 
farà la Parabola al triangolo in ragronecompo- 
fta di a a 3, e di2 ad i,.e perciò come 4. 

li: La Parabola ABC E alla parte 4BD ta- 
gliata dair ordinata BD, ftacome il cuboFC 
al cubo DB} Imperocché ferefferc anche -4 BD 

ugua. 



iigualt a. due terzi dei paraieiiogrammo adbl^ 
fia ASCE ad ABD , come AECH Aà ADEL , 
cioè ìli ragione, compoftà della ragione delle 
bali £C,JXB, 6. della ragipnedeU' altezze Eil, 
Da ) che è duplicata di quella , per eilere co- 
me il quadrato EC al quadrato DB ; Laonde 
fai'anno ipdìì fpkz> in ragioift triplicata delP 
ordinate Ec , JDB , e però come ì Cubi delle 
medéiime% .•/ 

■ > ^ ' 't. • . ■ • .■ . 

PtiÙPOSlZlÒìiE L. 

il cérchio del Màmtro kHt.Mguale 4i(; /^^rpiG. 
^òlo rcnang^o^ €AB la df^cui éltexxà 'fia ih, 
faggio CA ,J'd^ h^ bafe AB' lUgUaJ^ /^ :^/iv#»-ì 
fetenza PAw . - 1 i 

IMperottliè? tifata per qual«hqi*e pu nto P del 
raggio la- concentrica periferia DF ; e wel 
triangolo la rettfJQE paralella %\\% bafe/farà 
AÒ a DE , colile la periferìa VA alla periferia . 
FD,effendo tanto T une, che. Valtre come AQ . 
a CB\ per la qual cbfa ficcome AB è aguale ^ 
aila periferìa PX^ così DS è uguale all'altra 
periferìa FD, e quefto accaderà per tutto ^dun- 
que tutte le linee del triangolo Ci! 8 fono ugua- 
li a tutte le periferìe coflcentriche del detto 
cerchio. Dunque il triangolo è uguale al cei;« 
cfaìo. Ilche &Ck , 



lao. 



K^ %XÌ t t k 



4 ir 

Quindi il tnedcfintocel-ct^s. 
tangolodel raggio nella m^ H v> ^©o* 
pure di tutta iacirconfet./'V trt0> \<^*v«» 
raggio , o fia quarta part^ ^ ^ V ^/•T/Cfi' 







ttS SEZIONI 

cITendo per il computo d' Archimede la circon* 
fetenza al diametro come quali zza-;^ farà il 
cerchio al <juadraeo del diametro ^3 eunmez* 
20 a 4j, pure come 77 a ^8 , cioècomen 
a 14* 



PROPOSIZIONE Ll^ 

ElG. i«. VElliffe NECi;?rf ^l cerchio defc ritto full' affé 
maggiore NQ^ comf il minore ajf^ al maltiere ^ 

ORdinata per il centro la CH, che è il fé- 
miaffe minore' 'ddl'ENiffc , e prolungata 
fino al cerchio io B^ dipoi tìratii gualunqut al* 
tra ordinata KM, che concorta col cerchio in 
Uj come fta il rettangolo gKT^f , a^CÌTj co- 
si ftarà il quadrato MK al quadrato EC^ eH 
quadrato Z>K, che è uguale al primo retcair- 
golo , al quadrato BC uguale all'altro ^ C N*, 
Dunque tutte le linee dell' EtRfle a tutte Je linee 
del cerchio lono come HC a CB; e perciò la 
fpazio di tutta TEIIific al Cerchio intero Ita co- 
me EC lemiafle miaore al raggio CB^ opure 
CQ icmiaffe maggiorej'C perciò come TaiTe 
misere al maggiore. II che &c^ 

C 0^ R o t t A n I P • 

Tirate dal centro le rette CM, CD^ fari, 
parimente il fettore Ellittico (TM^ al iettare 
circolare CQ ideila- duedefima ragióne del iiH- 
nore affé al maggiore; Imperocché il fegmento 
MKQ^ al fegmento Ét^ , e fl-tcì^gòlo CA«C 
^ al triangolo CDK^ fono come MK a DK^iS 
perciò come EC a BC, ovvero C£. v 

PRO. 



PROPQSIZflONE LII. 
\fff qualunque Sezione C^ica AEB rivo/^4i/f^^^' ^*^' 
intornp al fuo affi ED , le tangenti della quale 
AF, BH tirate da* termini della ^afe i;onverran'' 
no con la tangente verticale EF ne* punti F, H, 
fongi^nte al punto D della metà della ^afe le rette 
JP D , H[ P , /^rtf il folido Conoidale gener^to,daU 
fa ^rivoluzione di, DEB, uguale al folido , pro^ 
dotto d^lla rivoluzione , che fa il triangolo DHB 
intorno al medefimo affé : Il folido poi generato daU 
la rivoluzione del /r/if/7^o EN B H intorno di* 
ideffo affé è ^uale al cono , prodotto dalla riv^ 
lux ione del triangolo EDH. 

IMperocchè tirata 07iaique fi vogUa^ *Ia LK 
paralella alla baie, ed alla ungente vertica- 
le, chetagli l*afle ìa I, le tangenti in L, K, 
la curva in M, Jl, le rette FP, HD in a,. 
P, farà il rettangolo MKK al quadrato KB, 
come il quadrato I^H al quadrato .PB (a) e per- ^^^*^'' 
mutando^ il rettangolo ACKKal qij^drato EH ^"^^ ^ ' 
&rà come il quadrato KB al quadrato. HB, o 
pure come il quadrato DI al quadrato DE, 
ovvero, come il quadrato IP al quadrato EH; 
laonde ìt quadrata IP è uguale al rettapgolo 
MKNy che vale a dire alla differenza dq* qua- 
drai IKy iN.j Per la qualcofa anche il cer- 
chio defcritto col raggio IP farà uguale alla ^ 

differenza de' cerchj4ef fritti ^ ^agfi^ ^K^ tì*> 
o pure air arm.illa circolar^ ^e ^^^^ %^^^* 
rata dalla retta KK nell^ "^ ^ 



lineo JBNbh intorbo, ali* 
accaderà fempre ; laond^ 
triangolo EDH nel rivQ 
fé EjE>, le Sczioiii de] , 






\ 
\ 








iiù SEZIONI 

raggi IPi uguaglierà il folido prodotto dalfi 
lìvolazìonc del tiiVm^QEÌZBH intorno al me- 
deJTmo affé, le Sezioni del ijuale fonorarmiUe 
defcritte dalle rette ^, K ; Ma quefto folido 
prodotto dal trilifieo EHBH jnfieme col foli- 
rio^ Conoidale generato dalla nVoluzione della 
Sezione Conica Et^BD intorno ED , è ugua- 
le a' iblidi defcritti da' triangoli EDH , DHB 
nel riìTolgerfi intorno al medeiirao affé; dunque 
ficcome il fotido,che nafce dal trUineoENBJ^f 
è uguale a! Cono del triangolo EDH ^così an- 
che iJ rimanente Solido Conoidale prodotto dal- 
la rivoluzione dìE^BD è uguale al rimanen- 
te folido generato dalla rìyoluzione del trian-* 
golo DHB intorno al mederimo affé . Il che 
dovea dimostrarli . 



Cono 



L L A R j . 






L 



ì. Prolurrgate le! tangenti laterali AF , B/? 
per modo che concorrano con L^alTe in G; e 
dalla bafe tagliata la DS , il quadrato della 
quale uguagli la differenza del quadrato AD 
dal quadrato FB ^ congiunta la GS , fari la 
Conoide, che dalla rivoluzione di EKBD in- 
torno all'alfe ED producéfi uguale al Cono pro- 
dotto dal triangolo SGD nel rivolgerli intòr- 
no alla (?D; Imperocché il Cono generato dal- 
la rivoluzione del triangolo AD Gè la terza 
parte del prodotto, ohe rfrulta dal cerchio del 
raggio DA in DG ^ e il Cono prodotto dal 
triangolo FEG inftfeme col Cono prodotto dal 
triangolo FED è la terza parte del prodotto ^ 
che rifulta dal cerchio del raggio EF moltipli- 
cato la EG più ED, cioè in DG medefuna; 
Dunque fecceflto del Cono ^ che rlfalta daiCDCi 



/ 
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tofti i Godi rifuItaBti da FÉ G, ed FÉ IX ^ 
cioè il folìdo prodotto dalla rivoluzione del 
triangolo APD^ o pure DHB intorno ED, 
che vale a dire la Conoide generata dalla ri-» ^-] 

voluzione di EìlDE^ uguaglierà latérZa par-* 
te del prodotto, che rifulta dall' ecceffo del cer- 
chio formato dal raggio DA\ fopra il cerchio 
dèi raggio EF moltipllèato nella medefima al- 
tezza DG i Mx effendo" il quadrato DJ la dif- 
ferenza dfe' quadrati f>A ^ EP ^ anche fi cerchia 
del raggio DJ è recteifo del cerchio DÀ fo- 
pra il cerchio EF ; e» perciò il Cono genera^ 
to dal triangolo SGD ò eguale alrifteffa' ^o* 
^oide; ' / i ;•' ,1 

IL Se la Curva JENS è linaìjàtabòJài h 
Conoìde:*procfedente da effa farà ■ uguale afc^l tri« 
piò del ì^Ii^ò generato dalla rivoluzione dèi 
triangolo CFD intorno alla medelima <? i) « 
Imperocché per elTere la fottangente DG dop- 
pia di GE^ VAD è dc^pìa di FÉ, e ìlqua- 
drato di tfuella quadruplo del quadrato dique- 
fia ; Laonde il cerchia del raggio DJ faf à tri* ^ 

pio del cerchiò defcrittocol raggio EF^ e per- 
ciò il Cono i)rodotio dal triangolo SGD^ cioè 
riftefla Conoide, farà tre vòlte maggiore del 
folidoj che rifulta dalla revoluzione dì CSFD.^ 
che uguaglia il Cono fatto dal fcerchiò del rag- 
gio EF neir altezza medefima GD*, 

HI. Qualunque Conoide è al Cono infcritto , ^^^ "'• 
che dal tJ-iangolo DEB iyi^[ rivolgetCì intonso 

air affé ED vien generato ^oW^^^^^^^^^^*" 
la bafe DB^ e della y^J, t^ t^ti?,^tvXft ^ ft> 
airifteffa DB : Impetor^^W* cA ^«^«."^^^^ ^^* 
fcritco al cerchia BVjì ^Vì> ^^ av Tj^.t^'^^^^^ 
air affé, che tagli la ^ ^^ \C^ IT > "^^^^^^"^^^^ 
V, ficcome alla con^^N^ ^ ^ \<^ r t>^^^^M^\^^* 

V 
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dicoUre-ri, farà il quadrato Ty Tecceffodcl 
quadrato DV fopra \l quadrato DT , o pure U 
dijflfcrénza de* quadrati DB^ EH': Per tanto ef- 
Wpiriikndo Isj, Coiio({ie (a) ugaale al Cono^ di cui 
^nou. 4. la bafe è il cefchio del raggio TF, e Vsiltezzz 
è DCz, farà a^ Cono itìfcritto. del raggio DB, 
e deiraltezza^ Z>E la ragione compofta del qua- 
drato rr al quadrato DB^ o DV ^ cioè di IF 
a FD , ^ di G p a^ 0E , che ^ la medefima 
di GB^^ BHi o DB^ o pure ài B^ a TB ;■ 
Dunque la Conoide al Còno infq-ittq fia com<^ 
jy sk BT ; ma, ìa queft% ragione è ancora ÀT 
^ py { perciocché i rettaagoI><nSD, ATB 
fi uguagliano, per eflfere uguali amendue.al 
quadrato TV . ) Dunque la ragione della Co- 
noide al Cono infcritto è Tiilefla, che la xz> 
jione di Aj ^ DV^ poè df DB più EH ^ 

IV. Onde ancor la Conoide al Cono inferir- 
to farà come DGpiù GB all*ifteffa p<J, cioè^^ 
prolungato Taffe al punto R per modo, ch^ 
CR Tu uguale a 6By farà la ragione della 
Conoide al Qo^o infcritto |a medeiìim» chedii, 

DR, a DG, ^ ^. ^ ' 

V, aoiodi /iiC<>no/4ÌeF4i?aboltóa farifefqui- 
altera del co^o mfcntto r^ perchè DR.faràtri^ 
pu ài z^B-, della quate è doppia J}G, ond^ 
pK ^ DQ &z come j a a. E perchÌ4U:i. 
Iifldro qirpc^fcritto alla Conoide farebbe triplo 
del Cono inkrittp, farà q^eflodupio deliaco, 
jioide parabolica dentro. di iè defcr/tta; percioc-i 

^ che cffendo^ il Cilindro al Cono, come 6 a z 

y C; il Cono alla Conoide come z a j , farà il 

^ Cilindro alla Conoide come ^ ^ 5^ cioè du* 

/ pio. 

V Fio. ,2^. ^^' ^ ^* Curva AEB fia uu femicerchio, 

o una 
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o una ^mielIìiTe, poiché le tangenti laterali 
AFy BH tirate da'ierminì dciraltro afle AB 
fonoparalelle alPaiTe £P, farà la tangente EH 
uguale a JOB; Dan<|ue l)B più EB è doppia 
di DJB, e perciò 1* Emisfero, ovvero i' Enaisfo* 
roide Ellittica farà doppio dell' iplcritto Cono; 
11 Cilindro poi circofcritto air Emisfero, o ali* 
Ebi^feroidc , farà loro fcfquialtero ; imperocché 
li Cilindra al Coi^ofta come 3 ad i , e ilCo« 
no air Emisfero ^ p air Emisferoide come i a a » 
Punque il cilindra al folido dell' Emisfero ^ e 
della Emisferoide farà come $ a 2 • Il medefi** 
luo può dirfi de' cilindri circofcrittj a tutta U 
Sfera o alla Sferoide, 

psLOPQsi^LioNE un. 

Se lo fpaxh intercetto fra P Iperbole BH , ^/*^ic.xif. 
A fintolo CI fi rivolga intorno aW affé BE, </ / 
folido , fhe quindi ne rifuha , farà uguale a un 
cilindro^ ugualmente alto^ foherehi^del raggia 
BC f^^ bafe^ 

Poiché il rettangolo IH^j, cioè ta differeo* 
%Qt rfe'quadrati EI, HE è uguale al qua- 
drato della tangente BC (z), opure della ret^ OOperU 
ta EK, anche la differenza dc'cercfaj defcritti iiS/^ p^U 
da' raggi EI, EB, cioè l'armilla circolare gè- l^«i- an- 
nerata dalla retta HI lineila revolu^ione della 
fpazio Afintotico BJfl^Ni^ornO all' affé EE fa- 
rà uguale al cerchio del rW^^io^Ki defcrìtta 



armille circolari ai qu^i^C^ . 1^ fotvo ug^^\ ^ 
tutti i Cerchi diqucfto * fO^ vto ' ^ ^<^"^^ ^=^ 
folido è uguale a S^^^. ^.yli^^^^d^^ • ^<^^ 
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I, Quindi la Conoltie Iperbolica predotta daU 
1* Sezione BHE^ mentre giralncorao ali* affé 
BB^ é uguale air anello , ckenafce dalla r^^ro^ 
luzione del triangolo CKl intorno al medefi- 
jno affé ; Imperocchèqueftoanellocol cilindro, 
che rifulta d:tl retcang(?lo BcKE uguagliala 
ibmraa della Conoide SffEj e del folido gè* 
nerato dallo fpazioAfintotico BUlc^ Laonda 
per effer <iueilo fclido uguale al detto Cilindro^ 
Tinche la Conoide Iperbolica uguaglierà il detto 
anello . 

II, Similmente fé lo fpazìo Afintotico^ECZJ 
^'^•"***nvoIgaa intorno'^al fecondo affé .iF, il foii- 

do, che quindi ne nafce , farà uguale al cilin-* 
dro prodotto dalla revoluzionc dei rettangolo 
ABBF intorno al medefimo affé ; Perciocché 
il rettangolo CDH è uguale al quadrato AB ^ 
(%-yYtrlaO pure FH faj : onde la differenza de'cerchjf 
Bf^p. 19- fatti da'raggi PC^ FD, cioè T arniilla circo- 
lare generata nel detto folido dalla retta DC^. 
uguaglia il cerchio del raggio FK in quel Ci- 
lindra ; e ciò fempte accade ; laonde tutto il 
folido farà uguale a tutto il Cilindro di uguale 
altezza < 

III, L'anello por rifultalàtedafr Iperbòlico tr{-> 
lineo BEC^ che fi rivolge intorno ad AF ^ fa* 
r^ uguale al Cc^o genera(tó dalla reroiuzione 
del triangolo APE, imdrno al medcfiitio affé ; 
Iiopierocchè queir andlo col Cilindro, e qufelte 

^ Cono col folido prodotto dalla rc?oltìzione del- 
lo ^azio Afintotico^ compone la GìHndfoìde* 
^ Iperbolica^ che- nafce dal rivolgerfi dello fpa- 
zjo ABCE intorno al medettn») affé AF^ 

PRO. 
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PROPOSIZIONE LIV. / 

'Irtfi fitto il rettangolo DEkG fra l'Iperbole e^IlG. 117, 
quilatera, DC, e ifuoìAjintotiEh.^ AB , /^ /«f- 
tolofpazioAjintopico EDCIL^A. rivolgafi intorno 
AB d* infinita lunghezza j neverriunfoUdo dop^ 
fio del Cilindro defcritto dal dettò rettangolo nel r$É^ ^ 
volgerfi intorno a GA. 

*fTpIrifi qualunque retta ci» chefiaparalclla 
X airAfintoto; e feghi ! Iati del rettangolo 
in F, I, e U diametro EG dal medefimo in 
H, farà CI a DE^ cóme BA ad A I fa), o«^»^^ 
pure come la periferia defcritta col raggio ^il£</e//ifPriK 
alla periferìa delcritta col raggio Al; Dùn^^^^*'^' 
que il rettangolo dell'altezza CI nella perife* 
ria circolare del raggio AI^ c^e uguaglia U 
iùperficie cilindrica deicritta dalla linea C I nel 
rivolgerli intorno AB è uguale al rettangolo 
dell'altezza DE nella periferia delraggioXB, 
che farebbe la fuperficf e ciliildrica prodotta dal- 
la rivoluzione della retta DE intorno AB : 
^ X^aonde la fuperficiecilindricagenerata dallali** 
^ jiea CIj alla fuperficie cilindrica generata dal* 
la FI, fla come la cilindrica fuperf^cie prodot- 
ta da DE airifteffa prodottala FI ; cioè co» 
me la circonferenza del raggio E A allacircon- 
fjsreqza del raggio Al ; che vale, a dire come 
,EA ad ili, pure comeDG a GF, ovvero 
come DE^ iia FI a F^ . e c\b iget tutxù 
accaderà . Dunque tutte | JviP^*^^^^ C\\vn<ix\« 
che^ che compongono ij ^ * . ^ l^^^^^^v^^^ ''s^^- 
fultaute dalla rivoluziow ^qI\^ Ae^^^ ^'^^''*^^ ^^^"^"^ 
totale , a jtutte le ciliucj^ A ^^t ^^^^ ^ cV^^ ^'^ 
ftituifconolil Cilindro J^\^ ^ 0>F^^ x^V\%^^<^ 

/ - 
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DEAG^ fono come tutte le linee del medefi-» 
tno rettangolo alle linee corri fpondènti adèffeJ 
nel triangolò ÙEG. Effendò pertanto uguali 
ttìttc le lupef fide cilindriche del folidò Iperbo- 
lico ^ e uguali altresì le linee ordinate nel pa-» 
ralellogrammo rettangolo, farà V ifteflb /olidd 
Iperbolico al detto cilindro come il rettangolo 
al triàngolo infcritto^ cioè irt doppia Wgione^ 
, onde è mamfefto Taffunto* 

CdHOLLÀRfi 

t Qnindi dividendo il folido Iperbolico eli-» 
ftente fopra il Cilindro prodotto dal rettangolo^ 
GDEA^ cioè defcritto dallo fpazio DCKRG ^ 
farà uguale al cilindro ad eflb fottopofto; E fi-, 
milmente 1" altra porzione del dette folido prò-, 
dotta dalla revoldzìone del folo fpazio cCKBfr-, 
^ farà uguale ^1 Cilindro defcrittodal rettangola 
e Lab, fu cui itìfift-'. 

. II. E queftì folidi generati dalle revoluziòni 
di DCKBG , e di cCKBb^ faranno coirìe i 
raggi DG^ cb delle loro bali circolari ; Impe- 
rocché in tal ragione fono ì Cilindri fottopo- 
ftij acquali detti folidi fono uguali^ ciome (Quel- 
li, che fono itì ragion compofta dell* altezze 
BD^ Le ( che e la medefimst feciproiciméntc 
dì LA ad AÈ ^ o pure del rettangolo LAU 
al quadrata AE) e del quadrato AB al qua- 
drato AL^ t perciò fono come LAÉ al qua- 
drato A L , cioè come .il ^ ad AL^ o pure co- 
me DG % cb 
Ficug. IH. Perciò/cfaràdivifa Xg m alquante par- 
' ti uguali aT,1L, LH, he &c. tirate le pa- 

rafile airAfintoto IC, Le, HM, ED, e or- 
dinate airAfintoto It CB, e b , MK, DG , 

dal« 
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ììsLÌh revoluzioae diqueftofpazio Afintoticoin'' 
torno ad AB^ ne riTulteranno le parti defcrit-* 
te dalle porzioni DM NGf^ McBK, eCBb^ e 
dair ultima CKB d'infinità lunghezza fra loro 
uguali ; imperocché eflendo quelli inceri folidi , 
come i raggi delle bali ^ le loro differenze fona 
come le differenze ditali raggia che fi fono go« 
ile uguali iV 

IV. Che (e tutto lo ipazìd comprefo dalP in- 
tera Iperbole^ e dall'uno^ e dall'altroAfintota 
infinito, fi rivolga intorno ad uno degli Afin- 
toti, cioè 4 a£PDCK intorno ad AÈ^ fa- 
rà quello di grandezza lofinita ^ atteibchè nell* 
Aiìntoto infinito AOQ, infinite parti Uguali al« 
rifteffe Alj IL &c; póffono difporfi ^ alle^ua- 
li altrettante infinite porzioni di quefto iblida 
Cprriipooderaimo fra loro uguali « I 
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APPENDICE . 

PROPOSIZIONE I. 

Sia la Var aboia K^B yCti>ccata ne^puntik^ 
C , dalle rette AG, C G , de^e quali il concorfo 
fia G . Dico che tirata qualunque altra tangente 
HBP , la quak feghi le rette AG , CG in H, 
e in Wyfari CF a GF amie GH ad AH. 

Jia la" Q^ congìuDgano i punti -4, .B, 'C,colI&ret- 
"^ l3 te ^C, .IB, CB, e legata per mezzo AC 
ih D, fi tifi GD, alla quale per i pumi Fv 
B, B, fi unno paralelte HI, BK, FÉ. Cìh 
fcAo effendofi dal concorfò G dell« tangenti 
AG^ CG^ tirata GD^ che Tega per meazo 1*^ 
ordinata AC in D^ farà la G /> uno deidia- 
metri della Parabola , e confeguentemente la 
FB/BK paralelle z GD faranno diametri an-. 
eh* efle, e fegheranno per mezzo krefpettivQ 
loro ordinate BC, BA. E perchè BK è pa- 
rai ella a FÉ, HI, faranno anche le KC, Ki€ 
tagliate qer mezzo in E, I* Efieoda dunque 
iil la metà di AK, ed EC la metà di KC» 
fiiranno le Al^ EC^ prefe infieme la metà di 
AC , e però eguali a DC , cioè eguali ad EC ^ 
infieme con DE,, e tolta la comune EC, farà 
A I eguale a DE. Sarà dunque tD a VB^ 
come CD, ovvero DA ad ili, ma come CD 
a DE, cosi a cauf* delle paralelle GD^ PE^ 
fta ce a GF, e per una fimil ragione, co- 
li» DA ad ili, cosi fta Gii ad ilH , onde 
ftarà C(j a GF, come Gii ad iifl, edividen- 
d3 CF a FG, come GH ad Hii , che è/ ciò, 
che doveva dimofttarfi. 

Co» 
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gente, come HP intercetta fra le tangenti iSÓ^ 
QA , farà fempre diviia per mezzo in I dalli 
tangente MqK ^ paralella alla retta ACy che 
coogiunge i punti del contatto delle duecan* 
gcnti GC ^ GA . 

V. La. medefima tingente HP ^ fi difide dal 

fiG.i»9. punto del contatto B in modo, die la porziom 
ne AB alla BF ftia fempre netti AeSà ragie, 
ne della GL alla GB. Imperocché la HB zU 
la BF,. a caufa delle paralelle^ fià come KI t 
KH, cioè comct JO £ a D I, cioè in ragione 
compofta della fagioiis di DE a OC , e delU 
ragione dì D C^ ovvero D ii à D I , ma U 
prima è U medefiqia^ che la ragióne di 6F a 
GCj ovverò di G L z (Siicela fecondi è 
parimente TifteiTacoii la ragione di Gd 4 GX^ 
onde la ragione di iÌJ3 a JSF fztk compoftr 
delle ragioni di Gt z tìlA^ e di GA z GB^^ 
delle quali è parimente compofta la tàgSoaét^ 
GL z GH^ e però BB a BF farà come GL f 
ovvero AB a GB. 

ne. ut. y, L^ proprietà delle tangenti della l^arabo- 
la dimoftrata nella precedente !^oppfizione f, ' 
fomminiftra un modo affai facile « e i^ito di ^ 
defcrivere la medefima curva, il quale puSreA ! 
fere di qualche ufo per la pratica dell' Archicet* 
tura. Per efi^mpio, fé fofle data la largezza 
4L, e r altezza AB d'una Volta, o arco di 
ponte da coftrnirfi , prefa la AO metà di AL^ I 
fi faccia della AO^ e della il IT il rmflflgoloi 
AOB^ e divifa la baie AO in qaalfivoglia nu*! 
cnero di parti eguali, fi divida parimente ifl 
egual numero di parti Taltèzsa AB^ te ^ualf j 
potranno contraffegnarfi con numeri , princi^n'-j 
tlo da vcrfo il, e da a vttfo B ; quindi 
., ' ^ prefi ^ 
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frefi m ambediie te rette oa, ÀÉi «mned 
cowWpondenti ^ «. ^ ^. 4 , r4 . g: tfrf 1» retta 4 , 
4 la quale farà Mfigeiite d* 001 Parabola iferitta 
nel mttngolo Hdùte toccata dal tati SA , 
0/t» ne i ptinri ir, ed d, onde BloltìpHc*o<4ò 
n fliitaeto delle, tangenti fia^erHoslmenteia 
eeatiJi» d'tin arco parabolico j il quale per U 
fu» fveltezzaj.e aAipiczta di lucè fìufcìrà affai 
vago» e Opportuno ppt il fiae propofto. 

^ HO!» OSI 2 1 tifi tu 

Se in un cerchiò C, f , S, tirate dèi termini ^^G- iiii 
ilei diametro CS, te tangenti CM, SA eguali 
dai punti M, A, 4 quatfiwgliafunh della cir- 
conferenza "B i fi condurranno le rette UP ^ kf ^ 
le iuali fegbino il diametro CS, in Oi e in V, 
Oco^ che Ut romàne del rettangole Àelle due por- 
Xitni CO t SV al Quadrato • delld porzione di 
tiézzo OT fari tofiante ^ cioèlafiejfa^ che U 
ragione del quadrato della perpendicolare CM «/ 
fthtàrat» dei -difitnetro CS. 

CÓaghitìtAMA^ U 4aafe (krà eguale, é ' 
paralella al diametro ex, dal punto F 
fi tìri la FZK perpedéicolare ad sisbetfaie , 
ioti le qtiali concorra nei ptìutl Z , 2t . Ci6 
pollo per la fimilitudine <tó triangoli < iftì il 
.Quadrato di MA af quadrato Hùì^i cOme il 
♦quadrato di MF al quadrato di ÓP^ cioè co. 
ita il quadrate di FH al qtt*d«ltd di F Z . 
Weli' ifteffa mtniefa per eftfe FAt * X» « <**• 
t^toFH a 2!^, come zc\ C<h^^ J^^ 
mente ^ U ad^df , wve^O PH * ^S *d\22: 
Z/ a Jf ,• faW compoaen^o ^ |»iJ»»* ijjT^ 
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àtiidi ni al , «Idrato di ZM, c<«je.lr<*. 
FZ^Tl rettangolP dì ca in VS e permut^ 

«e U V»d"^° di ZN. ovmo di CM a^r«- 
ungolo di CO in K/. Ma con^e .U«*lrata 
ST» al quadrato di FZ, cosi ftava pan- 
tie il%«*drato di MA ovvero CJ, aM;«^ 
jXdi Q^, faià dun^e il ^«drato d» caC 
al mtangolo'di CO in FJ, come il quadrata 
d Ci alq^vlratodì t)r, e permutando il qua- 
drato di CH al quadrato di CS come .1 ret. 
taogolo CO, Fi, ^V vx^^tm di aK. Che <? 
queU» &Cv 

Q O 1 O 1' t A a-T Q. 

Se in vece dei. punti CS nella retta CZP^ 
fbffero affegnati due altri P^f ^J-;,"^^^-^ 

rettangolo di £0, m PF " T»* . ^^ 

con fimil progreffo & P™^f .* m^ eg^ 
MO. 4F. le quali daduepunt. M.^. egoai 

zione, fi tiitrann© per 0,r, f *"^3 * 3. 
pre il punto del concorfo E uri pericfetro dt 
qualche Setiooe Conica. 

pRiOPOSlilONEin. . 

f «rv« ABD cadano. ìn^tc rc^tr. ^ *«»' f^^ .; 



jthg il kògt> di tutti i punti O^ farà Una.tèM 
Zìonc Conica fimile y e fimilmentepofta allapre*' 
cederne ^ e U quaie pajferà per il punto Pi 

SU primieramente la Sezipnc ABD una ^* ^^^' <5** 
rabola . Dal pnoto P fi tiri ìt diaioetrd 
PdLHG^ il quale concorra con, U Parabola 
in D^ Per D & comlucà DEC paralella a 
P4B^ e da C fi ordini C F ^ al diametcé 
VDLHG. Tirata pofcia dal punta o la retta 
OEF paralella z TDLÈG^ la quale ièghi ie 
cb^ C6, in £^ ed in F, dai punti Q, E fi 
tirino OL^ EH, paralelle zlV qiMAiiz CGé Qib 
pofto eltendo 0£F paralella al diametro VDLHG ^ 
e dividendo per mezzo la AB in O^ farà an« 
ch'effa uno d^Miàmetri dellaSezione^ e divi* 
derà per m^zzo tutte le paralelle ad AB co^ 
me CD. Sarà dunque per la fimilitudine de* 
triangoli Èli la metà di cé, « X>H la iteti 
di DG. E perchè C^ è ordinata al diametro 
DLHG , farà il quadrato di ^G eguale al ret« 
Ufli^ok) deirafciira DG nel lato retta R, t 
I jperb il quadrato di £H metà di CG, fari e- 
g^ie a) rettangolo di bà, metà deirafciffa 
[ nella meti del lato retto R. Ma a caqfa delle 
p'paratelle OEF, e VLH^ VAB^ e DEC^ OL^ 
! ed Efl, OL è eguale ad EH, e TL eguale 
a DH, adunque il quadrato di OLfarà egua^ 
le al rettangolo deirafciffa PI, nella metà di 
1 R, e però la curvai MOPN è una Parabola 
^ anch' elDiy il di cui diametro è TbL\ che è 
parimente diametro della Parabola propoftà 
ABD^ e il Iato retto eguaglia la metà di R. 
E per eflere il puate p vertice del diametro 
VDL. la Parabola MoPlSl paflerà per it 
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|H)Q^ f, che è yiaoto in primo luogo ?r*d« 

provarii» 

fio. 134. ' 5ccoiidarUmetitc fia la curv^ 4SDuiiIper^ 

^ '^^' bola^ un EUiffe, Pai centra jg 4elU Sezio-, 

ne per il ponto P fuirj U diametro R^PDHG, 

il quale feghi la curva in Dy Condotta ^uin- 

^ di per J) l^ |?BC paratene alla PaB , fi or. 

dini parimente M punto caUiametroR^DiM? 

ÌA CG^ e dai centro Q cada nel pPPto O il 

(fiametro jgOE, H ^u^le taglierà ]per mezzo 

ii B in , e C P paralella ad il B , in ^ , e 

finalmente da*puwl Ò, E, fi tirino OZr^ l^Sf 

paralelle air ordinata QG, Perchè dunque CCr 

è ordinJtts^ ^I diametro R ^ ff H G , farà il 

quadrato dii C6 al rettangolo delle |)or2iom 

del diametro gS, BG^ come U lato retto ti 

f^l trafverfo I^D E, poiché DC è (egata per 

mezzo in B ^ farà per la fimilitudine d^' triati«( 

goli^ ìB Jf eguale ^lla metà di C G, ^ Di? 

Uguale alU metà d! jÒG. Perciò il quadrato dì 

EH metà di CGj farà aì rettangolo di » flf 

In fitf ^ metà 4?He refpettlve RG, DG, neU 

^ ^effa ragione di I. a RO, Ma effendoper 

|4 fimllitudini d^i tiriangoK 04 ad EH, co^ 

ine TI, * Djgr, ovvero con^e |^L ^ fi^j^ 

farà componendo le ragion! i U Quadrato dì 

OL ài quadrata di E^, come U rettangolo 

fi£ in Plr, al rettangolo fìH in P^»e 

permutando il ^^uadratoO A al rettangolo filPi 

come il quadrato EH s^ì rettàngolo GHD xi 

adunque il quadrato Qt al rettangolo StP| 

farà nella ttiedi^fimaraéioncoftante del lato rct- 

to L altrarirerfo RD. B però la curva MOPH 

farà uu'iperbola^ o un EUIfle fimile alla già 

toopofta, avendo ì quadrati dell* ordinale parai 
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Ielle C 6, O X, nella medefima ragione a 2 
rettangoli delle relpettireafciiTe prefe nella me^ 
defima retta R^^DLG. E perchè il pun- 
to P è vertice del diametro G P, la curva 
JtfoP^ pafierà neceffariamente per P» II che 
doveva ia lecondo luogo dimoftrarfi. 

CoV^OeLLARf- 

I. È' manifefto^ che neiriperfaola, e neir 
Ellifife il punto Z, centro del la Sezione MOPN^^ 
taglierà pel mezzo la retta P^, la quale con« 
giu;3ge il punta P con Q^ centro d^laSczione 
propofta ABD. 

II, E. però la medefima curva MoPN" de- 
verà parimente paflare aìacoraperll punto 2^ 

IlL. Tirandi^fe per il punto Z. git afintoci al- 
ripeiibota. Ma^PK^ doverani^a q^ueftieiTer pa« 
wLelli agli affntoti/dell^lperbola 4BD^ 

IV. Per quaptò poffa, variarli in una ftelBt ^^^g. xjj. 
Pambpla. il fito del punto P,Je Parabole, te 
^uali, fegl^j'aiino. per mez2o k intercette A B^ 
&ranno^ fe^mpre eguali, né dìfTerlranno in al- 
txOi che n^elkk ispiplice pofizione*. 

y. Se in. vece; dejla curva ^ero date; due fig.i35,. 
«ette. B.F,^ -^R , le. q^uali coocorreflèro in un. 
punto ,£, dovranno, confiderarfi come un Jper* 
^la, nelU quale il l^o retto, dell' affé ,. e il 
trafverfi) fianò. in&nitamente^ piccoli, e ftiano 
' fra loro nella, flefla. ragione del^^rato della 
cangiente della, metà delFangolo: il j^ 5, al 
quadrato del raggio .. Che per&' congiunta la 
QP^ e dirlfa. per nieiK^g in/Z, fi tirino 2<x^ 
2SH^ paiialelle.a 3.B, QA^ e per il pumo 
P fra gli afintoti Zh^ ZQ fi deferiva TU 

I. 4. per^. *> 
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. perbola M P N , la quale ugìktk per meuo 
tutte le rette APB^ intcrcette fra i lati ^4, 
£Bj deiranjplo il^B^e che paffano per il 
punto P, Notili che V Iperhoìa conjugata paf- 
fa per il punto ^, e divide per metà la rctìfc 
FZ. , RJ , itttercette fra gli angoli ££5', 
J ^ i4 , confeguenti ali* angolo A £ B.. 

PROPOSIZIONE ir. 

FIG. 137» Kitrovare U mifura generale di tutti i foli'- 
di generati dal rivolgimento delle Sezioni Ca^'- 
che intorno al loro affé ^ le di qualunque far-^ 
zione dei mede fimi, 

SU A B C LQ lì folido g^eratQ dal rivol- 
tare la Sezione Conica ALC intorno' al 
fuo afle LBy e fìa da ritrovarfi generalmente 
la mifura della porzione il ^CIA^^ comprefa 
ùz due cerchj paralelli (Ji&I ^ AbC ^ de/cr it- 
ti dair ordinate ff H , AB . Divifa per mer^ 
;60. la porzione i/B dell' afe intercetta fra le 
ordinate G H , ^1 B , in £ , per il punto B , ^ 
s'intenda fegato il folido A A C hG^ col cer- ^ 
cWo J>eF perpendicolare all' a^«» »! cui rag- 
gio e. uguale all'ordinata 2:^£. Pofto ciò, d?y ^ 
co, che la porzione G ^ ^ C i A è eguale kl 
/ cono,, che ha per sLlcezzz HB^ e per bafc la 

j., metà dei cerchi Gii, AbC^ infieme col dop. 

pio del cerchio De^^ 

Per più chiara intelligenza della dimoftrazio- f 

FICF. 138, ^^ ^ premetto il fcguente lemma . Qualsivoglia 

porzione di cono retto AcBEfD è eguale al 

cono, che ha per altezza Taffe della porzione 

F C , e per bafe la fomma dei cerche AcB^ 

DfE, 
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^D f B y t del medio proppr^jbi^ale fra ^iie-» 

^i. V ; ; 

Isaperoccbe la dìfiere&za dei prodotto di 4<; 
xjùadrato }n C^^dai prodotto di J>F «^utidrato 
ia F (r , eguale ad A C quadrato in C F i a- 
iieme con A C quadrata in F 4 , meno D F 
«quadrato in FG^ ovvero, il che torna il me- 
^fimo, è eguale ad AC quadrato in CF, in* 
Seme con A C quadrato in. F G , e con P F 
quadrato in CF , .meno DF , quadrato in C6 . 
Ma eflendo: per la fimilitudine dei triangoli 
iiC a DF , come CG a FC , farà il rettan- 
golo AC \, FG eguale al rettangolo DF, CG^ 
« moltiplicando ambidue.per V atterza DF, ti 
folido AC y FG y BF eguale a DF quadrato^ 
In CG ; e p»ò AC quadrato in FC infiemé 
con DF quadrato in FC, e con AC quadra- 
to in FG , meno DF qi^adrato in CG , ikrà 
eguale ad/AC quadrato in FC ^ infieme' cdà 
DF quadrato in FC , e con AC quadrato in 
*(?, meno a folido AC, Ftì, DF; ma -iC, \ 
quadrato in FG , meno il folido AC , FG , 
DF , cioè il folido di il.C , FG nella diffe- 
j^nza di iC, FD è eguale al folido di ic^ 
F D in F c, per fffere F D a F G, come la 
differenza di AC^ FD alla differenza di CÓ, 
F G , poè a F C , adunque la differenza del 
folido AC /quadrato in CG dal folido DF 
quadrato in FG è uguale a i folidi ilC qua- 
drato in F C , infieme con DF, quadrato in 
F e , e con 4 C , D F in F C . E perchè il 
folido AC quadrato in CG &g alla differenza 
del folido AC quadrato in GC dal folido DF 
quadrato in FQ ^ come il cono AcGÉ alla 
porzione'^ e JiE/l>, fera ancora come il co- 
no alla porzione, cos\ il j^lido AC quadrato 

fa 
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in se tìh fomma ài AC^ quadralo in Fc, j 

di FD quadrato in FC, e del rettangolo AC^ 
PF, ( 07vero del quadrato medio proporzio. ! 

naie fra i quadrati di iC» DF ; in FC ; 
ma come quello a quefti^ cosi ftailconoiicBCr 
al coDO, la cui altezza è FC, e la bafe la 
fomma de! cercli] AcB^ ^f^y ^ àtl medio 
proporzionale fra i medefimi, adunque queft* 
ultimo è uguale alla porzione AcBEfD y il. 
che era &c« 
fì9, 139. Venendo adeffo alla pro7a della Propofizio» 
né elpofta^ fi tirino da* punti A^ C della Sc« 
zione le tangenti Adg^ Cfi^ le quali iègliiao 
Ite ordinate D£F, GHty prolungate quanto 
bifogna nei punti il, gyfy ì» e s* intenda cir- 
colcritto alla porzione ADGIPC^ un tronco, 
conica retto AgìC^ le cui bali fiano icerch) 
ÀC^ giyt rattezza HB. E* manìftfto, che 
Tecceflo del- tronco AgiC fopra la porzione 
AÒGIVC è eguale al Uccbiere generato dal 
rivolgimento del trilineo. AdgQDA intorno. 
Giraffe BH^ Sottraendo dunque dal tronco 1 

AgiC cioè per il letama precedente, dal co» 1 

no, che ha per altezza BU\ e per baie la ibai« j 

ma dei cerchi, gi^ AC ^ e del medio /oro prò- | 

porzionale il bicchiere A^G l/c, fi a?crà la | 

mifiir^ è(attft della porzione. ^^ efiendò per f 

la proprietà 'generile delle Sezioni Coniche i f 

rettangoli I^<?, FrfJO, fra loro^ comei^qua* • 

drati delle parti della tangcote Ag^ Ai^ cioè 
a caufa delle paraielle^ eonu^ \ quadrati delle r 

Jf H, BE^ Aranno anche le ciambelle circola- 
lì gìlG^ if^^\ le quali ibno proporzionali 
a i medeiinii rettangoli, proporzionali pari* 
ménte ai quadrati BU^ BB^ cioèiuppoftoua 
cono retto i^B^, tdlPaheeza BH, e coIU ba« ^ 

fé 
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fé eguale alU cUmbem.f il <?, proporzionai} 
a i eerch) hky ee^ del cooo, e permutando 
farà come la ciambella gilQ alla bafe hh^ 
\co5Ì c|ualan<|ue altra dfPJ) al cerchio corni» 
godente ecy cioè a dir^egqaU^ Perchè duq^ 
^urte Se:(ioni del cono ^ e del bicchiere , prcbf 
;^ alla medelitii^ altezza, fono da per tutt^ 
eguali, farà per U/dQtmoa degrin4iv|&biliit 
bicchiere eguale al cono , e ibttraendo <jueft' ul? 
timo dal cono, che ha per alf;6S?;a la hb^, 9 
per baie lafommudei cerchi gi^ 4B^ infietii^ 
<;oMoro medio proporziMale, ti reiiduo fari 
eguale alla porzione ADGlFc^ Ma il cer^ 
' cbio gt è eguale a| eerchb GH^ e alla ciani.^ 
bella gflG^ ovvero al cerchio b i, adunque 
fojrtraendo d^l cono, che ha per altezza la^Biff, 
e per bafè lalbmma de' cerchi jì, 4C, e del 
media proporzionale fra fuetti, il cono bBk^ 
reitera il cono^ che averi per bafe la (onuM 
<lei cerchj Crl^ 4C, e àél medio proporzio* 
naie fra £/, 4C^ Ma perchè la retta BE è 
eguale ^d E», farà U pd media aritmetig^ 
fra le AB^ gSt^ e però iji doppio 41^4 egua-r 
le all^ fòmmsi, di 4», gVj e quadrando farà 
li quadruplo del <iqadrat9 4i Ed^ eguale alla 
fomma de'* quadrati di 4B, ^fl", e al doppio 
del rettangolo dj 4B in gSy e dividendo per 
metà, farà il doppio del quadrato di Edy egua^ 
le alla:niietà dei quadrati di ABj gH^ e a{ 
rettangolo 4 8 ìngH^ ovvero il rettangolo - 
AB in ^fl", farà eguale airecceflb del doppio 
del quadrato d\ Edy fopra la ^»etàdeiq^adra^ 
ittdi ^B, ^H. Ed è il doppio <lel <iuadrat(i 
dì Bd^ eguale al doppio dcr^«*^^«to EjQ, ^ 
del rettangolo Frfi>, e la metà del «quadrato 
^flf eguale alla metà del quad*^^^ <2n, ^ i^l 
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lettangold tg G ; adunque il rettangolo AÉ lA 
jH è eguale aireccefib del doppio del quadra- 
to DE^ e del rettangolo FdDy fopra la me^^ \ 
tà del quadrato (i£f e del quadrato AB^ e del. 
irettangolo I^Cr ; ma la metà del rettangolo 
I^G è eguale al dof^io del rettangolo PdD^ 
pef'eflere i detti rettangoli fra loro nella fieA 
fa ragione dei quadrati Ag^ ADy cioè quà- 
drupla ^ laonde il rettangolo AB in gH è 
eguale air eccedo del doppio del quadrato (U 
ED, fopra la metà dei quadrati GH^ AB. 
E però il cerchio, che ha il quadrato del rag- 
gio eguale al rettangolo AB in gH^ ovvero 
il cerchio medio proporzieutale fra i cerchi 
^^i S^ j è eguale air ccceflb del doppio del 
- cerchio DP fopra la metà c^e'cerchMC^ ól^ 
ia bafe dun<jue del cono eguale alla porzione 
dDG IFC^ la quale fi è provata eguale alla 
fbmma dei ce;rchj AC^ Gl^ e del medio prò* . 
porzionale fra i cerchi il C, ^/^ farà ancora 
eguale alla fomma dei cerchi AC^ Gì, e air 
eccefifo del doppio del cerchio DF, fopr^ la 
m^tìi dei cerch) AC^ Gì, ovvero eguale «Ha 
metà dei cerch; AC^ Gì, e al doppio del 
cerchio DF, Che è, quanto doveva finalmente j 

dimoftrarfi. j 

Se in vece defla porzione i^DGIFC, fi f, 

• cercaffe la mifura dell'intero conoide ADLFC ^ ' 

!n tal eafo il cerchio Gì diventerebbe eguale 
'lo. 140. a zero , e fe determinazione riufcirebbe più ^ 

fempliije, dovendo la bafe del cono eguale al t 

conoide, eflere eguale folàmente allatpet4 del- 
la bafe del conoide, e al doppio del cerchia ' 
1) SF j che ha per raggio T ordinata DE dal ^ 
. punto B ^ che fega per mezzo T affé del conoK 
de LB. ^ 

LMn- 
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L' invenzione di (|ueft^ mifura generale di co* 
noidi, e sferoidi, è dovuta al celebre £vange« 
lifta Torricelli , dei di cuivmanofcritti,che tue* 
tavia il confervano nella Libreria di S. A. R. 
fi trova brevemente accennata infieme con aU 
tre reliqqie di fpeculazioni Geometriche , e 
Meccaniche di quel grand'Uomo. Notili intan- 
to^ che la Propofizione premelTa , ci apre la 
ftrada alla 4<:terminazione parimente generale 
del centro di graviti , il qualp in qualfivogli^i 
porzione ÀDLIPC ^ fi tro^a iègaHdo V a(fe 
HB delt^ medeilma , in modo , che la parte 
HS alla SB ftia come la fomma del quadrato 
ABy e del 4oppio del qu^di'^^o DE^ alla fom- 
ma del quadrato (?H, e del 4pppio parimente 
del quadrato DE . Del qual Teorema , come 
ancora di tuttie te oonièguenze particolari y che 
potrebbero ricavarfi dalla dottrina efpofta , per 
non dilungarci di foverchio , non daremo ad 
addurne la dimoftrazione ^ la quale da chi è 
punto verfato in quelli llud) , potrà coH'aìuto 
delle cofe già dette, facilmente ritrovarfi ^ • 
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